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Napsal
Vaclav Havligek,

professor &eské statni primyslové Skoly v Plzni.

L. Otagi-li se kuzelosetka % o ohniskdch F a F, kol své
hlavni osy, vytvofi rotaéni plochu stupné druhého. Libovolnd
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rovina sece ji v kuZelosece, jez se promftd z nékterého ohniska
rotaéni plochou kuZelovou.

Necht rovina priseénd prochdzi ohniskem F; mimo to
- moZno predpoklddati, Ze rovina o jest kolmd ku roviné meri-
dianu k. Znati-li ¢ prisetnou kiivku, vySetfme jeji ohniska
(obr. 1.).

Je-li rovina meridianu % primétnou, jest priimétem roviny
¢ primka ¢’, protinajici kuZelosetku % v bodech A, B a pro-
chézejici ohniskem F; AB jest pak primétem kiivky c.

Promitneme-li kfivku ¢ z ohniska 77, jest tato plocha
rotaénfm kuZelem a koule vepsané j{ a roviné o, dotykajf se
této v ohniskdch.

A’

Obr. 1.

Vedeme-li tudiz v bodech A4, B tetny, protinaji se tyto
v bodé S, jenz jest stiedem jedné koule vepsané. Pondvadz
pifmka ¢’ prochdzi ohniskem, jest jejf pol S na pifmece Fdfei
' a tudiz SF_| AB. Z toho patrno, Ze bod I jest téZ ohniskem
k¥ivky c. :
~ Druhé jeji ohnisko F, obdrzime, uéinime-li AF = F,B.
Z toho vysvitd, %e kaidd rovina prochdzejici ohniskem sede
plochu v ktivce, jejiZz jedno ohnisko jest tamtéz. Geometrickym
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mistem ohniska druhého jest opét rotaénf plocha 2ho stupné,
podobnd a podobné poloZend dle stiedu s danou a prochézejict
obéma ohnisky.

Jest patrno, je-li plocha rotatnfm paraboloidem, Ze i ona
plocha geometrického mista bude opét rotacni paraboloid snfm
shodny, avSak ve sméru osy poSinuty. Z toho patrno, Ze rovina
rovnobéznd s osou sefe jej v parabole shodné s meridianem.

II. Stanoviti ohniska kuzelosetky vzniklé prise¢i roviny
s rotaénfm kuZelem jest znim4 véc; neméné zajimavé jest sta-

Obr. 2.

noviti ohniska primétu této kiivky na roviné kolmé k ose ku-
Zele pii promitdn{ orthogonalném.

a) Budiz priisetnd kiivka ellipsou (obr. 2.); rovina ¢ seCe
rotacnf kuZel o stiedu F v ellipse ¢, jez promiti se na pri-
métnu kolmou ku o a prochdzejici vrcholem F co tsetka

AB=¢". Sttedem M usetky AB polozme primétnu pidorysnou
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kolmou ku ose kuZele; prisecnice obou priméten bud z, jez
sete obé povrchové pifmky F4, FB v bodech G, H.

Patrno, e AB jest hlavni osa, M stfed ellipsy c; ve-
dlejsi osu CD obdrifme jakozto tetivu jdouci stiedem M kolmo
ku ose z v kruZnmici /, v nfz sete pidorysna kuZel. Pidorysné
pruméty 4’, B’ bodd 4, B jsou patrné hlavnf vrcholy ellipsy ¢,
a C, D jejf vedlej§f. Znaéf-li 4, soumérné poloZeny bod bodu
A dle pifmky z, jest

X A,GA’ = Y2 AGA’ = BHP,
a proto 4,G || BH. Avsak

BB = Ad= A7,
a tedy také o
A,G = BH.

Z rovnobéinika BHGA, vyplyvd, Ze

G =Fi, = BA
a tedy. také
PG =F"C=MA,

kdez F’ zna¥l pidorysny primét vrcholu F a ziroven stied
kruZnice 1.

Ponévadz MA’ = CF’, jest bod F’ ohniskem ellipsy ¢’;
druhé jeji ohnisko obdrzime, ucinime-li bod F, soumérny bodu
F dle stiedu M a tento promitneme do osy .

Vysledek z toho plynouci jest tento: ohnisko primétu
ellipsy leZfcf na rotaénfm kuzeli ve sméru osy na rovinu k této
kolmou jest na ose.

Ponévadz FAF,B jest rovnobéznikem, mozno poklddati FF,
za ohniska ellipsy 4 prochdzejici body ARB; teény této ellipsy
v bodech AB jsou piimky 44’ || BB, ponévadz pili vnéjsf ihel
privodiéi. Otodfme-li ellipsu % kol pi{mky FF,, vznikne ro-
taén{ ellipsoid, jejz sete rovina ¢ nutné v ellipse c, nebot,
kdyby prise¢ ta byla jind ellipsa c,, pak by se promitala
z ohniska F rotatnfm kuzelem, ktery vSak mé ‘s danym spo-
le¢nou osu i dvé povrchové pimky FA, FB, tedy jest s nfm
totoZny a tudif ¢, =c¢c.. PonévadZ rovina ¢ jde stredem elli-
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psoidu, a pifmky A4’ || BB’ jsou teény ellipsy %, jest ¢ skutecny
obrys plochy a ¢’ obrys na ptdorysné. Tim dospéli jsme ku
zndmé vété: Orthogonalné préméty ohnisek rotacniho ellipsoidu
jsou ohniska obrysu.

b) Rovina ¢ nechf protind kuZel v hyperbole (obr. 3.).
Podrzime-li opét totéz oznaeni jako dfive, budou AB vrcholy
hlavnf, M stfed hyperboly ¢, pidorysné priméty A’S’ hlavni
vreholy, M stted hyperboly ¢’. Abychom stanovili asymptoty

Obr. 8.

hyperboly ¢, vedme bodem F rovinu o, || o, jez sete kruZnici !
v bodech C,D,, nacez FC,, FD, jsousméry asymptot hyperboly
¢, F'C,, F'D, sméry asymptot hyperboly ¢’. Jsou-li tedy m, »
asymptoty hyperboly ¢, m’, »° hyperboly ¢/, budou p¥imky
wm’ || F"Cy, »'||F'D, stfedlem M vedené asymptoty hyper-
boly ¢".
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~ Pifmka m’ necht sete spojnici BB’ v bodé C,; utinime-li
MC | z, A’C||m’, bude A MBI ~ A A’CM. Znati-li nyni C
ndrys bodu C,, jsou patrné trojihelniky MAA4’, C'!FF’ podobné
polozeny dle sttedu G, a tudiz i tsetky CA’ a C,I"’; ponévadi
viak C,F = F'G, jest téz CA'=A'G. Je-li op&t A, bod sou-
mérny s bodem A4 dle osy z, jest z divodd diivéjsich

a tudiz i

a proto téz

Obr. 4.

~ Z toho patrno, Ze priméty boddt Fa F, jsou i zde ohnisky
hyperboly a véta vyjadfend o ellipse plati téZ pro hyperbolu.

' Ponévadz mozZno povazovati body I7 a I za ohniska hy-
perboly jdouci body 4B, obdrzime pro rotatni hyperboloid dvoj-
plochy tutéZ vétu jako pro ellipsoid.
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¢) Sece-li rovina ¢ kuZel v parabole ¢ (obr. 4.), poloZme
prisetikem osy kuZele s rovinou ¢ pldorysnu a ndrysnu opeét
osou kuZele kolmo ku roviné o, jez sete kuzel v piimkdch FH,
FG; ptimka ¢” || FH sete pifmku FG v bod& A, jenZ jest
vrcholem paraboly ¢, a pidorysny primét A’ bude vrcholem
paraboly ¢’. Pidorysna seée kuZel v kruZnici I, v nfZ koncové
body C, D priméru sttedem Z'’ kolmo ku priméru G'H jdou-
ctho, uddvajf dva body paraboly ¢. Vedeme-li bodem G pfimku
GC, kolmou ku narysné, bude patrné vzddlenost CC, bodu C
od piimky GC, rovna CF, a ponévadz FA — AG, jest bod
F’ ohniskem a pfimka GC, pffmkou Fidicf paraboly ¢’. Po-
névadz piimka A4’ pili ihel F”AG, mozno povaZovati pfimku
FH za osu paraboly k, jejiz ohnisko jest bod F a jez se do-
tykd v bodé 4 piimky A4’. Mozno tudiz véty dffve dokdzané
vSeobecné takto vysloviti: Seteme-li rotaéni kuzel v kuZelosedce
a promitneme-li tuto orthogonalng ve sméru osy, jest jedno
ohnisko tohoto primétu v primétu vrcholu. Ohniska obrysu
plochy vzniklé rotaci kuZelosecky kol hlavni osy, jsou v ortho-
gonalnych préimétech ohnisek dané kuZelosecky.

Véta drubd nalézé se odvozena p. prof. K. Pelzem
v Sitzungsberichte d. k. Akad. d. Wiss. in Wien, v ¢ldnku:
»Erginzungen zur allgemeinen Bestimmungsart der Brennpunkte
von Contouren der Flichen zweiten Grades“ svazek 77, IL
oddil, r. 1878, pag. 259.

Polozime-li tedy pridmétnu kolmo ku ose rotacnfho kuzele,
a promitdme do ni vSecky kuZeloseCky na kuZeli se nachdzejici
orthogonalné, budou miti vSecky priméty spoleéné ohnisko; véc
se d4 snadné nynf tak zaf{diti, .Ze i drubhd obhniska splyvaji
¢ili Ze kuzelosetky jsou konfokalné. A tu lehko nalezneme, .Ze
geometrické misto rovin, jeZ protinaji kuzel v kfivkdch, jichz
priméty jsou konfokalné, jest parabolickd plocha vilcovd, do-
tykajici se daného kuZele ve dvou bodech a majfef smér kolmy
ku ndrysné. ’ '



		webmaster@dml.cz
	2012-05-15T05:08:23+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




