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Degenerace Bertiniovy involuce.?)
Napsal t B. Machytka.

1. Osmi body A4,, 4,..., 43 v roviné obecnd zvolenymi
urdena jest, jak zndmo, Bertiniova rovinnd involuce J; vytvorens
tplnym linearnim systémem S;#(4,2, 4,?, ..., 4% kiivek Sestého
stupné K¢, které maji v bodech skupiny (4;) body dvojnisobnsé.
Tento linearn{ systém je totiz ,,sloZeny‘‘ v tom smyslu; Ze viechny
jeho kiivky, prochézejici libovolnym bodem M, prochézeji nutng
dal$im bodem M’. Plyne to z této jednoduché Gvahy: Body (4;)
urden je svazek kubickych kiivek S;® (4;). Na kazdé kiivce C3
tohoto svazku vytvofuje systém S, centrickou involuef g,!, takZe
viechny kfivky K® systému Sy® prochazejici libovolnym bodem M
na C? protinaji ji v dal$im bodé M’, totiz v tom, ktery odpovidi
‘bodu M v této involuci. Tim je definovana v.roving involuce dru-
hého fadu, zvana Bertiniovou. Systém S;® vytind na libovolné
své kiivce K¢ charakteristickou soustavu g,2, jejiz skuginy bodové
jsou sloZeny ze dvou bodovych dvojic involuce J. Kazdé dvé kiivky
komplexu 8%, které se dotykaji v bodu M, obecné zvoleném,
dotykaji se nutné také v bodé M’; jemu odpovidajicim.

Na kazdé kiivce O3 svazku §,° jsou &ty¥i samodruzné body
pifsludné centrické involuce g,!: je to jednak pevny bod O,, devity
bod bése svazku 8,2 (nebot’ dvé kiivky svazku 8,2 divaji dohromady
jednu kiivku komplexu S,8) a dal{ tfi samodruzné body B,, B,, B;,
prom&nné s kiivkou C3, z nichZ kaZdy je vyznaden tim, Ze kfivky
komplexu 8,;® jdouci bodem B; a tvolrfci tudiZ sit, maji v tomto
bodé s ktivkou C3-prisedfk dvojnésobny, t. j., v tomto bodd se
této kiivky obecné dotykajf (a tudiZz také navzijem); oo! z nich,
tvoifci svazek, maji- tam devity bod dvojndsobny. Geéometrické-
misto bodu B; je zndmy Jacobidn 9. st. J? (43), ktery mé body 4; -
za trojnasobné a je soudasti Jacobidnu vSech siti -S;* obsaZenych
v komplexu Sg¢. Tento Jacobidn J? jest oviem geometrickym mi-
stem samodruznych bodd involuce Bertiniovy. Jestlize bod M jest

1) Z rukopist poztistalych po Doc. B. Machytkovi je zfejmd, ¥e .
chystal v&t&f prci o Bertiniové involuci 8 nového hlediska. Jedna &ast jeho
pré.u<1:e byla tplnd propracovéna a redakce ji upravila k tisku pod hofej§im -
titulem. - . ' .~ T e

-
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soumezny s nékterym bodem skupiny (4;), na pt. s bodem 44 ve smé-
ru ¢, pak ptislusny bod M’ =4’y nalézd se na té kiivee C3, kterd
. 8¢ v bod& A, tedny ¢t dotyka a odpovidd bodu 44 v piislu$né kores-
pondenci g,t. AvSak timto bodem A4’y musi prochdzeti téz ta kiiv-
ka K& komplexu, kterd m4 bod A4 za trojnidsobny. Se sm3rem ¢
méni se pifsludnd kiivka C° a pI‘lSlllSll" body 44 vytvoii tedy
kiivku K8, kterd je svyml multlphcltaml v bodech (4;) jedno-
znaéné urdena. Je to ziejmé hlavni kiivka Bertiniovy involuce,
odpovidajici bodu 4,. Body skupiny (4;) d4vaji tedy osm hlavnich
bodt Zestého fadu Bertiniovy involuce.

Spoéitd se snadno, Ze tato involuce, jezto reprodukuje kaZdou
kubiku svazku 8,2 (a také kazdou kiivku komplexu S,8), je stupné
17tého.

" Vedle samodruznych bodii (B), které vypliiuji Jacobidn J* (4,3),

ma involuce Bertiniova ovsem jesté isolovany samodruzny bod Oy,
kteryZto bod pfi obecné volbd bodid skupiny (4,) neleZi na Jaco-
bidnu J?, nebot kazda kfivka C? svazku S,°® muZe protnouti kiivku
J? jen ve tiech bodech, proménnych s kfivkou, a to jsou pravé
body By, z nichz Zadny obecns nesplyva s bodem O,. Jen v tom
piipadé, Ze bod O, splyne s nékterym bodem A4;, nems Bertiniova
involuce isolovany bod samodruzny. Skupina bod4i (4;) jest v tomto
piipad® charakterisovana tim, Ze kubické kiivky C3 piislu§ného
svazku 8;3(4;) se v jednom bodu base navzajem dotykaji, takZe
tento bod base je dvojnasobnym bodem pro jednu kiivku tohoto
svazku. LeZ{ tedy tento bod base na Jacobidnu J¢ sité S,3 kublc-'
kych ktivek, uréené zbyvajicimi body bése.

" Involuce Bertiniova je &tvrté t¥idy: na.libovolné pi'imce lezi
totiz &¢ty¥i dvojice involuce. Nebot pifmce m odpovidd touto
~ involuei kiivka stupné 17-ho, kterd seée pfimku m v sedmnécti
bodech; z nich devét je samodruznych jsou to prisediky pfimky m
8 Jacobmnem J9;-dalsich osm bodu tvorf éty¥i dvojice bodd invo-
luce. Prochazi-li prlmka m isolovanym samodruZnym -bodem O,
- musi se kiivka ji odpovidajici této pfimky dotknouti v tomto bodé,
jezto tento -jeden bod musi nahraditi dVO]lOl ihvoluce. Isolovany
bod samodruzny Oy mé tedy tu vlastnost, Ze sméry z ného vycha-.
zejief st v involuci Bertmlové odpovfda]i Naproti tomu ma bod B
“Jacobidnu J? tu vlastnost, Ze sméry z tohoto bodu vychézejici
ca odpovidajlci si Bertiniovou involucf tvoi{ involuci paprskovou,

- jejiz samodruzné paprsky jsou jednak tedna #, v tomto bod& ke

kubické kiivee C? svazku S;® timto bodem- prochaze]im, jednak

" tetna t, v tomto bodd k Jacobidnu J?. Dvojice ¢, ¢’ této involuce

jsou teény v dvojnisobném bodu B t&ch kiivek 'Ke soustavy S,
. které maji v tomto bodé devaty dvojnisobny bod a tvoii svazek

' S,® (B?). Tetna t, jest zfejmé tednou té kfivky K, tohoto svazku,

kters mé v bodd B bod Gvratu. Pro smér ¢, jest piisluinou kiivkou
‘tohoto svazku dvojndsob vzats kubickéd kfivka s touto tednou.
2. Ka.idy bod B zvoleny obecné& na Jocobidnu J°® 3est deva,tym
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bodem dvojnasobnym pro kiivky svazku S5, slozeného z elip-
tickych sextik, obecns ireduktibilnich, z nich% kad4 je invariantni
pro involuci Bertiniovu. Vyijimku #inf — v obecném piipadg, kdy
skupina bodt (4;) je zcela obecns a Bertiniova involuce mé tedy

isolovany bod samodruiny — dvanict vyznadnych bodid Jaco-

bidnu, které znaéme Y, Y,, ..., Yi,.- Ve sbazku S,? existuje totiz
v tomto obecném pripadu dvanéct k¥ivek kubickych K;? (4,, 4,; . ..
e, AYR), =1, 2,...,12, z nichz kazdd ma jeden bod sku-
piny (Y;) za dvojnasobny. Kaidd z téchto dvandcti kiivek spo- -
jena ‘s libovolnou kiivkou C? svazku 8;®> ddvé sloZenou sextiku
s devatym bodem dvojnasobnym Y;, ktery tudiZ lei{ na Jaco-
bianu J°. Piisludny svazek §,%(Y;?) sklada se v tomto piipads ze
- samych kiivek slozenych, nebot kiivka K;* mé s kteroukoli kfiv-
kou K® tohoto svazku dvacet pruseéiku spoleénych a je tedy ]e]1
soucasti.
Ve svazku eliptickych, ireduktibilnich sextik S,%(4,2, 4,2, ...
.., Ag?, B?)existuje, jak znamo?), obecné dvanict kiivek racio-
. nalnich, majicich dali, desaty bod dvojndsobny, které se obecné
nerozpadaji. Tyto desaté body dvojnasobné jsou prisediky Jaco--
bianu J? s Jacobianem kterékoli jiné skupiny osmibodové, vzaté
zé skupiny deviti bodd (4;, B), tedy na pt. s Jacobianem J,°
(453, 453, ..., A®, B?®), ktery nutné obsahuje jednodu$e bod A4,.
Z této Gvahy je zfejmo, Ze je-li ddn svazek 8,8 (X2, X,2, X2, ...
, X42) sextik s deviti spoleénymi dvojnasobnymi body, existuje
celkem devét rovinnych involuci Bertiniovych, které reprodukuji
kazdou kiivku K® tohoto svazku. Vypustime-li ze skupiny boda (X)
kterykoli jeden bod, uréuje zbyvajici skupina osmibodové, jakozto
skupina hlavnich bodt, jednu takovou involuci. Je-li-naproti tomu
déna raciondlni sextika s desiti body dvojndsobnymi K¢(X,?2, X,2,. .

e u ey - (10} . s
,. X142), existuje zfejmé obecné ( 20 = 45 Bertln_lovych invo-
luci, z nichZ kazda reprodukuje tuto kmvku

3. Obratme se k p¥padu svrchu vyloudenému; kdy devaty
bod base O, svazku 8,3 (A ) splyva s nékterym bodem skupiny (4;);
zvolme oznadeni tak Ze jest Oy = A, Kiivky C3 svazku 8,3 sé
v tomto piipadé navzajem dotyka]i a ve svazku je jedna ,kl‘lV- )
ka Kg3(A4;, Ay, ..., A, Ag?), kterda ma v bodé A4, bod dvojna-;
: "sobnjr. Bod As.lem tedy na Jacobidnu J8(4,2, 4,2% ..., 4,8 , Ag)
sité S,3(4,, 4,, ..., A;). Abychom prozkoumali Bertlmovu invo-
luci, definovanou v tomto piipad® soustavou 8;%(4;), hledejme
k libovolnému bodu rovmy M bod M’ ]emu odpovidajici touto_
involuei. :

Bodem M prochazi ]edlna ktivka - C3(M) svazku S,?'(A)
Ktivky K® komplexu 8;* vytinaji na ni centrickou involuci g,!, ve

. 2) B. BydZovsky: ,,Dvo;na,sobné body khvek Zestého stupné‘‘. Rozpr :
, (‘J Ak., tF. IL rod. XXI, & 42, str. 12. , -
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které bodu M odpovidd bod M’. Prochézeji tedy bodem M’ téz
-ty reduktibilni kfivky K®soustavy S8 které jsou sloZeny z pevné
kfivky K2 a z jednotlivych kubickych kfivek svazku 8,3(4,, 4,. ..
..., A, M). Dvojice bodit M, M’ jsou tedy proménné prisediky
dvou kubickych kiivek sité S.3(4;, 4,, ..., 4;) a vytvoruji tudiz
zndmou Geiserovu rovinnou involuci 8-ho tupné, ktera je jedno-
- zna¢né& urdena skupmou gsedmi svych hlavnich boda Al,. . A7
- pomoci sit& 834, ..., A;). Ostatné seznime snadno pifimo,. Ze
"body A4, ..., 4, jsou skutend hlavni body 3-ho ¥4du. Naléza-li
se totiz bod M v infinitesimalnim okoli bodu A, ve sméru ¢, lezi
prisluény bod M’ na té kiivece C;® svazku 8.3(4,,..., 4,), kter4
ma v A1 teénu ¢ a jest na ni vytat tou ervkou Ks soustavy AN
ktera ma v bodé 4, bod trojndsobny, t. j. rozpadajici se kiivkou

(K43, 4y, 4, ..., A7) + Kf(4y, 4y, .., Ay, 441))]

tedy kubickou kiivkou K,3. Otaé¢i-li se teéna ¢ kol bodu 4, vy-
plituji piislusné body M’ na piisluinych kfivkich O zfejms -
kfivku K,3, kterd odpovidd jako hlavni k¥ivka bodu A4,. Totéz
plati i pro dalsi body A,, ..., 4,. Obdobna tvaha, vykonani pro
bod A4, ukazuje, Ze tento bod j je samodruzny Jacobidn J9(4,3, ...
., Ag®) rozpada se v tomto pifipadé na Jacobidn J¢(4,2 4,2, ...
. A2, Ay) sité S3(4, .. ., 4;) a na kubickou kiivku Kg3. Jaco-
bidn J® jest geometrickym mistem samodruznych bodt Geiserovy
.transformace. Jacobidn J® jest totiz geometrickym mistem bo-
da B,, B,, Bs, které dopliiuji na jednotlivych kiivkdch C? svazku
S;3(4,, ..., 45) bod O, na ¢&tvefinu samodruinych bodu téie -
centrické involuce gat. V nafem piipads bod Oy = A; leii na Jaco-
bidnu J® sité S,3(4,, . . ., 4,); leii tedy i body B,, By, B; jednotli-
vych kfivek C® opét na této kfivce J¢, nebot, jak zndmo, kubicks
kiivka C% sité S,® protina Jacobian této sité ve &tyfech bodech
navzijem sdruZenych?). Geometmckym mistem boda B je tedy
kiivka J¢. Pro k¥ivku-K? svazku 8,2 nelze piisluiné body B uréiti,
nebot bod O, = 4, jest jejim bodem dvojnésobnym; aviak kfivka
ta je zfejmé souéasti Jacobidnu J*, nebot’ je geometrickym mistem
dvojnésobnych bod téch kiivek Ko soustavy S, které jsou slo-
Zeny z této kfivky K, * a z jednotlivych kiivek sfté 8,3. Geiserova
transformace vytvoru}e na k¥ivece K involuei g,!, kterd mé, —
jeito kiivka je raciondln{ — jen dva samodruzné body, jez jsou
dalsf dva prusedfky této kfivky s Jacobidnem J°.

4. Vezméme opét v Gvahu linedrni komplex Sg8(A4,2, ..., 4;5?)
gloZeny z kfivek K® z nich% ka’d4 se reprodukuje Gelserovou
involuci.. Devaté dvo;nasobne body nerozpadajicich se kiivek K¢
této soustavy mohou leZeti toliko na J acobmnu J¢. Bod B, zvoleny

.8) Kubicka kfivka C? sitd S, protne totiZ Ja,cobuin J ve StyFech
bodech té vlastnosti, e v ka¥dém z nich dotyka se k¥ivky C? oo! kfivek
sitéctakie tvo#i &tveFinu samodrulnych bodi’l centrické mvoluce ga's, vyt’até
- na C% sitf Syl .
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na ktivee K3, jakoZto souddsti Jacobidnu J?, nemiZe byti deva-
“tym bodem dvojndsobnym nerozpadajici se kiivky K&A.2,...
..., A, B?), nebot tato kiivka by méla s kiivkou K@ celkem
dvacet prusedikl, takZe by kfivka K g3 byla jejf soutasti. Svazek 8,8
pislusny takovému bodu B obsahuje tedy vesmés kiivky K¢
takové, které jsou sloZeny z kiivky K¢® a z kfivek svazku S,3(4,,. ..
..., A, B). Je-li naproti tomu B bod obecn& zvoleny na Jaco-
bianu J%, pak piislusny svazek 8,%(4,% ..., 4% B?) obsahuje dvé -
rozpadajici se kfivky, a to dvojnasob poéitanou kiivku C3(4,, 4,,. . .
..., Ay, Ag, B) a kiivku K®sloZzenou z kubickych kiivek K23(4,, 4,,...
oAy, A2) a Kg¥d,, A, . . ., 4,, B?). Ostatni{ kiivky svazku
obecné se nerozpadnou, nebot' jiné rozpadnuti obecnd neni mozné
a pii zvlastni poloze bodi base muZe nastati jen konetnym poétem
zplsobii. Vede tedy obecné zvoleny bod B na Jacobidnu J® ke.
svazku S,® kiivek nerozpadajicich se. Vyjimku od toho &inf jen ty
dva body, v nich% J® sede kiivku K® a potom ty body (Y) Jaco-
bianu J¢, které jsou dvojnisobnymi body kubickych kiivek svaz-

ku 8344, ..., 45). Snadno totiz sezname, Ze v tomto svazku
existuje v naSem piipadé deset kiivek raciondlnich, jichZz dvoj- -
nésobné body Y,,..., Y, lez{ oviem na J% Tyto dvojndsobné

‘body (Y) jsou ziejmé prusetiky Jacobidnu J(4,2% ..., 4,2, 4,)
sité 8,3(4,, ..., 4;) s Jacobidnem J,%(4,2, 4,2, ..., 42, Agt) sité
2934y, A, . . ., Ag), ktery oviem neobsahuje obecnd bod A4,. Obs
tyto kiivky maji v bodech skupiny (4) celkem dvacetSest priise-
¢iki; dalsich priaseénych boda je tedy deset. Pro kaZzdy bod Y
takto uréeny existuji tedy kiivky C3%4,, 4, ..., 4, Y?)
a K34, A4, ..., 4, A, Y?), které maji deset pruseéiktt a jsou
tedy totozné. Existuje tedy ve svazku 8,3(4;) deset kiivek
K34, ..., 45 Y2); 1= 1,...,10. Kaidy z téchto desiti bodi (1)
Jacobidnu J® vede ke svazku ;S,8(4,2, .. ., A% Y;?), ktery obsa-
huje kiivky K¢ slozené z kfivky K;® a z jednotlivych k¥ivek svazku
SIS(AI, LLIH AB): ' ) ‘

Vratme se opét ke svazku S,%(4.%, ..., 4.2, B?), ktery je
sloZen z nerozpadajicich se kfivek K®, invariantnich vidi Geise-
rové involuci, tedy za piedpokladu, Ze& B je obecny bod Jaco- -
bidnu J¢, rizny od bodd skupiny (Y) a neleZici na Kg®. Hledejme .
v tomto svazku kiivky raciondlni, majici desaty dvojnasobny bod.
Svazek S,8(4,2, . . ., 442, B?) vytina na kf¥ivee J%(4,2, . . ., 4,3, 4, B)
line4drn{ soustavu bodovou g,!. PonsvadZ kfivka J® je rodu 3, ma
" tato soustava 12 bodt dvojnisobnych.t) Dva z téchto bodd jsou:
~zfejmé vytaty na k¥ivce J® kubickou kiivkou K3(4,,..., 44 B),
nebot' tato kiivka, vzata dvojnédsob, patii do svazku 8,%.-Vyloudi- -
me-li tedy tyto dva body, které vedou k- pipadtm trivialnim,
zbyvé skupina desiti bodt Z,, . . ., Z,,, které vedou k desiti kfivkam -

%) Lineérn{ soustava bodova gu* na k¥ivce rodu.p mé podet bodf

(r 4+ 1)-ndsobnych din vyrazem: (r + 1) (n + rp —r). V. na p¥. Severi-
Léffler: Algebraische Geometrie, str. 188. . o . .
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svazku 8,8, o nichZ snadno seznidme, %e v téchto bodech maji vidy
desaty dvo;nasobny bod. Kiivka K¢ naeho svazku 8,8, prochaze-
jicf na p¥. jednim bodem Z; této skupiny — zna&me ji struéng K“(Z )
— ma. v bod¢ Z; s kiivkou J® nutné dva prisesiky. Bud se ji tedy
v bodé Z; dotyka anebo mé v tomto bodé bod dvojnisobny. Pii-
pad prvni v8ak neni mozZny, nebot viechny kiivky K® soustavy S,
jdouci bodem Z; a majici tam bod jednoduchy, maji v tomto
bodé spoleénou teénu a, jak jsme jiz diive sezna,h, obecné ruznou
od teény Jacobidnu. Ostatné plyne to i z toho, Ze v tomto p¥i padé
kiivka K%Z;) by byla ehptlckou Geiserova involuce by na ni vy-
tvorila involuci, majici étyfi body samodruiné, z nichZ dva by
v bodé Z; splynuly, coz u kfivky rodu 1 neni mozno. Kiivka K“(Z,-)
mé tedy v bodé-Z; nutné desaty bod dvojnisobny a je tedy ra-
ciondlni. Involuce na ni vytvofens involuci Geiserovou mé dva
body samodruzné v dalsich dvau prusedicich této kiivky s J;
oba parametry jeitho dvojnasobného bodu Z; si v této involuci
navzajem odpovidaji. Snadno také sezndme, Ze Zadnd z téchto
desiti kiivek K®Z;) se obecn& nerozpadne tak aby se skladala
z kubickych kiivek K3(4,, A,, .. ., 4,, Ag?) a KB (4, ..., 4,, B?).
Pifslusny. bod Z; musﬂ by totiz v. “tomto prlpa,dé byti nezav1sly na
volbd bodu B na kfivce J®, nebot by musil byti jednim ze dvou
dalsich prase¢ika kiivky K ® s Jacobianem J¢, takie by timto
bodem musilo prochéizeti co! knvek K g, jichz dVOJnasobny bod B
by byl kdekoli na J¢. Skupina 10 bodi (Z) leif zreJme jak na Jaco-
bidnuJ%(4,2,...,4,2% 4, B) linedrniho systému S,8(4,2,. .., 4,2, 44?),
tak i na Jacobidnu J (A3, A3, ..., A3, A83, B3, Al) systému
S8(A%, Ag%, . .., Agd, B?). Obé tyto kiivky protinaji se vskutku
v desiti bodech, mezi nimiZz se nenalézaji oba priseéiky kiivky
K3(4,, ..., A;, B) s Jacobidnem J8, Tato kiivka K3 sete totiZ J¢
v bodové dVO]lCl kterd dopliiuje body 4, a B na &¢tvefinu konju-
govanych bodt. Naproti tomu sede tato *kiivka K Jacobian J,°
-v bodové dvojici konjugované s bodem A,, tedy v jiné dVO]lCl
bodd.

Skupina desiti boda (Z) jest pti pevné poloze bodu A, zévisla
toliko na volbé bodu B a je timto bodem dokonale uréena. Jiz
_z toho je zfejmo, %e neobsahuje obecnd %idny bod skupmy (7).
Je-li za bod B zvolen n&ktery bod ze skupmy (Y), na pi. Y, obsa-
_huje pnsluéna, skupma bodt (Z) zfejm& body (Y'), nebot ve svazku
884,23, .. ., A, Y,?), sloZeném z dvojic kubickych kfivek, jsou
kiivky K® obsahu]wi dal¥f bod dvojnésobny zfejmé sloZeny z k¥i- -
-vek (K;® + K;?), pfi demi je K3 = K¥4,, ..., Ag Y ). '

Ve svazku 8,%(4,2, .. ., 44, Bz), kde B je hbovolny bod Jaco-
bidnu J® s vyjimkou bodt skupmy (Y) a bodt kiivky K¢?, existuje
tudfz obecnsé 10 raciondlnich nerozpadajicich se krlvek K® s de-
satym dvojnasobnym bodem.

- 5. Muzeme tedy vysloviti vysledef( ‘ S
Je- lz ddno v romné’ osm bodw A1 .y Ag t€ viastnost, Ze devat y
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bod base svazku kubickych kiivek, uréeného té’mzto body, splyne
8 7edmm 2 té’chto boda, na pf. A, degeneruye rovinnd involuce Berti-
niova, uréend touto skupmou osmt bodu, v Geiserovu rovinnou tnvo-
luci 8-ho stupné, uréenou siti kubickych kitvek S3(4,, ..., 4,)%).
V roviné existuje pak ool linedrnich komplexi S#(4,3, ..., A2 B?)
a oo? svazku S;%(4.2, . . ., A2, B2, C?), které jsou sloZeny 2z kiivek 6. st.
o spoleénijch osmi, resp. deviti dvojndsobnych bodech, z nichz kakdd
je reprodukovdna touto Geiserovou involuct; pii tom jsou B, C libo-
volné body Jdacobidnu J%A,2, ..., A;2) sité 83 (4,, . . ., 4,). Svazek
S8(4,2, . . ., A2, B2, C?) obsahuje obecné toliko dvé kiivky rozpadajiel
se, tottZ dvojndsobné vzatow kubickou kiivkuw C%¥A4,,..., A, B,C).
a kiwku sloZenou z kiivek Kp*(4,,..., 4, B%) a K3c(4,,.. ., 4, C?);
ostatnt krivky K® tohoto svazku se obecné merozpadnow. PFi pevné -
poloze bodu B na Jacobidnu J® existuje na této kiivce toliko 10 bodi,
2 nich# kady md tu vlastnost, se zvolen za devdty dvojndsobni bod C,. -
vede ke svazku S8, ktery se sklddd vesmés z kfivek Ks, rozpada;wich
se ve dvé Icubzcke krwky V -obecném svazku S,8(A2, ..., A2 B? C?)"
existuje 10 obecné se merozpadajicich raciondlnich sea:tdc 3 dal&‘im
desatym bodem dvoynasobnym * -
: : o
La dégénération de Pinvolution de Bertini.
(Extrait de larticle precedent )

Etant donné, dans le plan, un groupe de huit points'4,, . . ,A;
tel que le neuviéme point de base du faisceau de cubiques, déter-
miné par ces points, coincide avec un de ces points, p. ex. avec le
point 44, U'involution plane de Bertini, déterminée par ce groupe .
de huit points, se réduit & I'involution du 8e ordre de Geiser, dé-
terminée- par le réseau des cubiques S;® (4,,..., 4,). Il existe
alors une infinité simple’dé-complexes linéaires S;8(4,2, . . ., 4,3, BY)
et ‘une infinité double -de faisceaux 8,843, ..., 4., B’ ?) . de
sextiques . ayant, respectivement, huit ou neuf points doubles
communs, dont chacune se reproduit par.cette invelution de
Geiser. Ici B, C sont deux points arbitraires de la ]a.cobienne ’
JéA43, .. ., 4 ’) du réseau S;*(4,, . . ., 4,). Un faisceau 8,442, . . .,

, A2, B2 C?) ne contlent en général que deux. courbes com-.
posées, & savoir la cubique double C¥4,,:..,4, B, 0). et la cou, be .
composée des cubiques Kz*(4,,. . 1 4, B, K(f(Al, LAY,
‘Le point B étant fixe, il existe sur la Ja.coblenne seulement d1x -
‘points, dont chacun, pris pour point C, fournit un faisceau S,% -
"dont tous les membres sont composés de deux cublques Dans un -
faisceau général §,%4.2, .- ., 4.2, B2, 09 il y a dix eoutbes'ratiohs
--nelles, en genéral sxmples, aya,nt un, d1x1éme pomt double. L

S 19 4 ydiovsky Contnbutmn t). Ia thém'ie de la sext ue A hmf
points chmbles Proceedmgs of the Intematxonal Q £ &t}m&tl-, .
- cians, . ‘Toronto; 1924. ‘

Onopia ptn Wmvm mstematlky a fygjky Roég(k LVIII B , ' ;
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