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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV, la, 4, 1964

POZNAMKA K JEDNEMU CLANKU
J. SEDLACKA

STEFAN ZNAM, Bratislana

V ¢lanku [1] je rieSeny nasledujici problém: udat Stvorec v rovine tak, aby na
jeho obvode lezalo i racionilnych bodov, kde i = 0, 1,2, 3, 4. Dalej je dokdzana
veta: ked tri strany nejakého Stvorca st z M, (M je mnoZina vietkych priamok,
ktoré obsahuju prave 1 racionalny bod), potom aj $tvrta strana je z M, a vzdialenosti
racionalnych bodov protilahlych stran st rovnaké. V naSej poznamke dokazeme
tato vetu a rieSime spomenuty problém geometrickou cestou.

MnoZinu priamok, ktoré obsahujii nekoneéne mnoho raciondlnych bodov,
budeme znacit M, . Z naSich tvah vynechdme priamky rovnobeZné so sturadnymi
osami. Majme priamku p = y = kx + ¢. Lahko sa dokaZz:

Lema. a) pe M, ;- k. g su raciondlne:
b) ak k je raciondlne a p obsahuje aspoit jeden raciondlny bod, tak pe M , .

Zoberme v rovine tri rdzne racionalne body R (x(. 1), Ro(xy, ¥,2), Ri(xs. vs).
Bodom R, vedme priamku. kolm na R, R;. Na tuto priamku nanesme z R, vzdia-
lenost RyR;. MoZeme to urobif dvoma spdsobmi; koncové body tychto Usecick

13
oznacme Ry(x, . ry). resp. Ri(xy 7). Z konStrukeie plynt vztahy:
byy = =10 =l =1y =l _
, , ()
[y =yl =1x0 — s =X —x, |
Ked7e vyL v, vy, 1. vy storaciondlne Cisla, to isté plati aj o X7, x5, vy, yi. teda
R, a R} su raciondlne body.

Veta. Nech je dany stworec ABCD. Nech priamky AB. BC. CD patria do M, .
Potom aj priamka DA patri do M. Ak raciondlne body priamok AB, BC, CD, DA
st Ry Ry, Ry R, tak

R\R; = R,R,, R,Ry L R,R,. (2)

Dokaz. Majme stvorec ABCD. Ked body R,, R,, Ry leZia na priamkach 4B,
BC. CD. potom jeden z bodov R} a R} lezi na priamke DA. DA vSak nemoZe patrit
do M, . lebo potom by bolo BC e M, na zaklade lemy. Teda jedinym racionalnym
bodom DA je R}, resp. R;. Tym je dokaz ukonceny. lebo tieto body zrejme splituja

vztahy (2).
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‘Na zaklade tejto vety moZeme skonStruovat Stvorce, na obvode ktorych lezi i
racionalnych bodov, kde i = 0, ..., 4. Zvolme si v rovine 4 rdzne racionalne body
R,, R,, R;, R, tak, aby spliiovali nasledujuce podmienky: a) R, R; = R,R,;
b) RR; L R,R,.

Na zéaklade predoslych tivah je jasné, Ze R; mdZeme tak volit. Vedme bodmi R,
a R, priamky o smernici k (k je [ubovolné iraciondlne &islo) a bodmi R, a R, priamky
o smernici —1/k. Z volby bodov R; plynie, Ze tieto priamky tvoria strany nejakého
$tvorca. Lahko sa zisti, Ze vhodnou volbou R; a k dostaneme tvorce, na stranich
ktorych lezi i raciondlnych bodov, kde i = 0,....4. Pri i = 0, 1, 2,4 mdZeme R,
volif tak, Ze sa UseCky R;R; a R, R, pretinaji, ale sa nerozpoluju; pri i = 3 ich
volime tak, aby sa tieto UseCky nepretinali.
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