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\] \ T E M A T 1 C K O - F Y Z I K A L i\ Y C A S O P I S 
K O Í N Í K \ I Č í S LO 4 

O P \ R A 1 3 0 L I C K Ý C H A P R O J E K T I V N Í C H 
K L Í N O V Ý C H P L O C H Á C H 

V Á C L A V H A V U L . P li A H A 

Klínové p lochy zavedl profesor Vv. K a d e ř á v e k | 1 |. byv k nim př iveden 
prakt ickými podně ty profesora B. H a c a r a \' souvislos t i s b e t o n o v ý m i skoře­
pinami. Na. popud profesora K a d e ř á v k a jsem věnoval pozornos t a n a l y t i c k é 
definici kl ínových ploch a zavedl jsem pojem 'plochy H a e a r o v y | 2 | : dále jsem 
od\'odil některé speciální v lastnost i k l ínovyeh ploch parabol ických | 3 | . V t é t o 
práci p o d á v á m další výs ledky týkající se parabol ických kl ínových ploch: 
přitom ..stupen*' vy tvořujících parabol je reálné ěíslo. k teré nemusí být při­
rozené. Lá tku jsem rozdělil do č tyř paragrafů: v $ I jsou odvozeny otyři 
základní vlas tnosti vyše t řované plochy: v $ 2 jsou u v e d e n y dva syníhet ieké 
př ík lady: v § 3 je podáno syn thet ické zavedení kl ínových ploch (s projek t ivním 
rozšířením pojmu klínové plochy a též s rozšířením něk terých výsledků z § 1): 
konečně \• § 4 je pojem projek t ivní plochy ješ tě dále zobecněn . 

§ L Plocha o rovnici (1 ) 

Vyšetřujeme reálný souřadnicový eukl idovský pros tor hJ,. P r ů m ě t y při pro­
jekci rovnoběžně se souřadnicovou osou do souřadnicové roviny budeme 
indexovat .v. //. resp. z. Plochu o rovnici f(x. //, z) 0 označíme též symbolem 
{j(x. a. z) ()). 

IMiniec I. Xcchf sumbolij a(. b,•. c,. n (i 1 .2,3) jsou vcálvá cisla. iKchf 
číslo <v, je ta ivtdovč a nechť nad jistou jedHovozincvnoii oblasti I má funkce f(x) 
spojitou devivavi. jj)vi vcínz vovnivc a,f(x) \ b,x i c, 0 nepláli pvo zádne x £ /. 
()\način< stimbolcnt ?: plov/tn o vovnivi 

"i/V) -i- ' v i (\ f ( 

(«,f(x) I- b,x \ v,Y'!l 
avj(x) -\ b:]x 

X< ch f k j< iKittdovťj pav((mehz Pak označme /,. válcovou píovhti o vovnivi 

li k(a,f(x) | l i r ^ v,) 

( i) 

Í-Ч 

a <>,. rovtntt o vovnivi 

(ajc" - a.,) ^ yh b,x - r, j | (bAť -i b,) x \ v,k 



Tvrzení I. Plocha y z definice I /Y sfn c.iální m příj)((dcm explicit ni kli noří 
ploclnj (re smi)sln \2\. sfr. •'>•>. dej. I). 

Důkaz je s n a d n ý . 
Tvrzení 2. Pro každé k } O jda ti oh, n /.,, y n <_>K -- y n /.,,. 

D ů k a z . Vliminací p a r a m e t r u k z rovnic {2). (3) d o s t a n e m e rovnici ( I ). 

Z rovnic (1). (3) p lyne rovnice (-). A konečné z rovnic (1). (-) vyplývá rov­

nice (3). 

3. Jedl 
ai a i 

h, h. 

n) n j : 

X j "'"* 
\ (\ c. 

a:] ((, ((, 
a , h, h:i 

a\ (L2 

' b. h, ' 

n. jsou rovni t) o,, rovnoheŽnc s ppin/kou p (// 

((. a, 
Jc-ti " • n. f)roch(iz(')i rovin tf o,. ho<h m 

h, h. 

ax ť/.> O,> a:î O, a, 

(\ c, ŕ', r., 
I. 

A" / r/1 O, 
O.> \ b, /A> 

b2 b,. " b, h, 

) ú k a z . Polož-íme-li // 0. lze rovnici (3) přepsat do t v a r u 

a, a, \ ((•> i ť/.> a, a > ll., \ 

) \ r í x " " ) • ( 4^ 
('\ r, ! a.j \ o, O, c.} c, f 

/V-li ' 2 í n. roviny o rovnicích (4-.,,) procházejí zřejmě bodem l>. a ted\ 

též roviny o,, procházejí bodem />. 

Je-li " 0. jsou roviny o rovnicích (4Z.) rovnoběžné s př ímkou p. a tedy 
Ol O2 

též roviny of, jsou rovnoběžné s př ímkou p. 
Tvrzení \. Průmětu (?,k.): odpovídají si navzájem v )>< rsp<ktirních afinitách. 

jejichž osou je osa x a jejichž směr je udán oson //. 
D ů k a z p lyne okamži tě z rovnice (2). 
Tvrzení 5. křivka (/A.)A- odpovídá v perspektivní afinitě o smern danim oson IJ 

křivce ())==•- f(x)):; tato křivka je průmětem křivku iz Hx))y P" )n"(>niífáni 
rornohcžncin s rovinou (x -- 0) do rovinu (~ n ) - Př> cicmž rovina (// n) /O/// 
promítací. 

D ů k a z . Tvrzení o kř ivkách (// =-- f(x)).. (z /(.*')),, je zřejmé. 
Kř ivka (// -----: k(((,f(x) -f- b2.r -|- r.o^ je součtovou kř ivkou k ř i v k y (// ----- ka,f(x))^ 
a p ř í m k y (// kh,x -<r kc,):. odpovídá tedy v jisté afinitě o směru d a n é m 
osou // křivce (// ka,f(x)):. a tedy též odpo\ ídá v j isté afinitě o směru daném 
osou // křivce (// -- f(x):):. 

'Tvrzení je d o k á z á n o . Z něho plyne t e n t o dustedek: 
.Nechť fř' je křivka, k terá je rovnoběžným p r ů m ě t e m křivky v y n (// n). 
při čemž p r ů m ě t n o u je rovina (; 0). rovina (x 0) je promítac í rovinou, 
kdežto rovina (// 0) není ])romíťací rovinou. Pak kř ivka v odpov ídá které­
koliv křivce1 u\ (ž/(.). v afinitě o směru udaném osou //. j Fřiťom n- y n /.< 
je rovinná kř ivka. | 

!';.8 



§ 2. Příklady na plochu y z definice I 

Y daném pros toru F:! zvolme speciálně souřadnice p r a v o ú h l é . Y důs ledku 
t\ r/(Mií 4 zvolme dále za kř ivky c. ir paraholy ()i ~). Přís lušná plocha, y úzce 
souvisí s ])loohami H a c a r o v ý m i (\'Z\. s tr . 50. (Uď. 3). Vytvoř íme t u t o plochu 
synthot ioky: Nechť parahola vC(i/ o) má za osu souřadnicovou osu ;:. nechť 
rovina, o není kolmá k rovině (z 0) a nechť parahola wCo má osu kolmou 
k ose x. 

Nechť (kde í je rovina ro\ nohěžná s rovinou (x 0). položím1 1^ ^ n r . H ^ 
i: n ic. ,'Ie-li V* IP", p a k definujme k* P . Jsou-li d r u h é (resp. tiVtí) 

souřadnice hodů P \- I P stejné, definujme fc j akožto ])římku P I P . Lisí li 
se od sebe jak d r u h é , tak i t ře t í souřadnice hodů P I P . definujme L" j akožto 
paraholu o ose í n (// 0). při čemž P . IP" jsou hody t é t o paraholy. Sjedno­
cení o všech ú tvarů k> (při p r o m ě n n é rovino i;) ohsahuje v sohě speciální 
plochu y ve smyslu definice í. Podle u p r a v e n ý c h tvrzení 2. 4 ohsahuje plocha v 
paraboly icL'. jejichž p r ů m ě t y aJ- jsou kolmo afinní s parabolou ic:. při čemž 
osa x je osou afinity. Všecky roviny o,. 3 u%L' huďto procházej í j i s tým hodem 11 
roviny (// -- 0). anebo jsou rovnoběžné s j istou p ř í m k o u p C (// 0), jak 
plyne z tvrzení 3. 

D o d a t e k . N y n í proveďme t y t é ž ú v a h y j a k o v předchoz ím, s výj imkou 
předpokladu o rovině o. ' fen n a h r a ď m e p ř e d p o k l a d e m , že rovina o je kolmá 
k rovině (z 0). že však ani nesplývá s rovinou (// — 0). ani není kolmá 
k ose x: v rovině o zvolme paraholu ir. jejíž osa je k o l m á k ose x. 

Předpokládáme-l i , že ])Iatí c C (z Ax2 -\- c). ic (z --- a(x -|- b)2
 : 

• <') n (// dx ! ť). k d e k o n s t a n t y A. V. a. b. c. <L c mají svůj zřejmý vý­
znam, má vyšetřovaná plocha rovnici 

(>/(.(• -r b)1 | r - Л.>•-(')!/- (-: — A.r- — (')(<l.c 4- (')-. (•">) 

Z t é to rovnice s n a d n o odvodíme trczc/ií 0: 
Plocho o rovnici (5) obsahuje c rocinách o;. (k(dx l c) //) parabol}/ 

s osami kohiií/nii k ose ,»•. 
Důkazy ])ro jejich j e d n o d u c h o s t v y n e c h á v á m e . D o d a t e k je t ím ukončen. 
Provedeme ještě jednu specialisaci plochy y z deHnice 1. a t o pro v I: 
Y rovině (// ----- 0) zvolme kř ivku c C (z f(x) -f- b.,x -j- o;}); o rovině o před­

pokládejme, že není kolmá k rovině (z 0) a zvolme kř ivku ic C o t a k . že 
ICC(I/ <(•>](>?) + b.,x I c2). Je-li opět í rovina rovnoběžná s rovinou (x 0) 
a mající s křivkou c n e p r á z d n ý průnik, položme P ---- £ n v. Í P ; : n /v-

J e l i F- I P . ])ak definujme /W ---- I P Jsou-li d ruhé (resp. t ře t í ) souřadnice 
hodil F í I P s te jné. definujme k-: j akožto p ř í m k u l'-;IV. L i š i l i se od sebe 
jak d r u h é , tak i t řet í souřadnice; bodli I P I I P definujme tP j a k o ž t o ro\ noosou 
hyperbolu o s t ředu P . a s y m p t o t ě í n (// p . V1'* ěemž bod I P leží na té to 
hyperbole. Sjednocení í ú tvaru P (při p r o m ě n n é rovině í ) obsahuje opět 

FH> 



speciální plochu ^ z definice V Podle upravených tvrzení 2. 4 obsahuje plocha i 
systém křivek trk\ jejichž p r ů m ě t y tr'i jsou kolmo afinní ke křivce u\ při ose 
afinity splývající s osou x. Podle tvrzení 3 roviny o.Dw1' procházej í buďto 
společným bodem / ; € ( / / -- 0). anebo jsou rovnoběžné s Jistou přímkou 
pC(n = 0 ) . 

§.'5. Synlhelickíí definice klínových ploeh 

Vyšetřujme opět souřadnicový pros tor K, a pro s tručnost označme rovinu 
(,v -- ()) symbolem v. 

I Míníce 2. „Plochou" ttttzvi nic jtstott plocltu v. pro ///',: li/)orolnc dvě křir/y// 
( Y n / ; ) r . ( v n y)At>. y jsou rovin-n rovnoběžné x rovinou r) .si odporida ji r <t fitiití. 
je ji z 0M( jc rovnoběžná ,s osou // a je ji z směr je udáti osou :. 

Pealisaei plochy z definice 2 provedeme d v ě m a způsoby. 
I. zpňsoh. Nechť l\ v. ir jsou křivky s těmi to v la s tnos tmi : 

k C .". p r ů m ě t y ty,. /r;, jsou dva různé body ležící v p r ů m ě t u k y. oznaěíme-Ii -" 
rovinu rovnoběžnou s rovinou v a mající s jednou z křivek r. ir n e p r á z d n ý 
průnik, jsou oba průniky V í n r. 11'=-' £ n ir j ednobodové a p ř ímka 
T A V není rovnoběžná s osou //: průnik k n r není prázdný . 

•Je-li (7 1|7 V''ir''. pak deí inujme k--C j? tak,, ze /'• je obrazem kř ivky k 
v p o s u n u t í d a n é m vektorem V'17. 

Xení-li V 117 V'IV". proložme bodem lK ----- V-IV, n V IV př ímku o? // 
a definujme k? C £ tak . že h] je obrazem křivky k v afinitě o oso (r a směru 
daném osou ,:. 

Sjednocení všech k- je j)lochou ve smyslu definice 3. 
2. způsob. Nechť L\ r. u: jsou křivky s těmito v la s tnos tmi : 

k C r: každá p ř í m k a , rovnoběžná s některou z os //. :. má s křivkou k buď 
prázdný, anebo jednobodovv průnik: p r ů m ě t y r.tr mají p rázdný průnik 
r.rCk D u\,.: označíme-li i; rovinu rovnoběžnou s rovinou r a mající s jednou 
z křivek r. tr neprázdný "průnik, jsou oba průniky P i: n r. IV -~ n " ' 
j ednobodové a 17II , //: p r ů n i k k n r není prázdný. Ke každému 'hodu V 
(resp . f|7) př i řaďme bod N £ k (resp . J / - € k ) tak . že body 17;. V'- (resp 

IV-. J /-) leží na téže rovnoběžce s osou : . 
Je-1 i 17 IV- N-JF. pak deí inujme k? C Š t ak . že Ly je obrazem kři\ ky k 

v posunut í d a n é m vektorem X V\ 
Xení-li |7 ' | | 7 ř ' ; V7J/-. proložme bodem .P-- l-JV, n V J/- přímku ^ . // 

a definujme k- C £ t ak . že /,;; je obrazem křivky k v afinitě o oso o- a ^měru 
d a n é m osou : . 

{Sjednocení všech /W je plochou ve smyslu definicí4 3. 

P o z n á m k a V Zmíníme se s t ručné o souvislosti plochy z delinice 2 s impli­
citními a explicitními plochami klínovými. Plocha z definice 2 jo zajisté 
zv láš tn ím p ř í p a d e m implicitní klínové plochy ( |2 | . deť. V 2 a pozn. V 2). 
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Plocha z a v e d e n á podle 2. způsobu je dokonce zv láš tn ím p ř í p a d e m explicitní 
plochy klínové. Speeialisace je však n e p a t r n á : na ploše z definice 2 nejsou 
př ipuštěny s ingulární p ř í p a d y p r ů n i k ů \ n £, totiž p r ů n i k ů , k teré buď to 
leží na přímce rovnoběžné s osou //. anebo jsou tvořeny sous tavou př ímek 
rovnoběžných s osou : . 

Definici 2 lze označit jako synt l iet ickou definici k l ínové plochy. T é t o 
definicí1 (a sice podle 2. způsobu) jsme již užili v § 2. Definice 2 má jednu vý­
hodu: lze ji bez obtíží zobecnit pro jekt ivně . T a k o v é m u t o zobecnění věnujme 
nyní své další úvahy. -

Ve zbývající části článku b u d e m e vyšet řovat reálný projekt ivní prostor Fa: 
zvolme v něm n e k o m p l a n á r n í body O. X. Y. Z. P r ů m ě t y z bodu X. resp. F, 
rosj). Z do roviny >' O) Z. resp. OXZ. resp. OXY označujme indexem A", 
resp. )'. resp. Z. 

Definice 3. ..Plochou" nazveme ploc/iu x C J\t. pro ni z každé dvé křivky 
( Y n í>)x- ( v n /').v (I'*- y JS()U voviny jdonci při nikou YZ) si od povid<iji v perspek­
tivní kol i)(c((ci o středu Z a o ose jdonci bode ni Y. 

Provedeme opět dvě realisaee plochy z definice 3. a t o analogicky podle 
předchozího. 

1. způsob. Xeohf k. r. iv jsou kř ivky s t ě m i t o v la s tnos tmi : 
kď: vzx. ivzx jsou d v a různé body. ležící v kz: označíme-li £ rovinu jdoucí 

přímkou YZ a mající s jednou z křivek r>. ir n e p r á z d n ý p r ů n i k , jsou oba p r ů n i k y 
V £ n v. W* 3 n iv j ednobodové a př ímka VJV^ ne])roohází bodem Y: 
průnik k n v není p r á z d n ý . 

J e l i VY VY V IV. ])ak definujme L> C £ t ak , že kY k. 

Jes t l iže p ř í m k y VY IVY- V''Wr nesplývají, definujme L> C £ t ak , že k\ je 

obrazem kř ivky k v kolineaci o s t ředu Z a ose jdoucí b o d y Y. /^ VY IVY n 
n V' IV. Sjednoc.ení všech /W je ])Iochou ve smyslu definice 3. 

2. způsob. Nechť k. v. iv jsou kř ivky s t ě m i t o v l a s t n o s t m i : 
/,- C r: každá ])římka jdoucí bodem Y nebo Z má s kř ivkou k b u d prázdný, 
anebo jednobodový ])růnik: vz n <vz 0: v/x C kz D ivz x; označíme-li £ 

rovinu jdoucí p ř ímkou YZ a mající s jednou z křivek v, w n e p r á z d n ý průnik , 
jsou oba. průniky V* ----- £ n v. IV > — £ n vr j ednobodové a V*W* 3 Y: k n v í (1. 

Ke každému bodu 1^ (resp. W*) p ř i řaďme bod A7- € k (res]). MJ € k) t ak . že 

body VY . N^ (resp. ÍVY. JF ) leží spolu s bodem Z na téže p ř ímce. 
J e l i VY IVY X*MK p a k definujme /W C £ t a k , že Z\v k. 

Xes])Iývají-li p ř í m k y VY IVv, X^AIJ. definujme k* C £ t a k . že k\- je obrazem 

křivky k \' kolineaci o s t ředu Z a ose jdoucí b o d y P* ----- VfvIVV nX^Jlf^. V. 
Sjednocení \ všech /W jí1 ])Iochou ve smyslu definice 3. 
P o z n á m k a 2. Předchozí definici lze označit jako synt l iet ickou detinici 

projekt ivní kl ínové plochy. 
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Projektivní rozšíření nekíerých výsledku z § I 

Zaveďme v P, homogenní souřadnice rak. že v (,r, 0). OXZ (A\> n'.. 
OA\V - (,T> - 0). XYZ (.r, 0). V 2. způsobu realisace zvolme K (,r...ť'; 

(W'.l -| • b.í'i'). Z £ k. >l c(ié. v C (T2 0): dále volme kř ivku w \ j isté rovině 
o ř) AZ tak . že !rz je v kolineaci o s tředu K a ose O 3 Y obrazem křivky v . 
která je p r ů m ě t e m křivky v do roviny (.r:, o) z některého hodu p ř í m k y YZ. 
různého od bodu Z. Označme žs l kuželovou plochu o vrcholu Z a řídící křivce, 
která je obrazem křivky trz \ kolinea.ei M o s t ředu )' a ose OX. 

Tvrzení 7. Křivka v n /.M le-/ r //\sLV /ovine oH . Hoviny osl fp/7 jtromennim \\ y 
•Hw?7 společné/ bod v rovině OXZ. 

D ů k a z p lyne z projek t ivního rozšíření tvrzení 2. 3. 
P o z n á m k a 3. S n a d n o bychom provedli (pro n celé) homogenisaei roNMiiee ( I ). 

a t ím bychom odvodili i rovnici pro příslušnou projektivní klínovou plochu. 
N ě k t e r é hody. získané homogenisaci . bylo by ovšem n u t n o vyloučit, a b y c h o m 
zůstali ve shodě s definicí 3. 

Poznamenejme ještě, že celý aparát (definice 2. 3 s jejich realisacomi) 
j sme neuváděli jen pro rozšíření některých výsledků z § V ale vůbec jako noví'/ 
Iheoretickéj zjmsob zavedeni klinovýc/i ploch. 

Přcjdeme-Ii od P, k K, volbou nevlastní roviny XYZ. d o s t a n e m e z delinice 3 
definici 2. Zvolíme-li však za nevlastní rovinu jinou rovinu než XYZ. dosta­
neme jakožto aíinní (euklidovskou) speeialisaci plochy v z delinice 3 v zc<la 
nor/) tyj) plochy, k terá úzce souvisí se zobecněnou plochou ťranslační [.")]. 

Konečně učiňme ještě jednu ťheoretiekou p o z n á m k u : Definici 3 bylo by 
možno rozšířit pro desarguesovský j)rojekťivní prostor a pro obecné bodo\é 
množiny (místo kř ivek) . "Foto rozšíření nečinilo by potíží, mělo by však p a t r n ě 
jen ryze ťheoreťieký význam. Proto od podrobnost í upouš t íme. 

§ \. Zobecněná klínová plochu 

V prostoru P;. zvolme opět nekomplanárn í hody O.X.Y.Z. Deiinujme 
bodové zobrazení T ro\ i n v OXY na sebe tak. a b y byly splněny t y t o p o d m í n k y : 
zobrazení T je topologické: v zobrazení r je každá př ímka, jdoucí bodem X . 
s a m o d r u ž n á . 

Kuželovou plochu o vrcholu V a řídící křivce r označme s t ručně Vr. Prúmčt 
z bodu Y (res]). Z) do roviny OXZ (resp. OXY) označme indexem Y (resp. Z). 
Průmět z bodu .V do kuželové plochy v Z(OY)' označme indexem V. 

Definice \. ..Plochou." budeme lozumet plochu x C P,. pro nií libovolné dvé 
křivky ( x n />) v . (x n y)x (/>. y jsou kuželové plochy Zb'. Ze. kde b. c jsou bodem Y 
jdoucí při niky roviny OXY) odpovídají si v centrální kolineaci o středu Z a osové 
rovině jdoucí přímkou A ) . 

Provedeme opět realisace plochy z definice 4. 
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1. zpiisoh. Nechť kř ivky k. r. ir mají t y t o v las tnost i : 
kCr: r/v.irZY jsou dva různé body. ležící v kz. Označíme £ kuželovou 

plochu o vrcholu Z a řídící křivce, která je v zobrazení r obrazem př ímky 
jdoucí bodem V. a která má aspoň s jednou z kř ivek r. ir n e p r á z d n ý průnik : 
pak průniky I v £ n E. !'P" £ n lr jsou j ednobodovč a p ř í m k a I\VU \ ne 
protíná přímku XV. Průnik k n v není prázdný. 

Je-li rvIbV í ' U '. pak del iuujme k* C £ t ak . že kV A'. 

Není li TvITv V''II'''. definujme k? C £ t ak . že kř ivka kV odpovídá 
křivce /• v kolineaci o s tředu Z a osové rovině, jdoucí body A\ )'. 1K 

I WIT.V n V IV. 
Sjednocení \'šech křivek k? je plochou ve smyslu definice 4. 

-. zpíisob. Nechť křivky k.r.ir mají t y t o v las tnost i : 
kď: každá rovina, jdoucí p ř í m k o u XZ. resp. XV. má s křivkou k p r ů n i k 
p r á z d n ý anebo j e d n o b o d o v ý : rz n irz U; rzx C kz D frzx: označíme li i 
kuželovou plochu téhož v ý z n a m u jako v V způsobu, jsou oba p r ů n i k y F- £ n r. 
IV £ n //' j ednobodovč a ])římka VVlVV '..eprotíná př ímku A")\ k n r • <>. 

Ke každému bodu P (res]>. IV-) ])řiřa(rme bod A"::€ k (resp. JF € k) lak. 

že body J\v . .V\ Z (resp. |V;V, JF . Z) leží na téže p ř ímce. 
fle-li I'V H V A O F . pak definujme k- C £ t ak . že kV k. 

Není li FyJJ\v A \ J / \ definujme /WC £ tak. že k\ je obrazem kř ivky k 
v kolineaci o středu Z a osové rovině jdoucí body P* VXJVX n .YOF. A . ) . 
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Sjednocení všech křivek k* je plochou ve smyslu de ti nice 4. 
P o z n á m k a 4. Při přechodu od P : í k K;, dostaneme afinní (euklidovskou) 

specialisaci definice 4. která poskytuje opět nový typ plochy v K:J. Detíniei 4 
bylo by opět možno rozšířit pro desarguesovský projektivní prostor a pro 
obecné bodové množiny (místo křivek); tím se však zabývat nebudeme. 

Shrnuli. V první části práce byla studována speciální klínová plocha, která 
kromě vytvořujícího systému obecných parabol obsahuje další systém 
rovinných křivek s jednoduchými vlastnost tni. takže těchto dvou systémů 
křivek lze prakticky použít při vyztužování dané plochy jakožto plochy sko­
řepinové. 

Druhá část práce byla věnována synthetické definici klínové plochy a otáz­
kám s tím spojeným. Na rozdíl od definice analytické (|2|. (leť. I. 2) definici 
synthetickou bylo možno přenést i do projektivního prostoru. Tak byla za­
vedena projektivní klínová plocha. Tento poslední pojem byl ještě dále 
zobecněn (po jisté topologické transformaci), když místo vytvořujících křivek 
rovinných byly připuštěny též vytvořující křivky prostorové. 

Byly učiněny poznámky o možnostech dalšího zobecnění. 
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Cas. pro pěst o v á n í m a t e m a t i k y , 8 1 (1956), XU .k'Hk 

Došlo 9. V I L 1955. 

U B E R J M E P A R A B O L L S C H L N L N I ) P K O J E K T I V K X 
K L I L F L A C H E N 

V A i T ' . A V IT A V K L 

Z u sa m m (Mi í'a s u n g 

I n d e m ersten T e i l des Beit ragcs w i n I eine d u r c h die ( deich i m g 

(aj(.v) h.2.v r , ) M ' 

c h a r a k t e r i s i e r t e K e i l f i ä c h e unt(M'sucht; d i e reellen K o o f i z i e n t e i i . a,. lV, c,. d<M' K x p o n e n t n 
und die F u n k t i o n / ( . r ) w e r d e n dabei dup-ch geeignete B e d i n g u n g e n gebunden. Die d u r c h 

d i e ( d e i c h u n g z k{(t,j(.v) h,.r c2) b e s t i m m t e Z y h n d e r i l á o h e n (wo /.• -.-- 0 «• i 11 Para­

m e t e r ist) schneiden die gegebene KcilfTäohc in ebenen K u r v e n d u í c h . 

I n d e m nächsten Te i l des Beitrages w i r d die s y n t h e t i s c h e D e f i n i t i o n der K e i i f l a e l i e im 

euklidischen u n d a u c h i m p r o j e k t i v e n R ä u m e a u s g e f ü h r t . F i n i g e l ' h e r l e g u n g c n w e r d e n 

d a n n den M ö g l i c h k e i t e n der w e i t e r e n V e r a l l g e m e i n e r u n g der K e i l f i ä c h e gewidmet. 
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