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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV, 11, 2, 1961

POZNAMKA O JEDNEJ VLASTNOSTI
DVOJPRVKOVEHO TELESA

STEFAN ZNAM, Bratislava

Nech M je modul nad komutativnym telesom K; nech L< M. Hovorime, Ze L
ma vlastnost (A), ked plati: ak aeL, bel, xeK, fe K, a + f = 1, potom aa +
+ PBbe L. Je zrejmé, Ze kazda linearna podmnoZina modulu M ma vlastnost (A).
Cielom tejto poznamky je ukazaf, Ze opaéné tvrdenie plati len vtedy, ked K ma viac
ako dva prvky (tento predpoklad je omylom vynechany na str. 23 rozmnoZeného
textu ,,Pfednasky z funkcionalni analysy 1. Cast® prof. M. Katétova).

Veta. Nech M je modul nad komutativnym telesom K. Ked K md viac ako dva proky,
potom neprdzdna mnoZina L= M je linedrna vtedy a len vtedy, ked spliia podmienku (A).
Ked K md prdve dva prvky, potom kaZdd mnoZina L= M spliia podmienku (A).

Dd6kaz. I. Nech K ma viac ako dva prvky. Ked L< M je linedrna, potom zrejme
spliiuje podmienku (A). Nech 0 # LM spiﬁa podmienku (A). DokaZeme, Ze
potom L je linearna. Zvolme u € L; staci dokazaf, 7e P = L — u je podmodul v M.
Ak je ae P, potom a + uelL, a teda pre a € K na zaklade podmienky (A) plati
oala + u) + (1—x)uel; z toho vyplyva, 7e aa + ue L, a teda aae P. Ak je ae P,
b e P, zvolme a € K tak, aby bolo 0 # « # 1. Potom, ako sme uZ dokazali aa € P,
(I —a)beP, ateda aa + ueL, (1 —a)b + uel. Podla podmienky (A) dosta-
neme (1 — a) (ea + u) + of(1 — ) b + u] e L. Nakolko (I — o) (aa + u) + of(1 —
—a)b + u} = a(l — a)(a + b) + u, dostivame a(l — «) (@ + b)e P. Z toho vy-
plyva a + be P, pretoze a(l — a) # O.

I1. Nech K ma prave dva prvky: 0,I. Nech LeM. KedaeL,beL, xe K, f €K,
a4+ f =1, potom bud « = 1, B =0, &iZe aa + fb = aeL; alebo x =0, f = 1,
Cize aa + Pb = he L. Tym je dokaz ukonceny.
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3AMETKA OB OJJHOM CBOWMCTBE TEJIA C ABYMSA DJEMEHTAMMU
ltedhan 3HaM
Pe3rome

[lycts M — nuHeiliHoe npocTpaHcTBO Haa TenoM K; nycte L C M. I'oBOpUM, YTO MHOXECTBO L
obnanaer CBOMCTBOM (A), €ClM BBIIOJHSETCS ycnoBue: aa + b€ L nnst Besakux a€ L, be L,
azK, BEK, a+  =1. B 3amerke noka3blBaeTcs :

Ecan K uMeer GoJiblUe [IBYX 3JE€MEHTOB, TO He Mycroe MHOXecTBo L C M obGnamaer CBOMCT-
BOM (A) TOraa W TOJBKO TOrAa, €C/M CYLIECTBYIOT JIEMEHT ¢ € M u moanpoctpancTtso N C M
Takue, 4To L = ¢ 4+ N. Ecnu K uMeeT TOYHO aBa IJE€MEHTA, TO BCAKOe MHOXecTBO L C M obna-
JAcT CBOUCTBOM (A).
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