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FRIGYES RIESZ

se vztahuji hlavné k theorii pruZnosti. Zabyval se téZ mechanikou pohybu téles nebeskych, kde
s velkym divtipem uZil vysledka svych praci v theorii funkci komplexni proménné. Spis Mémoire
sur la dispersion de la lumiere napsal Cauchy v Praze roku 1835.

Pripomenime je$té jednu uddlost ze Zivota Cauchyho, kterd je v urdité souvislosti s nasi vlasti.
Roku 1846 odesel do Paiie Filip Koralek, narozeny v Koliné nad Labem roku 1819. Byl to
syn zdmozZnych Zidovskych rodi¢d. Studoval na videmiské polytechnice zejména matematiku.
Podafilo se mu vytvofit zvld$tni methodu pro vypoclet logaritmi danych &isel i k fefeni tlohy,
jak k danému logaritmu stanovit pfislu$né &islo. Domnival se, Ze jeho methoda je tak dobrd, Ze
odstrani uZivdni logaritmickych tabulek. NadSen svym vyndlezem odeSel proti vili otcové a bez
jeho hmotné podpory do PafiZe, kde velmi stradal a z po¢dtku nedochdzel uznéni. Za &ervencov§ch
bojii roku 1848 pfifel i o zbytek svého skrovného majetku a upadl do plné nouze. Teprve po letech
trudného utrpeni, kdy mohl utratit nejvyse dvé aZ tfi sous denné, byly jeho zasluhy pafiZskou
Akademii vefejné uzndny. Price Koralkova byla posouzena komisi pafizské Akademie véd a jejim
jménem prohlisil dne 28. dubna 1851 Cauchy, Ze Koralkova methoda stanoveni logaritmu je
»genidlni‘‘. PfedloZend priace — pravi se v zdvéru posudku — ukazuje, Ze autor je velmi obratny
v aritmetickych vypottech a komise je toho nizoru, Ze Akademie by méla dat autorovi pfileZitost,
aby svého nadéni vyuZil k vypoctu tabulek ruznych transcendent, coz by mohlo pfispét k pokroku
matematické védy. Zprava Cauchyova, kterou podepsal doZivotni sekretif Akademie Arago,
byla podle tehdej§iho zvyku zasldna matematické sekci Akademie. Osud Koralkiv tim doznal
pfiznivého obratu. Jeho price vyila tiskem (v Némecku se stala znimou spisem Lorey: Das
Neueste und Interessanteste aus der Logarithmotechnik (Weimar 1852). Koralek se stal profesorem
patiZské polytechniky, své jméno pofrancouzstil na ,,Coraleque* a byl jedinym z profesorii Sorbony,
ktefi v sobotu a na Zidovské svatky nepfedniseli. Byl téZ ucitelem matematiky malého prince Na-
poleona.[3]. )

Vyznam Cauchyovych objevil v matematice je nesmirny. Je§té roku 1880 prohldsil Felix Klein:
ssUnsere besseren Bilcher sind immer noch diejenigen, welche auf Cauchy‘s ,Cours d‘analyse‘ zuriick-
gehen, und der ist jetzt nahe 60 Fahre erschienen.[4]
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* FRIGYES RIESZ ,

(1880—1956)

Nedévno uplynul rok od smrti vynikajiciho madarského matematika, dvojnisobného laureéta
Kossuthovy ceny, &estného piedsedy matematicko-fysikdlni sekce Madarské akademie véd, do-
pisujiciho ¢lena pafiZské akademie v&d, Cestného doktora szegedské, budape$tské a pafiZské uni-
versity, Frigyese Riesze, kterého Akademie véd SSSR nazvala v dopise k jeho 70. narozeninim
sjednim z nejvétSich mistrd matematického mysleni®“. Jeho odchod byl pro matematické védy
vaZnou ztritou.

Frigyes Riesz se narodil 22. ledna v Gy6ru. Po universitnich studiich v Budapesti, Ziirichu
a Géttingach pracoval jako stfedoskolsky profesor. Roku 1914 se stavi fadnym profesorem v Cluji
(Klu2) a po svétové vilce v Szegedu, kde byla tehdy zakldddna universita. Matematicky ustav této
university se jeho zdsluhou stal vyznamnym stfediskem, o kterém se i v zahrani¢i mluvilo jako
o madarskych Géttingach. F. Riesz pracoval v Szegedu jako profesor aZ do osvobozeni Madarska

e
‘608



- s SRS . .~ - FRIGYES RIESZ - SEY

a stiva se po osvobozeni prvnim rektorem szegedské university. Koncem r. 1945 je povolin jako
profesor na budape$tskou universitu, kde pracuje az do své smrti. F. Riesz zemfel 28. tinora 1956.
TrtebaZe kterdkoli universita svéta by jej byla rada pfijala, zahrnula poctami a poskytla i daleko
lepsi pracovni podminky, ziistal cely sviij Zivot vérny své vlasti a, i za Casto obtiznych podminek,
vytvoril dilo, které nesmazatelné vepsalo jméno madarské matematiky do déjin svétové védy naseho
~ stoleti. '

Z jeho dila je snad nejzndméjsi t. zv. Rieszova-Fischerova véta, kterou nezavisle na sobé objevili
Frigyes Riesz a némecky matematik E. Fischer. Tato véta je obricenim Parcevalova vzorce

. . b .
i ffa(x)dx=21ci, . ) -

kde f (x) je funkce, jejiz Ctverec je v intervalu (a, b) integrovatelny v Lebesgueové smyslu a ¢z jsou
Fourierovy koeficienty této funkce vzhledem k uplnému orthonormélnimu systému funkci.

Rieszova-Fischerova véta zni: K Lbovolné posloupnost: {ck }, pro niZ fada 2:’ ci je konvergent-
ni, lze nalézt v podstaté jedinou funkci f (x), jejiZ Etverec je integrovatelny v Lebesgueové smyslu v inter-
valu (a, b), takovou, aby &isla ci byla jejimi Fourierovymi koeficienty vzhledem k danému iuplnému
orthonormdlnimu systému funkci. Slovim ,,v podstaté jedina“ nutno rozumét tak, Ze vSechny

" funkce vyhovujici uloze pifi dané {ck} v daném orthonormdlnim systému se li§i nejvySe na
mnoziné miry nula.

Tato véta podstatné pfispéla k objasnéni struktury tfidy funkci, kterd je obvykle oznaovana L,
" (funkce patfi do tf¥idy L,, je-li jeji tverec integrovatelny v Lebesgueové smyslu). Definujeme-li
normu funkce tfidy L, vztahem

b
Il =fo2<x>dx

a skaldrni soucin dvou funkci tfidy L, vztahem
a f
(He) = [fDe ) dx, -
b

pak tfida L, je podle Rieszovy-Fischerovy véty
isomorfni s Hilbertovym vektorovym prostorem,
kde norma a skalarni soudin jsou definovany zcela
analogickymi vzorci. Mimo jiné v souvislosti
s tim byl vytvofen pojem abstraktniho Hilbertova
prostoru, ktery se ukédzal velmi plodnym nejen
v matematice, ale i ve fysice, zejména v kvantové
mechanice. '

Riesz vytvofil také pojem prostoru funkei Ly,
kde norma je definovdna vzorcem

.
, 1
1A= f1r@ieas|”, p>1.

a

Do tohoto prostoru nelze jiz beze zmény pfenést

definici skaldrniho soudinu, nebot soudin dvou

funkci tfidy L, neni obecné integrovatelny

v Lebesgueové smyslu. Lze vSak ukazat, Ze je *

integéovatelnf( soucin dvou funkei f (x) a g (), z nichZ f (x) patii do prostoru L, a g (x) do prostoru
Ly kde .

i s - \

.

N N —_F— =1, BRI ’ .
< A P q > ) . : .
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a dé.le, Ze plati

- |-

f () g (%) dx

v 1
b
[f |f<x)t»dx] [fluxm-éx] -

Riesz dokézal i obtécené tmml ]e—h Soulin funkct £ (x) s libovolnou funkei f (x) tHdy L, integro—
vatelny ve smyslu Lebesgueové, pak funkce & (x) je tFidy Lq. Felikox P=24q nastdvd pousze pro p=2,
md prostor L, zvldstni postaveni, nebot je jedinym prostorem, kteo? Jje shodny s prostorem Jcmu kon—

Jugovanym.
Té&chto vysledkt Riesz p bdph fedeni daldich problémd, zejména t. zv. zobecnéného problému
moment a publikoval je soubdrné r. 1913.' Rieszovy myilenky, methody a vysledky v tomto
oboru mély obrovsky vliv na moderni funkciondlni analysu.
Je tfeba se také zminit o tloze F. Riesze v souvxslosu 8 theori Lebesgucova integrélu. Riesz
byl mezi prvnimi, ktefi poznali obrovsky vyznam tohoto nového pojmu. Nejen to. JiZ r. 1912 se
“mu podafilo vyhnout se pfi vykladu Lebesgueova integralu pojmu ‘méfitelnych mnoZin a jejich
dosti sloité theorii a odstraniti tak jednu z pi‘iém jisté nedﬁvéry, se kterou, byl tento novy pojem
nékde pfijimén. Integrovatelnymi v jeho vykladu jsou funkce, které j jsou limitou mo-
notonni posloupnosti schodovitych ci. Z theorie miry pfi tom pouZivéd jen pojmu mnoZiny
miry nula a jejich zékladnich vlastnost. Riesz podal nékolik velmi jednoduchych dikazd z theo~
‘rie Lebesgueova.a Stieltjesova integrdlu a také tuto theorii svymi pracemi dile rozvijel. -
Dalsi dialeZitou &dsti Rieszova dila, kterd je v izké souvislosti s jeho pfedchozimi vysledky, jsou
jeho prace z oboru integrélnich rovnic, ze)ména vypracovéni nového pfistupu k Ftedhols{wvym
visl.cdkﬁm, tyka)idch se mtegrélnich rovnic tvaru

f(x)-—l / K (5)/(5)dy = £ (=)

pro.nezngmou funkcx f (.x), a dalil zobecnéni téchto vysledkﬁ : : :

JiZ pro to, co bylo uvedeno a. co z&leka‘nevyéerpﬂvé vysledky F. Rxesze v tomto oboru, 1ze jej
prévem nazvat jednim e zakladatelt noyéhd odvétvi matematiky, t. zv, funkcionélni gnalysy. Toto

& odvétvi se des rozviji velmi rychlym tempem, obohatilo o nové4 hlediska i methody mnch4 jind

odvétvi matematiky a meZnosti jehq aplikace v riiznych oblastech matematiky a matematické fysiky
nejsou jeité zdaleka vylerpény.. Riesz shnml své préce z funkcionélni analysy-a theorie funkcf
redlné, proménné v kmze, kterou napsal . na sklonku svého Zivota spoleiné s jinym vyznamn
madarskym miatematikem Bélou Székcfal’vx Nagyem pod nézvem Legons d’Analyse Fonctionelle.
Tato kniha byla od r. 1952, kdy byla vydéng Madarskbu akademii véd, pfeloZena do ruﬁnny,anghé-
tiny, némdiny a ¢ndtiny a méla velky usp¥ch na celém svétd,

Zastavme se jesté u téch praci F. Riesze, Ve kterych se'zabyva theorii analytickych, harmonick§ch
a jim pﬁbuzn?ch funkci. .

- Spole¢né s Fejérem vypracoval Riesz nqyednoduw diikaz zékladni véty konformniho zobrazenf,
Z tady dal¥ich jejich spoletnych vysledkd uvedme tuto zajimavou v&tu: V konformmim sobrazenf
kruhu na oblast ohranitenou k¥ipkou délky h:je délka obrazu libovoiného pruméru obrazeného” kruhu

nequs'e -« Tuto vétu pozd¥ji sim Riesz déle zobecnil. '

R:esz se také dile zabyval problémy hrani¢nich hodnot analyuckych funkci. Zobecnil vétu o
hrani¢nich l&dqotﬁch funkci reguldrnich a' ohrani¢enych uvnitf . kruhu, kterou vyslovil Fatou
r. 1906. V této souvxslosn pti vyieti‘ovtni hodnoty integrilu M, (r)

1 25
M (r)——,j |f<re’*)|fd¢,p>1 r<R )
pro funkci f(z) regulérni v kmhu [z[ <R vytvonl po]cm aubharmomckych funkci. Na tento
pojem navazujicf theorie subharmonickych funkci{ patfi mezi nejdileZitéj¥f objevy F. Riesze. -
Tato theorie se ukédzala velmi plodnou zejména v theorii potencidlu.
F. Riesz byl pfedeviim vynikajicim védcem v oboru matematické analysy. Doséhl viak vyni-
kajicich vysledkll i v geometrii, pfesn&ji feteno pfi vymezeni pojmu topologického prostoru.
V referaté, ktery groslovxl F. Riesz r. 1925 pod nézvem ,,Elementﬂrni methody ve vyi&i mate-
matice®, ukdzal na prikladech, Ze ve védé nemaijf pojmy ,,vy8si®, ,;,obtiZny*, ,,sloZity trvalou plat-
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nost, nebot to, co je dnes takové, miZe byt zitra ,elementirni, ,,snadné®, ,,jednoduché. V:ﬁ:i
price F. Riesze je privé charakterisoydna tim, e byla soustfedéna nd ustfedni, zékladni

\

Ze se zabyvnln u vici a touto cestoy se ‘Rieszovi dahl&vysvétht i nejsloZitéjif othzky pfe-
hlednd a'‘jagnd. Jeho préce jsou.bohaté mejen syym obsahem, ale i vynikajici $voji formou.
Dflo Frigjese Rxesze zlstane tx‘vatym pamétnikem jeho plodného ixvotn ’ N
(Podle’ 4 Magyar mdomdnya: akadémm matcmaukaz’ \ ’
~. s fisikai tudomdnyok osztélyénak kdzleményes, sv. VI, . . .
. & 2, 1956.) ) . . Y. Gregor

* K75.VYROCI NAROZENI EMMY NOE!;HEROVE

E. Noetherova se narodﬂa 23. 3. 1882 v Erlangéch v jlinim Némecku jako dcera Maxe
- Noethera, profesora matematiky na tamni universits. V Erlangéch také roku 1907 promo-

vala. Za prvni svétové vélky odedla do Gotting, kde se roku 1919 habilitovala a krétce po . -

tom dostala uebni pftkaz pro algebru. Roku 1822 se stala mimoiddnou profesorkou, oviem
jen titulérn{.(»nicht beamteter ausserordentlicher Professar«). KdyZ se.v N&mecku dostal
-k mocl Hitler, byl Noetherové (roku 1933) jako »nearijce« odiat pitkaz, profesura i venia
- legendi. Dostala pak misto na divt‘.i koleji' v Bryn Mawr v USA kde brzy na to (14. 4. 1935)
zemiela.
5 Noetherové byla beze sporu nejvyzménéjsl Zenou mtematikem viech dob. I ve své
viak patfila mezi nejpfedn&jii matematiky. Jeji védeckou &nnost je mozno rozdslit
do tif period. V prvnf z nith (1907—1919) je z4visla na vzorech: na Gordanovi a Hilbertovi.
V druhé periods (1920—1926) je.jeji badéar! soustfeddno na obecnou theorii. idedlt. V tfetf
periodd (od roku 1927) pe zabyvd nekomutativnimi algebrami (hyperkomplexnimi &isly),
jejich” znzornénim linefrnimi. transformacemi s pouZitim komutativnich &fselnych tsles
~ .a jejich aritmetik. S vyjimkou n&kolika praci .z prvni periody postupuje E. Noetherové pfi
svém badén{ zcela abstmaktn®, axiomaticky. Zabyva-li se n&jakou algebraickou theorii T o
pokladd T, za model abstraktni theorie T a viechpy avahy dale provédi.pro T (je to.postup
v algebfe ddvno pouiivany, na pitklad v theorii grup) *)

. K. Rychlik

N

s

0 védecké &innost E. Noetherdvé viz- také élAnqk ak. V1 Koﬂnka v Casop!se pro
péstovani matematiky a fysiky, sv. 65, 1935—-86, D1—D6. .. ‘
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