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La possibilit¢ de changer Pordre d’intégration résulte des conditions
nécessaires et suffisantes indiquées & la p. 262 du livre de M. Detr
Integralni podet (Calcul intégral). Il est, d’abord, pour A, B, €, D,
quelconques

B D ¢ B
/(lx /(p(!, x) dt = / dt /« {t, &) du.
A ¢ nood
En effet, 'intégrale double

/j‘/( x, yydxdy,
b

ot D est un domaine borné quelconque, a un sens, car Uensemble des
points de discontinuité¢ de la fonetion ¢(f, ) est de mesure zéro, la
fonction [(f) 6tant intégrable au sens de Riemann.

Les intégrales
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ol M est la borne supérieure de | f(t) |, dans Uintervalle (— =, o)
d’olt 'on a cxelu un certain ensemble de mesure zéro, tendent pour
B= o et D= o vers zéro uniformément par rapport & x et t respecti-
vement.

Enfin, lintégrale
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converge pour D) = o vers zéro. Ce qui prouve gue toutes les conditions
citées ci-dessus sont vérifiées.

LITERATURA.

Mises: Wahlrscheinlichkeit, Statistik und Wahcheit. Berling  Sprin-
gor 1928.

Mises-ova kniha, vydand jako tfeti svazek sbirky Schriften zur wis-
senschaftlichen Weltauffassung, jest zajimavym pokusem vysvétliti nemate-
matikovi zédklady axiomaticky podloZené teorie pravdépodobnosti, kterou
vyloZil autor v fadé pojednani v Mathematische Zeitschrift, Naturwissen-.
schaften a v Zeitschrift fiir angewandte Mathematik und Mechanik. Mam
oviem pochybnost, zdali nematematik bude s to, pochopiti myslenkovou
linii autorovych praci, tfeba %e kniha neobsahuje jediného vzorce, a oceniti
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c¢il, autorem sledovany. Vysoky cil, ktery si autor klade, jost totiz zaloZiti
potet pravddpodobnosti na plresnd definovaném pojmu pravddpodobnosti
a odvoditi z ného metodami, v matematice obvyklymi, védu, kters ,,pokud
se presnosti a spolehlivosti tyle, nezadd jinym exaktnim védam. Mate-
matikovi pfinési kniha ov8em mnoho cenného a specielnd pro aktudry jest
tetba jeji nejvys poudnd a to jiZ zakladnim stanoviskem autora, jenZ buduje,
jak zndmo, pojem pravd&podobnosti na idealisaci relativnich Zetnosti, dale
také svymi partiemi kritickymi.

Autor vyehdzi ze dvou axiomit. V prvém z nich definuje, po piikladé
Vennovs, Cournotové, Brunsové a jinych, pravdépodobnost jako mezni
hodnotu, k niZ konverguje relativni Cetnost uréitého znaku, v druhém
definuje ponejprv a originelnd nepravidelné piifadéni. Jsou-li spojeny oba
tyto axiomy spolu s poZadavkem neomezeného opakovani pokusu (t. j. ne-
konetné posloupnosti relativnich Setnosti), lze teprve mluviti o kolektivu
a pravdépodobnosti uréitého znsku v tomto kolektivu. Vyklad, podany
v knize, je pouze zjednoduSenim obecnych definici autorovych, podanych
pro bodové mmnoZiny vicedimensiondlniho znakového prostoru. Vychézeje
z obou téchto axiom a z definice pravd&podobnosti, na nich zaloZené,.
klade Mises podtu pravdépodobnosti tikol, odvoditi z rozd&leni urditého
kolektivu, t. j. ze souboru &isel p , (pravd&podobnost pro vyskytovénise znakh
A uvnitt kolektivu), rozdéleni &isel p 4. pro jiny znak nebo pro tyZznak A v ji-
ném kolektivu. Operace, kterymi se da novy kolektiv odvoditi z ptivodniho,
lze matematicky pFesné definovati, takZe ,,michéni znaka*, ,,volba‘, ,,déleni
kolektivu®, ,,spojovani kolektivu‘, , kfiZeni* a ‘“‘skladéni* (Faltung) maji
matematicky a nikoliv pouze gramaticky vyznam. Partie, jednajici o t&chto
pojmech mohou oviem slouZiti matematikovi pouze jako ivod k podrobnym
tiivaham autorovym. v cit. pojednanich. Nematematikovi budou tyto vy-
klady, tfeba velmi jasné, nesnadno pochopitelny. V dusledku svych axio-
mit jest nucen Mises rozeznavati, krom& definice pravddpodobnosti jako
mezni hodnoty jeSté dva zédkony velkych ¢&isel. V kritickych &astech zabyva
se Mises vnitfnimi rozpory dosavadnich definici poltu pravdSpodobnosti,
obzvla&té definige Laplace-ovy. Jest pFiznati, Ze jeho pojeti jest prosto
téchto rozporh. Diisledkem Misesovy teorie jest, e vyluduje z oboru aplikaci
pobtu pravddpodobnosti dileZité ivahy na p¥. o nahodovosti v tabulkéch
numerickych. Zavéretné partie Misesovy knihy, pojednavajici o statistice,
nutno doporuéiti pozornosti aktuart, protoZze duchapnym zpusobem sezna-
muji s aplikacemi statistickych metod ve fysice, v prvé fads statistické
mechanice, a mohou byti prvym uvedenim do nich. O &etné these Misesovy
teorie je veden boj; tak na pf. lze poukazovati s italskymi matematiky
(Cantelli) na to, Ze konvergence relativnich ¢etnosti k pravdépodobnosti je
jiného rézu, neili konvergence &éiselnych posloupnosti k limitni hodnoté.
Jiné namitky proti Misesové teorii maji Poélya a Weyl.

V celku lze vSak. prohlasiti Misesova pojednéni, uéinénd pristupnymi
v knize, o niZ referuji, za veliké zobeenéni vét poétu pravdépodobnosti
a za véiny pokus udiniti z podtu pravdépodobnosti matematickou disciplinu.

: Dr. E. Schoenbaum.

Charles Jordan: Statistique mathématique. Paris 1927, str. 344.

V struéném tivodu podavé autor historicky prehled rozvoje statistic-
kého badéani a seznamuje Stendfe s vyznaéndjsimi dily zabyvajicimi se
matematickou statistikou. Pfedeslav jesté hlavni &ty¥i faze védecké metody
statistické (sbirdni dat, t¥idéni jich, representace vysledkti na podkladé
teorie a vySetfovani{ vzédjemnych vztah mezi kolektivy) shrnul autor
v kap. 1. velmi zdafFile zédklady po¢tu diferenéniho, pouZivaje znendhla
pFevladajici symboliky autora severskych. S pouZitim é&isel Stirlingovych
prvého a druhého druhu odvozenych z vyjadfeni funkee faktorielni v Fadu
mocninou a naopak, jak je autor provadi disledn& i v ostatnich kapitoldch
knihy k elegantnimu vyjddfeni vysledkii, setkdva se &tendf v udebnici




matematické statistiky po prvé v fakovémto rozsabu, Kromd odvozeni
polynoma Bernoulli-ho L. i 2. druhu a summadéni formule Maclaurin-Eule-
rovy.plipojuje autor v kap. I. ku konei symboliku diferenci retrogradnich
a centralnich a zakladni vlastnosti diferenénich pomé&rt (délenyeh diferenci),
Obsahové souvisi s touto kapitolou kapitola Il v niZ jsou odvozeny
oby¢ejné formule interpolaéni. Veliky zdjem vzbudi u ftendfe kap. II.
zabyvajiei se ortogondlnimi systemy polynomi a pouZitim jich k aproxi-
mativnimu vyjadfeni funkei, ddle Thieleovymi semiinvarianty a nckterymi
transcendentami vyskytujiefmi se v poétu pravdépodobnosti. Kromé vie-
obecné zndmé soustavy polynomit Legendrovych o Hermitovyeh naléza
tu Stenat téZ zovrubny vyklad o polynomech
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jimiZ se autor zabyval zevrubnd jiZ v diiv&jfich svych pracich uvefejnénych
v r. 1921 a 1926, Zaklady poétu pravd@podobnosti obsahuje kap. 1V, v niz
zvlastni pozornosti zasluhuje vyjadienf momenttt moeninnych i fakto-

: . n C 1 s . . Sie: s
rielnich funkce Py = ( )p\’ gr -~ dale vyjadFeni I’y pouiZitim polynoma Her-
z

mitovych a vySe uvedenych polynomit Gy(m, &) a srovndani vysledkit takto
obdrZenych s vysledky vykladanymi obvykle v uebnicich podtu pravdé-
podobnosti.

Vlastni matematickd statistika podina kapitolou V. Z této partie
tteba upozorniti zvlasté na kapitolu IX. a X. Kapitola IX vénovina jest
pouZiti metody momentt k vyjadfeni frekvenénich funkei, kapitola X
pouZiti metody nejmensich étverct k témuz Gfelu. V prvém phipadéd kromé
systémi ortogonélnich polynomt Hermitovych, Legendrovych, polynoma ¢
a G vySe zmindnych jsou to zejména frekventni kiivky Pearsonovy, o nich
pojednava autor dosti obfirné. P aplikaci metody nejmenich &tvereii
uvedeny jsou opé&t polynomy Legendrovy a polynomy @, jeZ splituji pod-
minky obou metod (0 této vlastnosti jednd autor ve zvladdtnich poznamkach
pfipojenych na konci knihy), déle polynomy Hermitovy, nahradime-li
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charakteristickou funkei e~**#* funkeie ™2 ¥ , polynomy (f, nahradime-li cha-
rakteristickou funkei g{m, x) hodnotou Vzp(m, z) a konetné Fady Four-
rierovy funkei trigometrickych. V kap. XI. dotykd se autor kratce mecha-
nického vyrovnani pozorovanych hodnot tvofenim aritmetickych praméri
(Woolhouse, Spencer) a vyrovnani metodou nejmensich &tvereG pouZitim
polynomt Q. Dalsi kapitola (XII) v&novana jest hetorogradni statistice
o 2 a vice proménnych znacich. Upozorfiuji zejména na interressantni
vyjadieni frekventni funkece dvou proménnych pFi normalnim rozdéleni
frekvenci pouZitim polynom Hermitovych a polynomi @.

JiZz z uvedeného prehledného obsahu knihy Jordanovy jest patrno,
Ze se jednd o vainé dilo zaloZené na Sirokém podkladé, v némz shrnuty
jsou a originelnim zptisobem podany hlavni vysledky védeckého bhédéani
v tomto oboru a% do nejnovéjsi doby. 8§ hlediska ryzi matematiky stoji
kniha na vysoké trovni; veskrze jasné a dostateéné podrobné podani auto-
rovo umoZriuje viak i étendflim s mensi erudici matematickou pFikroditi
bez obav k studiu knihy. K tomu pFispiva déle okolnost, Ze teoretické vy-
klady témé&f vSude jsou doprovézeny fetnymi piiklady s tiplnym numeric-
kym FeSenim, &im¥ studium obtiZn&}sich partii knihy podstatnd jest usnad-
néno. Ubebnice Jordanova shrnujici t6Z mnoho pavodnich praci autorovych
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obolatila znatnd odbornou literaturu statistickou. Jsem ubezpeten, Zo
ndjen zadatednik, ale i ten, kdo s moderni matematickou statistikou jest
tlobfe obezndmen, najde v knize mnoho nového a predte j 31 s trvalym zdjmem
od poddtku aZ do konce. L. Truksa.

Dr. Vaclav Lonz: O pfevodnich éastkich v _socidlnim pojisténi. Roz-
pravy Jednoty pro v&dy pojistné &. 4 str, 17.

Pogednzmi uvefejnéné pod timto titulkem, majici pfedmé&tem podle
svého ndzvu otdzku pFevodnich &éstek v socidlnim pojisténi, zabyva se
v Eastx I premmvou reservou Zivotniho pojisténi soukromého zplusobem
nevyderpavajicim zdaleka litku, a nepfindSejicim vlastnd nové myslenky.
Autor odvozuje ze znamého vzorce pro premiovou reservu obvyklym po-
stupem . jeji diferencidlni rovnici a tu potom integruje, aby dostal vyraz
opdt znémy. P¥i tom neni funkce vyplatni vibec definovana a jak jest z
pozdéjiiho pouiiti patrno, ani spravné pojata. K odvozeni premiové
teservy pro tplnou reservu podle Bergera, pfipomindm, Ze pfedpokladem
Bergerovym jest _]ednak tiplnéd shoda pocetmch podklad se skuteénosti
a dale hypothesa, Ze neni pi"edoaquych vystupt. Jinak nutno uvaZovati
tad ,,vérnych* pojisténcli misto dekrementni tabulky Zijicich (viz Jorgen-
sen Juhrb. f. Versich. Math. str. 253). Vyklad o zlllmerovam, odkupni
hodnotd a jejim stanoveni stoji bohuzel hluboko pod tGrovni nejb&inéjsich
udebnic (Loewy, Berger atd.) a obsahuje né&kolik omyla, jeZ plokazu_u
%e autor neznd bohaté literatury tohoto oboru. Aby odivodnil na pf.
nizsi urfeni odkupni hodnoty uvédi autor ze ctyr béZnych oduvodnéni
pravé od@vodnéni v literatufe popirané. Je totiZ i z elementdrnich udéeb-
nic (Loewy, Berger) zndmo, Ze nelze statisticky prokdzati lepsi zdravotni
stav pledCasnd vystupujicich pojiténcd, jak pan autor tvrdi, naopak tato
t. zv. antiselekce, jeZ by méla za nasledek zhorSeni stavu ,,vérnych*
pojist&nch, je popirana na pi. statisticky Fredholinem na zékladé sta-
tistického materidlu ,,Scandie nebo Besantermn (J. I. A. XXXV)*) a di-
vody véenymi obsédhle Bergerem v ufebnici, jfZ pan autor sam cituje.
Z toho divodu se uf davno v odborné literatufe neodﬁvodr‘iuje takto -
sniZeni odkupnich hodnot, coZ by panu autorovi mélo byti zndmo.

V druhé &ésti dlénku jest odvozena znamé diferencidlni rovnice pro
premiovou reservu pojisténi invalidniho diichodu postupem, jejZ nelze na-
zvati logickym. Integrdl vyjadfujici hodnotu dtchodu jest derivovan.
Diferencidlni rovnice pro premiovou reservu jest pak opét integrovana.
Samoztejmé oviem vyjde zndmy elementérni vysledek,, zaménime-li expo-

nenciely vyrazem DS, coZ pan autor by mél aspoit-poznamenati. V nej-

lepSim pFipadd lze oznafiti tuto dst za cvitenf v derivovéni a v integro-
vani nejjednodussich diferencidlnich rovnie. Citat na str. 10. je nepfipadny,
jetto Loewy zabyva se \ivahami daleko obecng&j§imi. Vyrazi odvozenych
pro invalidni diichod neni déle vitbec pouZito a nejsou ani odvozeny touto
metodou vyrazy pro daleko sloZit8jSi druhy ostatnich nérokd socidlniho
pojisténi (néroky na dtichody pozistalych), jichZ odvozeni pisobi oviem
Jisté potiZe, ale bylo by aspoii nové.

Treti ¢ast, ktera vibec nesouvisi 8 Casti prvou a druhou, obsahuje
v podstaté referat o pracich Schértlinové a Kiittnerové a o tfednich
pracich konanych matematickym odd&lenim Ustfedni socidlni pojistovny
pii vypodtu tabulek pFevodnich 8astek- podle zdkona &. 221/24.

Referat podava slovny vyklad tam, kde resultuji dasledky pfFimo
z elementarnich vzorel, coZ je v praci urené aktudrtm zbytetno. Némét
na str. 13, urditi koeficient tak, ,,aby byla zachovana rovnovaha mezi
provedenymi piFestupy,* neni bliZe viibec sledovém‘ a je podle mého

*) Podle Besanta mélo 77“/0 v8ech pFipadd storna jim vyse’orovanych
divod v zhorSenych pomérech hospodatskych a vice ne? 80%/, storen po
tfech letech pojisténi tykalo se smluv, na n&Z byly poskytnuty zapujcky.
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usudku v této formd neproveditelny. Mindno jest snad zachovant rovno.
vahy ve stavu ,,vérnych* pojisténct. MySlenka (nejasnd stylisovang),
odloZiti pfevody aZ do nastoupeni pojistného p¥padu a rozdéliti pak
b¥emena na stlastnéné nositele pojisténi v pomdru didvek na n& pFipada-
jicich, kterou konéi pojedndni, neni novia. Pan autor mél snad upo.
zorniti ménd informovaného &tenafe, Ze jo uskutendna v Némecku v po-
jiSténi zaméstnanci od r. 1913 pro pfestupy mezi hlavnim nositelem po-
Jisténi a nabradnimi pokladnami, a v jiné formé v pomérn délnického
mvalidniho a zaméstnaneckého pojisténi, a Ze byla opftovn& uvaiovina
iu nés.

Vadou této &éasti referatu jest, Ze se viibec nezmiftuje o spolupracovnicich
a zvlasté o tom, Ze zasluhu o pouZiti metody Kiittnerovy a o samostatné
odvozeni jejich vysledkii mé pan dr. Havlik. Bylo by velmi zlé pro nasi
odbornou literaturu, kdyby tento podivny postup - totiZz zamleti spolu-
préci a zésluhy jinych -— mél zobecniti.

Celkem lze oznafliti pojednéni pana dra Lenze za nevycerpivajici
a misty vadny referat o nékolika otdzkdach Zivotnich a socidlniho pojisténi,
nepfinaejiei novych myslenek. Dr. B. Schoenbaum.

Rozptyl Skod v poZarnim pojisténi budov, Statistickd studie na pod-
kladg prabshu Skod u Prvni Seské vzijemné pojiftovny (zal. r. 1827)
PiSe chef-matematik tistavu Lad. Cvetnié.

V pamétnim spise Prvni ¢eské vzajemné pojistovay, vydaném v upo-
minku jejtho vyroéi (r. 1928) jest obsaZena vyse uvedena cenna studie
o prab&hu a povaze 8kod poZdarniho pojistovani budov. Na podkladé sta-
tistického materidlu ziskaného zkuSenosti svého Gstavu po dobu dlouho-
letého (1827—1927) provozovani tohoto pojisténi, zabyvi se autor studiem
disperse §kod za tim tdéelem, aby zjistil, jak dalece frekvenéni &isla gkod
maji charakter statistickych pravdépodobnosti. Pomoei opatrné volenych
hypotes o intensité f(x) dz pro nastoupeni fkody v mezich hx aZ h(x 4+ du)
a o intensitd @(y) dy pojisténych Sdstek v mezich hy a¥% I(y +- dy) stanovi
priamérné stfedni risiko K, pFipadajici na jednotku pojisténé Castky; teore-
tickd pravd8podobnost, Ze diference mezi pramérnou frekvenci kod a mezi

skutetnou frekvenci nikterého roku nepfevydi ‘& = pRY2, jest déna hod-
notou
2 .
Dy) = = OV e t* dt;
V= o

z toho plyne, Ze teoretickd Cetnost t&chto &isel e, v n letech v mezich

+ YR V 2 jest déna Sislem n @(y). Pro jednotlivé skutetné pozorované hod-
noty | ¢ . stanovi pak hodnoty y, jichZ uspoiddanim podle velikosti dostava
detnost 1 ¢! v uréitych mezich. Tu pak porovnava s teoretickou éetnosti
n @(y), a dochdzi k vysledku, %e skuteénd fetnost znatns lisise od teoretické.
Z toho uzavira, Ze frekvence Skod nemaji charakteru statistickych pravdé-
podobnosti a zdiraziiuje jako duasledek velikou nebezpefnost poZarntho
pojisténi a ukazuje na nutnost vybudovani dostatetnd silného bezpednost-
-niho fondu.

Pojedndni je velmi cennym obohacenim nadf, v tomto oboru dosud
velmi chudé literatury; véha a dalefitost jeho zvySovéana jest okolnosti,
Zo statisticky materidl, z n&hoZ vychdzi, jest Cerpén ze zkufenosti feského
ustavu a tedy vysledky mohou byti bezprostfednd aplikovany na nafe
poméry. Dr. A. Zelenka.
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