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SOUTEZE
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KATEGORIE A

. V oboru redlnych ¢isel reste rovnici

4ot —122% — 722 + 220+ 14 = 0,

vite-li, ze ma Ctyri rtizné realné kofeny, pficemz soucet dvou z nich
je roven cislu 1.

(J. Simsa)

. KruZnice vepsana danému trojuhelniku ABC' se dotyka stran BC,

CA, AB po tadé v bodech K, L, M. Oznacme P prusecik osy vnitini-
ho thlu pf#i vrcholu C' s piimkou M K. Dokazte, ze piimky AP a LK

jsou rovnobézné.
(P. Novotny)

. Jsou-li z, y, z redlnd &isla z intervalu (—1,1) spliiujici podminku

zy + yz + zx = 1, pak plati
6/(1—22)(1-y?)(1—22) S 1+ (z+y+2)>

Dokazte a zjistéte, kdy nastane rovnost.

(J. Svrcek)

. Urcete, pro kterd pfirozena ¢isla n je mozno mnozinu M={1,2,...,n}

rozdeélit

a) na dvé, b) na tii

navzajem disjunktni podmnoziny o stejném poctu prvka tak, aby

kazda z nich obsahovala také aritmeticky pramér vsech svych prvki.
(P. Novotny)

. V roviné je dana kruZnice k se stfedem S a bod A # S. Urcete

mnozinu stfedtt kruznic opsanych vSem trojuhelnikim ABC), jejichz

strana BC' je prumeérem kruznice k.
(J. Dula)
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. Urcete vsechny funkce f: Z — Z takové, ze pro vSechna cela
¢isla x, y plati
f(f(z)+y) =z + f(y + 2006).
(P. Kariovsky)

KATEGORIE B
. Najdéte vSechny dvojice (a,b) celych ¢isel, jez vyhovuji rovnici

a’® + 7ab+ 6% + 50 + 4b+ 3 = 0.
(P. Novotny)

. Je dana kruZnice k s prumérem AB. K libovolnému bodu Y kruz-
nice k, Y # A, sestrojme na polopiimce AY bod X, pro ktery plati
|AX| = |Y B|. Ur€ete mnozinu vSech takovych bodi X.

(P. Leischner)

. Najdéte nejmensi prirozené cislo k takové, ze kazda k-prvkova mno-
zina trojmistnych po dvou nesoudélnych c¢isel obsahuje aspon jedno

rvocislo.
P (P. Novotng)

AC a FE stied strany BC. Najdéte vSechny pravouhlé trojihelniky
ABC s preponou AB, pro néz je ¢tyiuhelnik CDTE tecnovy.
(J. Mazdk)

. Najdéte vsechny dvojice (p,q) redlnych cisel takové, Ze mnohoclen

2% 4 px + ¢ je délitelem mnohoclenu z? + pa? + q.
(J. Moravcik)

. Je dana tsecka AAg a primka p. Sestrojte trojuhelnik s vrcholem A

(E. Ridkd)

KATEGORIE C

. Urcete vSechny dvojice (a,b) pFirozenych ¢isel, pro néz plati

a+5Vb=b+5a.
(J. Svrcek)
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2. Najdéte vSechny trojihelniky, které lze roziezat na lichobézniky se
stranami délek 1cm, 1cm, 1cm a 2cm.

(J. Mazdk)

3. Najdéte vSechna prirozend cisla, jejichz zapis neobsahuje nulu a ma
nasledujici vlastnost: Vynechame-li v ném libovolnou d¢islici, dosta-
neme c¢islo, které je délitelem ptivodniho disla. .

(J. Simsa)

4. Je dan lichobéznik ABCD se zdkladnami AB a C'D. Ozna¢me E
stfed strany AB, F stied tsecky DFE a G prusecik tseéek BD a C'E.
Vyjadriete obsah lichobézniku ABC D pomoci jeho vysky v a délky d
tusecky F'G za predpokladu, ze body A, F, C' lezi v pfimce.

(J. Mazdk)
5. Zjistéte, pro které prirozené ¢islo n je podil
33000
(n—4)(n+1)
a) co nejvétsi, b) co nejmensi
prirozené cislo. (E. Ridkd)

6. Je dan ostrouhly trojuhelnik ABC, v némz D je pata vysky z vrcho-

lu C a V prisecik vysek. Dokazte, ze |AD|-|BD|=|AB|-|VD|,
e kdyz |CD| = |AB].

prévé kdyz [CD| = |AB] (. Zhou)

* ok ok ok ok

SOUSTAVA NEROVNIC

Resil jsem soustavu
TOUNIC a4 NErovnic,
mdlem do ustavu
vezli mé do Bohnic.
MEée mile rovnice,
pro¢ jen mé lakate?
Pockejte, Bohnice,
vsak vy se dockate!

Emil Calda *)

*) Z publikace Uvod do obecné teorie prostoru, Praha, Karolinum 2003
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