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ZPRAVY

Ustiedni kolo 64. ro¢niku
Matematické olympiddy, kategorie A

Lucie Ruzickovd, GChD Zborovskd, Praha 5

Potadanim Ustfedniho kola 64. ro¢niku
Matematické olympiady v roce 2015 byla
povérena Krajska komise MO Praha. Za-
jimavou rovnost 64 = 20F1+5 ztvarnil
tym organizatort z prazského Gymnazia
Christiana Dopplera v podobé loga této
vyznamné akce, nad niz prevzala zastitu
radni hlavniho mésta Prahy pro skolstvi a
socialni politiku Ing. Mgr. Irena Ropkova.

Ucastnici soutéze se v nedéli 22. biezna odpoledne ubytovali na praz-
ském Cerném Mosté v Hotelu Pramen, ktery provozuje SOU gastronomie
a podnikani. Slavnostni zahajovaci vecer soutéZze se konal v reprezen-
tativnich prostorech Rezidence primatora hlavniho mésta Prahy v his-
torickém centru mésta na Maridnském nameésti. K tcastnikiim soutéze
postupné kratce promluvili a hodné $tésti pii feSeni naro¢nych tloh po-
prali: feditelka Gymnézia Christiana Dopplera Mgr. Renata Pauchova,
radni hlavniho mésta Prahy Ing. Mgr. Irena Ropkova, dékan MFF UK
prof. RNDr. Jan Kratochvil, CSc., dékan FIT CVUT prof. Ing. Pavel
Tvrdik, CSc. a nakonec predseda Jednoty cCeskych matematiki a fy-
ziktt RNDr. Josef Kubat. Vrcholem formalni ¢asti vecera bylo vystoupeni
predsedy Ustfedni komise Matematické olympiady doc. RNDr. Jaromira
Simsi, CSc., kter§ ve svém projevu inspirovaném logem letogniho tstied-
niho kola poutavé propojil historii MO a préaci s mocninami ¢isla dvé. Po
oficidlnim zahéjeni soutéze byl pro vSechny pfitomné pripraven bohaty
slavnostni raut.

Soutézni program odstartoval v pondéli 23. bfezna rano v konferencéni
mistnosti Hotelu Pramen. Zatimco se fesitelé kategorie A trapili prvni
trojici soutéznich tloh, ¢lenové UK MO se sesli na tradiénim zasedani.
V odpolednich hodinéach se soutézici i hosté vydali na prochazku histo-
rickym centrem Prahy po stopach slavnych matematika a fyzikt. Hosté
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pak pfijali pozvani na navstévu v sidle poradatelské skoly, tedy v budoveé
Gymnaézia Christiana Dopplera pod Petfinem. Po kratké besedé o histo-
rii i soucasnosti skoly nasledovalo neformélni posezeni spojené s obcer-
stvenim. Poté se hosté pfesunuli na druhy bieh feky Vltavy do Studia
Ypsilon, kde zhlédli piedstaveni Skareda stieda. V ttery 24. biezna do-
poledne fesili soutézici druhou trojici tloh, odpoledne pak byl na pro-
gramu pofad Praha korunovana hvézdami v Planetariu Praha. Ustfedni
kolo 64. ro¢niku Matematické olympiady kategorie A bylo zakonceno ve
stfedu 25. brezna v 10 hodin slavnostnim vyhlédSenim vysledkt v Brozi-
kové sini Staromeéstské radnice.

Blahopfejeme tispésnym fesitelim k vybornému vykonu, ale i vSem
ostatnim soutézicim k ucasti v ustfednim kole. Dékujeme za financ¢ni
i organiza¢ni podporu Magistratu hlavniho mésta Prahy. Dékujeme i
véem dal$im sponzorfim a partnertim; jsou to zejména: JCMF, MSMT
CR, Skupina CEZ, MFF UK, FIT CVUT, Méstsk4 ¢ast Praha 5, SOU
gastronomie a podnikani, Auroton a Tiskdrna Irena Kadeckova. Velky
dik patii celému tymu organizatori z Gymnazia Christiana Dopplera.

Vysledky III. kola 64. ro¢niku Matematické olympiddy kategorie A:

Vitézové:

1. Radovan Svarc (8/8 G Ceska Ttebova), 42 b.
. Pavel Turek (6/8 G Olomouc-Hej¢in), 42 b.
. Tomds$ Fiala (8/8 G Lede¢ nad Sazavou), 39 b.
. Vojtéch Dvotak (8/8 G Jifiho Gutha-Jarkovského, Praha 1), 35 b.
. Vidclav Rozhori (8/8 G J. V. Jirsika, Ceské Budgjovice), 34 b.
. Jan Soukup (8/8 G Jaroslava Vrchlického, Klatovy), 32 b.
Matéj Konecny (8/8 G Ceské Budéjovice, Jirovcova 8), 30 b.
. Marian Poljak (7/8 G Jakuba Skody, Pferov), 29 b.

9. Filip Bialas (6/8 G Opatov, Praha 4), 26 b.

10. Jan Jurkae (4/4 G Matyése Lercha, Brno), 20 b.

11. Viktor Némecek (8/8 G Jihlava), 20 b.

12. Karolina Kuchyriova (4/4 G Matyase Lercha, Brno), 20 b.
Dalsi Gspésni tesitelé:

13. Petr Vincena (8/8 G Jakuba Skody, Pierov), 18 b.

14. Jan Sorm (7/8 G Brno, tfida Kapitana Jaroge), 17 b.

15. Vojtéch Suchdnek (8/8 G Brno, t¥ida Kapitdna Jarose), 17 b.

16. Lucien Sima (7/8 PORG, Praha 8), 17 b.

17. Daniel Pistak (7/8 G Christiana Dopplera, Praha 5), 17 b.

18. Vojtéch Lukes (7/8 G Ludka Pika, Plzeii), 16 b.
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. Dominik Beck (4/4 G Ivana Olbrachta, Semily), 14 b.

. Martin Zahradnicek (8/8 Gymnasium Slapanice), 14 b.

. Martin Surma (8/8 G Jifitho Wolkera, Prostéjov), 13 b.

. Jan Petr (6/8 G Jana Keplera, Praha 6), 12 b.

. Ester Sgallovd (7/8 G Christiana Dopplera, Praha 5), 12 b.

Obr. 1. Zleva Toma$ Fiala, Pavel Turek, Radovan Svarc

Na zaver jesté uvedme, jaké tillohy soutézici resili:

. Najdéte vSechna Ctyfmistnd Cisla n takova, Ze zaroven plati:

i) ¢islo n je soucinem t¥i riznych prvodisel;
ii) soucet nejmensich dvou z téchto prvodisel je roven rozdilu nejveét-
§ich dvou z nich;

iii) soudet v8ech ti{ prvocisel je roven druhé mocniné jiného prvoéisla.

. Pro dané pfirozené ¢islo n uréete pocet cest délky 2n + 2 z bodu [0; 0]
do bodu [n;n], které zadnym bodem neprochézeji vicekrat. Cestou
délky 2n 4 2 z bodu [0;0] do bodu [n; n] rozumime (2n + 2)-¢lennou
posloupnost

(A0A1; A1A2; A2A3; ceey A2n+1A2n+2)

usecek spojujicich dva sousedni mi{zové body, pficemz A, = [0;0],
A2n+2 = [n,n]
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3. V libovolném trojihelniku ABC, ve kterém téznice z vrcholu C neni
kolmé na stranu C' A ani na stranu C' B, ozna¢me X a Y priseciky osy
této téznice s pfimkami C'A a C'B. Najdéte vsechny takové trojuhel-
niky ABC, pro néz body A, B, X, Y lezi na téze kruZnici.

4. V oboru realnych ¢isel feste soustavu rovnic:

a(b® + ¢) = c(c + ab)
b(c? + a) = ala + be)
c(a® +b) = b(b + ca)

5. Je dan trojuhelnik ABC, jehoZ kazdé dvé strany se 1isi aspon o délku

vy

polomér. Dokazte, ze

2
Sarr + Serr + Scir > gdgv

kde Sxyz znaci obsah trojuhelniku XY Z.

6. Je dano pfirozené c¢islo n > 2. Urcete nejvétsi celé cislo d, pro néz
plati nasledujici tvrzeni: Z libovolné n-prvkové mnoziny celych Cisel
lze vybrat tfi rizné neprazdné podmnoziny tak, ze soucet prvku kazdé
z nich je celo¢iselnym nasobkem ¢éisla d. (Vybrané podmnoziny mohou
mit spoleéné prvky.)
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