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SOUTEZE

Ulohy domdci &asti 1. kola 68. ro&niku
Matematické olympiddy pro ziky strednich skol —
oprava Ulohy 2 v kategorii C

Kategorie C

1. Neznamé ¢islo je délitelné pravé ¢tyimi ¢isly z mnoziny {6, 15, 20, 21,
70}. Urcete, kterymi. (Michal Rolinek)

2. Uvnitf strany AB trojuhelniku ABC' jsou dany body D a FE tak, ze
|AD| = |DE| = |EB|. Body A a B jsou po fadé stfedy tseéek C'F
a CG. Pfimka C'D protina piimku F'B v bodé [ a ptfimka C'E protina
pfimku AG v bodé J. Dokazte, Ze prusecik pfimek Al a BJ lezi na
pfimce FG. (Pavel Calabek)

3. Necht a, b, ¢ jsou kladna realn4 ¢isla, jejichZ soucet je 3, a kazdé z nich
je nejvyse 2. Dokazte, Ze plati nerovnost a® 4+ b? + ¢ 4 3abc < 9.
(Patrik Bak)

4. Kazdé pole tabulky 2 x 13 obarvime pravé jednou ze ¢tyt barev. Ko-
lika zpusoby to lze provést tak, aby zadna dvé sousedni pole nebyla
obarvena stejnou barvou? (Za sousedni povazujeme pravé ta pole ta-
bulky, kterd maji spoleénou stranu.) (Jaroslav Svrcek)

5. Necht a, 83, v, 0, &, v, ¥, w znadi po fadé velikosti vnitinich hla
pri vrcholech A, B, C, D, E, F, G, H konvexniho osmithelniku
ABCDEFGH, v némz plati a4+ =v+0 = e+ ¢ = ¢ +w. Ozna¢me
dale K, L, M, N po tadé stiedy uhlopticeck AD, CF, FH, GB.
Dokazte, ze piimky KM a LN jsou navzajem kolmé.

(Josef Tkadlec)

6. Najdéte vSechna trojmistnd ¢isla n s tfemi riznymi nenulovymi ¢is-
licemi, ktera jsou délitelnd souctem vsech tii dvojmistnych Cisel, jez
dostaneme, kdyz v ptivodnim ¢isle vyskrtneme vzdy jednu éislici.

(Jaromir Simsa)
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