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934 | Zajimavé ulohy I

HERONUV DUKAZ HERONOVA VZORCE

FRANTISEK KURINA

Pavel Leischner cituje ve svém ¢lanku Heroniv vzorec jeste jed-
nou [1] nékolik autorit, podle nichz Heron z Alexandrie sviij vzorec
,pouze pouzival“. Kdyz jsem psal svij ¢lanek Heronuv vzorec a
kosinovd véta [2], byl jsem rovnéz toho nazoru. Karel Ma¢dk mi
v8ak poslal kopii odstavce z Cantorovy Historie matematiky [3]
s tdajnym Heronovym odvozenim Heronova vzorce, které je zaji-
mavé a které zde stru¢né pripomenu.

Z Leischnerova ¢lanku prejimam oznaceni podle obr. 1 a tyto
vysledky:

1
s=§(a+b+c), r=s—a, y=s—->b, z=s—-c (1)

A % M y B
Obr. 1
Sestrojime-li bod P podle obr. 2 tak, aby platilo

|IXABP|=90° a |JAOP| = 90°,

je ¢tyfahelnik AOBP tétivovy a plati tedy | APB| = ), nebot
podle obr. 1 a 2 je p +w + A = 180°.
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Obr. 2
Z obr. 3 plynou nasledujici podobnosti:
AABP ~ ACKO, (2)
ANBP ~ ANMO. (3)

Sestrojime-li bod H podle obr. 3 tak, aby |BH| = |CK]|, je
|AH| = s a z podobnosti (2) plyne:
|BA| _|CK| |BH|

= = : 4
|BP| |OK| |MO| 4
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Tuto rovnost mizeme prepsat na tvar:

|BA| _ |BP| (5)
BH| ~ |MO]
c

Obr. 3
Z podobnosti (3) ovSem plyne dale

|BP| _ |BN| (6)
IMO| ~ |[MN|’

Je tedy
|BA| _ |BN|

BH| = |MN| (")
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Pricteme-li k obéma stranam této rovnosti ¢islo
|BH| |MN| _

= = ]
|BH| |MN)| ’
dostaneme
|AH| _ |BM]| (8)
|BH|  |MN]|
Tuto rovnost mizeme upravit na tvar
AH|? BM|-|AM
AHP__ |BM|-|AM] "

|BH|-|AH| |MN]|-|AM|
Protoze podle Euklidovy véty pro trojihelnik ANO plati
|[MN|-|AM| = |MOP,
muzeme rovnost (9) prepsat na tvar
(|AH|-|OM|)* = |AH|-|BM|-|BH|-|AM|.  (10))

Protoze je |AH|-|OM| = S obsah trojuhelniku ABC), plati podle
(1):

S =+/s(s—a)(s —b)(s —c).

To je dimyslné, le¢ zcela elementarni odvozeni Heronova vzorce,
které M. Cantor pripisuje samotnému Heronovi slovy: ,Heron
ist ... kein Freund von Citaten, und so ware es mdglich, dass
er einen zu seiner Zeit schon anderweitig bekannten Satz hier
vortriige. Den Beweis diirfen wir wohl mit grésserer Sicherheit
sein Eigenthum nennen, weil sonst kein Grund abzusehen waére,
warum er ihn mittheilte.“([3], str. 361).
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