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IL

© @edanben in Betreff einer Hinftig aufsus
- ftellenden Fheorie ber geraden Linie.

§

um Crften efrwas von den Begriffen: Ciner-
Lepheit und Gleichheit. €4 ift warin einer geo-
metrifchen Unterfucdhung mein Amt nidyt , die
~{chulgerechten Definitionen’ diefer bepden Worte
aufjufuchen, Aber den beftimmten Sinn,
den ich mit thnen verbinde, muf idh (weil er
fonft noch {chranfend ware) doch angeben. Jdh
verftehe alfo unter Cinerlepbheit (identitas)
pen Begriff , der aus der BVergleichung eines Din-
ges (lediglich) mit fich felbft entfpringt.
Der Einerlepheit fep’ ich contradictorifech entges
gen die Berfchiedenpeit. Die BVerfchiedens
beit theile ich abermals in die jwey contradictos
rifhen species: Oleichbeit und Ungleidy
peit. Sonach fetst Oleihpeit die %er]’d)iebbem

: eit
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Peit voraus, - Und e5 gelten die Redensarten :
»jeves Ding ift mit fich {elbft einerlep”; (nicht
aber: fich felbft gleich). »3wey verfchieds
n e Dinge find entweder gle i ), oderungleich”
(nie einerlep). — Sagtman doch:” Das Ding
A ift mit dem B einerlen,” fo hat dief eigentlich Den
Ginn: Man hat A und B preblematifch als .
3wey ver{chiedne Dinge angenommen, und durdy .
Sdlifle gefunden, daf fie in der That nicht vere
fchieden, fondern einerley Ding find, — €i-
genfchaften an Dingen Eonnen einerley oder
verfchieden genannt werden.  Jn tviefern man fie
aber bypoftafict, und felbft als Dinge betrach.
tet, find fie eo ipso verfchieden, und Eonnen nun
oleich oder ungleich beiffen.
§ e "
Hiernadhft laffen fich die Lehrfage aufftelen
Dinge decen beflimmende Stircke einerley find,
ftnb felbft einerlep Ding. = Und umgefehrt (conv,
simpl.) — Dinge deren beftimmende Stircfe
g[ud) find, find felbft gleiche Dinge. Und um;
gefehrt. —  Gelegenbeitlich lege id) auch folgen.
de swep Sdpe gur Beurtheilung bor, die ich jum
%ef)ufe matbematqd)et Beweife angunehmen, oft
geneigt war, - Wenn unter den: beflimmenden
Gticfen jweper Dinge eing verfef)teben it (bie
lbrigen aber einetlep) fo mufi aud) in Den be.
ftimmten Sticfen eine Berfchiedenheit fepn. Wenn
unter den beflimmenden Stiicfen jweper Dinge
eines ung[nc{) 1[{, (ble ubrigen abey gleich) : o
mug
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muf aud) in den Deftimmten Gfuo?cn eine Un:
g[etc{)bett fepm, :

8 s
%evot Der Geometer ben %egnﬁber @Iew{)

. Beit auf rdumlidhe Dinge anwende, foll er erf
| bie Mboglichfeit gleicher rduml Dins

ge darthnn,  Bielleicht, daf fich Diesu der, L

- Abth. §. 10, aufgeftelte Grundfap brauchen liefie,

)
i
\

der in feiner Allgemeinbeit a[fo lautet : Wir ha:
ben von feinem beflimmen rauml. Diuge (auh
nur einem Punfte) eine Vorftellung a priori,
Daber muﬂ'en mepreve gang gleidhe rduml
Dinge mdglich fepn, von denen allen gleiche ‘})mf
dicate gelten.  QWenn alfo ju, dem Punfte a it
gend ein tauml, Ding A miglich ift, fomuﬁ aud)
zu dem vetf&)tebenem Puntte b ein gleiches rauml,
Ding B = A miglich fepn.

§ 4
Da eine adhte ,‘Deﬁmtwn aut folche Dlert:

‘ jmaIe ves u erflarenden Begriffs enthalten muf,

die fein Wefen ausmachen, und obhne weldhen
er gar nicht gedacht werden Fann: fo find diepon
dem Scholaftifer Occam fich herfchreibenden Ers
f(drungen von ﬁorpct, Fladbe, Linieund Punft,
nady welchen Korper me]emge Art von Yuss
dehnung. ift, eldhe bie Grange feiner andern
feyn fann, Flache aber die Grange eines Kors
pers ift, u. . 0. — dl$ fehv unacht angufehn;
indew fie (wie aueh Hr. Eangsdorf an

merft;
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merft, . Anfangsgrinde der Mathem,
Borr. ) jedesmal die BVorflellung eines Kdrs
pers fordern, um fih audh nur einen Punft
oder eine Linie ju gedenfen; wo es doch oﬂ’enbat
ift , Daf wir uns eine %I&d)e,A eine finie, oder
einen Punft gar wobl denfen fonnen, und aud
denfen, obne einem Korper, den fie begrangen.
— Richt fo fchlechterdings verwerflich wave e
wmeines Cracdhtensy wenn e$ jemanb umfebrte,
und folche Definitionen aufftellte, die sur Linie
oie Borftellung von Puntten, 5ut%[ad)e die von
&menu f. o, forberten
| § 4 o
C‘Soviel ift, wie ich boffe, obhne Wibders
foruch: daff der Begriff des Punfts —
al$ eines blopen Merfmals eines Siauﬁ
mes (oyueio), dad felbfi fein Theil
ves Raumes iff — in -der Geometrie nicht
entbehret werden €dnne. — Diefer
Puntt ift allerdings ein blof imagin&rer Gegene
ftand, wie ich Hn. Langsdorf gerne juges
ftebe.  Yuch Linie und Flade find bu’ﬁ , und
swar alle drey nocf) in einem andern Sinne, . al$
Der geometrifhe S orper. Dtc(em némlich fann
in der Anfdyauung etwas abaquateé gegeben wers
ven, (und zwar alles, was in der Anfchauung
gegeben wird , ift Korper) nicht aber jenen. Und
eben defihalb direfte vielleicht jede verfuchte teine
Anfdyauung von Linien und Fladyen
(etwa durch die Bewegung eines Punfres) un:
hige
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mdglich fegn. Die in diefer Abhandlung verfuch.
ten Definitionen von der geraden Linie §. 26,
und der Cbene §. 43 find eben nach der Vors
ausfesung gemacht, daf bepde bloge Gedan
fendinge find.

§. 6.

Da Cin Punkt fiir fich allein betrachtet
nidhts Unterfcheidbares darbietet, indem wir pon
Teinem eine beftimmte apriorifhe Borftelung ha-
ben: {o ift Der einfachfte Segenftand der geomes
trifthen  DBetradhtung ein Spfiem jweyper
Puntte. Auseinemfoldhen3ugleidhdenfen
sweper Punfte entfpringen gewiffe Pradicate
fiie diefelben (Begriffe ), diebey der Betrachtung
eines eingelnen Punttes nic)t vorhanden waren. Al
Yes was fidy in der Begiehung diefer pvep Punfte
aufeinander , und jwar inder Bejiehung (ﬁg 1)
ve$ b auf a bemerfen lafit, jerlege ich in jwep
Zheilbegriffe: 1. Dasjenige, was dem Punte
bin %eatebung auf a fo jufdmmt, daf e$ une
abhangig if pon dem beftimmten Punt:
te a (qua praecise hoc est etnonaliud); was
folglich auch in der Besiehung auf ein’eman;
dern Punft, 5. B. w gleich vorhanden feyn
fann: genannt die Cntfernung des
Punftes b von a. 1L Dasjenige, was dem
Puntte b in Bejiehung auf a fo sufommt, daf
e3abhangigift blof vondembefiimm:

"ten Punfre a; twovon nun getrennt werde,
was {hon in dem Begriffe der Cntfernung liegt,
d. b. was dem Punfte b auch in Riudkficht auf

' noch



49

#och eintert andernt Punft suformmen Fann¢ gea
nannt die Richtung, in welder b ju a
[ifgfi

o § 7

it iff bepder Begriffe Moglichfeit su
seigei. I, Der Entfernung. — Der blofe
Begriff des Verfchiedenfepns des Punftes
b von a (des Auseinandetfepns) iff fein Theil
ves Begriffs vet Begiehitngves Punftes
b aufa(destotius dividendi §.6) ; fondern wird
Dabep nothwendig fdyon voraudgefest.  Soll
b auf a besogen werden ; fo muf die Vorftellung,
baf b von a verfchicden iff, fchon' torauss
gebn.  Um alfo die Realitat des Begriffs des
Cntfernung, als eines ZTheilbegriffs von dent
érwahnten Gangen davzuthun, mupman beiveifen,
Daf er mebr entbalte, al$ ettva das blofe Bers
fcbiedenfein des boon a. . Dieh thue tchfo : Solls
te Der Begriff der Eritfernung nichts Undres ents
Palten, fo inifite der andere Begriff der Richtung -
a3 totum divifum nodj gang begteifen; d. h. dee
gange Begriff der Begichung b auf a ntipte nidyts
enthdlten, al$ tvas lediglich von Den beftimiternt
Puntte a dbhangt § it dndern Woiten: das Sy-
ftem ab fonnte durd) Das uollig Defliimmt tverz
den, was dem Punft b blof abhingiq vont & jusz
fommt, alfo feinem anbdern Syfteme gufomment
fannj alfo Hatten wir eine befondre ayrisrifdye
Borftellung von a, die wir von Feinem anbdern
Puntte patten s weldes gegen unfern Grundfa
ift.. 1L Der Begriff det Richtung Lann nidit
) gang
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gany leer feprt, tveil fonft wieder Dev Begriff der
Cntf. den. eingetbeilten Begriff gang erfchipfen
mitfte.  Aber ex def. enthalt diefer nur das,
was dem Punfte b unabhingig von dembefo ns
dern Puntte a ulomme, fo daf er auch jufom:
men fann dem Syfteme by,  Das einjutheilens
ve Oange aber enthalt {o viel, als dem Syfteme
ab nur allein jufdmmt,

§ s

Da alfo beyde Begriffe der Entfernung und
der Ridhtung einen JIubalt haben, fo enhalt je-
der weniger als dag eingetheilte Gange; daber
weder die Cntf. allein, nod) die Richt. allein den
Punft b Deftimmet, Obder 1 e§ gibt mehrere
Punfteb, B, welcheeinegleiche Cntfernung
von a haben, und eben fo mehrere Punfte b, p,
weldhe in einerlei Richtung jua Ii'egen.

§ o
Die %mabme Des Punftes a, und die Cutfers
nung und Richtung des Punttes bbeftimmen diefen
* (ex def)). Und umgefehrt der Punft b beftimmt die
Entf.von a, und die R.chtunggu a. — Swey vers
{dhiedene Richtungen alfo aus demfelben Punkte a
Eotnen feinen eingigen Punft gemein haben,
0. b, Eetnem gemeinfcf)aftlicf) juformmen.
: § 10
Zehrf Bu einem gegebenen Punfte a (fig.
2) und in einer gegebenten Richtung aR gibt es
Cinen und nur Cinen Punftm, deffen Entfernung
von a der gegebenen des Punttes y von x gleide.
Bew,
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Bew. Dafi es einei Phinft fu a von der
gegebenen Cutfernung gebe, folgt davaus,
weil e widtigenfalls cinen Unterfcied nicht aufs
einander besogener Pinfte 4, x gibe. Daf e$
einen folchen Phinfe duch in der gegebernen
Richtting 3 a gebe, folgt datdns ,; tweil wir
fonft cine befondere BVotftelung von einet beftimms
ten Kichtung a R faben mifiten: — Daf e$ end
licy nuv Cinen gebe; folgf aus §. 9.

§: 1i; ’

Sch fudse bisher vergebens einieri befriedigetis

dent Bereis fitr den Lebrfat qu erfinden: daf die
Cntferniing b von a gleichs fey der Entfetning a
pon b, Jndeffen mag Hod) folgendes Raifonnes
wient; ob e$ gleich mich felbft nicht befiiedige,
beggefigt feyn; um vielleicht cin Befferes ju eran=
laffen.  Wenn jwey Dinge A, B gleid) find,
fo mufi auch eine folche Berbindiing Devfelbent
i d g L1 oy fepn, Dafs Die Bejiehting A aitf B gL éicly
fep det Begiehling B auf A: Denit der Giund der
UnmbglichEeit indpte in einer Ungleichheit der Dinz
ge lieger. Da niri dlle Punfre gleich)e Dinge
find, fo muf eine folche Berbinduiitg jroeper Piin:
te moglich feyn; dabey die Besiehing b aiif a
gleich fey Der DVejiehung a auf b. — Jf aber
eine folche Berbindiing niir mdglich {0 ift fie avch
ivElidh; denn die Verbindung jiveper Pitnfee
1t beg beftiinimter Critferniung nureine Cingige. —
"ol rivin di¢ Bestebing von b diif a gleichen der
bon aauf b; {o muf die Catfernung des b
| LY N @ 2 ’ ) ﬁéﬁ



52

vort a gleich fepn der des a von by denn die
Rid)tungen fonnen nicht verglichen werden,

§ 12
Das Gyftem gweper aus cinem Punfte auss
gehender Richtungen, heifit ein Winfel. War:
um der Begriff des Winfels eigentlih aufRi dy=
tungen und nicht auf Linien gehe, habeid) {chon
L A6th, §. 2. bedeuter,

. 13

Jndef hatt’ iy auch nody eine andere Defis
nition des Winfels in BVorfdhlag, die der Ent-
wicflung der Begriffe von Ridjtung und Catfers
nung gang analog ift.  Dlan betrachte jvep Rich-
tungen R, S aug demfelben Punftea (fig. 3.) ; und
sertheile Den gangen Vegriff der Bejiehung der
R. S auf Rin folgende jrwep Theilbegriffe. 1. Das,
was der R. S unabhangig von der Dbeflimme
ten KRR (lediglich diefer) sufdmme — genannt der
Winfel, den Smit Rmadt. II. Da3, was
ver K. S nur in Begug auf die R. R und feine
andere jufdmme, fodaf hievon dasjenige getrennt
werde, was ihr audy in Bejug auf eine andere
K. q[eid)ermaﬁm jufommen fann — genannt die
Cbene in dDer Szu R liegt. — (Jn diefer
%ebeutung Eime das Wort € bene nur derjenis
gen Halfte einer gewdbhnlidhen Cbene
durch Rund Ssu, die auf-d ev Seitepon R liegt,
datinn S zﬁ) — Gegenwartig abctb[etbe ich bey .
ver Crfl, §.1

§ 14
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§- 14.

Sn jedem Falle Eommt ju ertveifenn, daf die
Borftellung, die entfteht, wean man S auf R be-
sieht, gleiche Der, wenn man R auf S begieht, .
D. der Winfel sar=ras. (Jhnlich dem Sape
§. 11.) Auch bHier habe ich noch funm befricdi-
genden Betveis, :

§. 15

Wenn der Wintel zwifhen den K. R, S~
(fig. 4.) von der Ant iff, Dap erdieR. Sdurd)die
R, R beftimmt, d. b. Daff es bep eincrley K. R
feine von S verfdhiedene Richtung geben Lann, die
mit R ein gleiches Spfiem bilde ; fo heift Dex
Winfel jwifhen S und R ein Winfel von
swey Redyten, oder (wie Hr. Sdhulp ihn
nenut) ein gevader Winfel. DieR. Sheifit
ver R entgengefesst. Sufolge §. 14. alfo
auch die R. R der Sentgegengefest. — Audh folgt
ex def: Wenn die R.R, S (fig. 3.) einander
nidht entgegengefest find, fo gibt es allemalnoch
von S verfchiedene Richtungen, dic mit R cinen
gleichen Winfel bilden.

§. 16.

Daf e3 aber ju einer jeden K. R nur eine
etngige ibr entgegengefesste R. S gebe, ift noch
was Anderes, das nicht ex def. folgt; denn es
tonnte pielleicht verfchied ne Winkfel geben, die
jeder nur cinereingigen K. S jufommen,

§. 17
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- Zehrf, Wenn in den Richtungen (fig. 5.)
aC, al* die Punkte c, o/ in gleichen Entfernuns
gen von a, dann in den Richtnngen ca, raabers
mal$ die 5punfte m, p in gleichen Cntfernungen
von ¢, g genommen werdent : fo find die Winkel
cap= r;'/am. Bew. Denn da die W, Cal’ =
TaC, {o laft fidy leicht geigen, Daf die beftime
menden Stitdfe des . cap gleid) fepen Den
Deft, Sticfen des 2, yam,

§. 18

Wenn die K. ab, ac, ausa( fig.6.), und
die Entfernungen ab, ac der Puntie b, cinden.
© felben gegeben find: fo find auch die Punfteb,c
{elbft beftimme (§ 8.); folglich das @oﬁcm Der
drey Punfte a, b, c gegeben, weldheseinDrveied
peift.  Auch die Entfernung be, und die QBmfc[
bey b, ¢ find beflimmt, — Hier hat man alfo ein
Dreted, Das nur aus 3 Punften und 3 Winkfeln
der Richtungen jeglicher swey Punfte su dem drit-
ten — nicht aus drep Linien — befteht, Nan
fiebt audy, wie mehrere Lehrfage von den Drei-
ecfen, die in Der 1. Abth. nodh mit dem Begriffe
per Linie permengt find, fich fchon Dier (mit ge-
ringen %etanbcrungen) portragen laffen; ich De-
Dielt aber den im ®runde heterogenen Begriff dort
bey, um durch folche Abfiractionen mcbtbefd)mer,
lich gu fallen,

§: 10,
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§. 19
Lehref. Wenn die NRidhtung ac des Puntres
c u a durchihren Winfel mit Der Richtung ab des
Punfres b jua nicht-befiimmt wird : fo roird audh
dic Richtungelc durd) den Winkel, den fie mit
Der ba bildet, nidjt beftimmt. Bew. Nach der
Borausfepung gibt e$ wenigfiens noch Eine pon
ac verfhiedene Richtung, weldhe einen gleichen
Winfelmit Der ab bildet; nimmt man nun in thr .
ven Punft o inder Entfernung agr=ac an, fo wer-
den die Gyfteme grab =cab (Dreiecfe) gleidh
feon, toeil ihre Deffimmenden Stiicke gleid) find.
Bolglich die Winfel abc = aby/, und die Ent-
fernungen bc=by..  Daber ift die K. bc mit
der by nidht cinciley, denn fonft waren c, o
(§. 8.) cinerley Punkt,  Alfo gibt es verfchicdene
. be, by, weldye einen gleidhen Winkel mit dex
ba bilden.
§. =2o.

3uf. Daffelbe gilt pom Winfel ach., —
Und dief ift cigentlich der Lehrfas: daf injedem
Dreiede drey Winfel find, (L Abeh. §. 9.)"

§. on

Wenn aber die K. ac, ab (fig. 7.) entroeder

einerlen, oder entgegengefest find, fo miffen auch

vie Richtungen bey b, c einerlen, oder entgegen-

gefesst feon,  Denn ware bey Einem feins von

beyden, fo Fonnte (S, 10, 20.) aud) bey afeines
pon Depden fepn, ‘

§. 22
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§. =22,

Leicht (afit fich aud) Der allgemeine Satbes
weifen : Wenn in einem Spfteme von was immer
i einer Ungahl Punfte das Gefes perrfcht,
Daff jeder eingelne Punft mit noch einem gwepten
su einem qetviffen dritten in einerlep oder entges
gengefesster Richtung liegt: fo gilt eben Dief vou
;cg(td)en gtoey su jeglichem Dritten,

§. 23

" Lehrf, Wenn die jwey Richtungen (fig. 8.).
0a, ob weder einerley , nod entgegengefept find ;
fo Daben bie gtwen Ridhtungen ao, bo nur den eine
sigen Punft o gemein, B e, Angenommen, fie
batten noch den Punftx gemein, fo folgete (§.21.)
Daf oa, ob einerley oder entgegeng, mit ox, folgs
{tcf) quch untereinander einerle oder entgegeng.
foaren, contra hyp,

24,

Sch bin bis jept nocf) nidht im Stande, die
Moglichfeit des Begriffs der entgegengefesss
ten Richtung darguthun, tberhaupt, was ich nebf
Dem Bisherigen, (§. 11. 14, 21.) noch ferner uu-
~ bewiefen aufsuftellen habe, aft fich in folgenden
Gap  gufammengichen + ,Jn  einem Syfteme
von drep Punften betrahtet man bHas
Berhdltnif der Richtungen, indenen jegliche ey
su dem dritten fiegen: wenn diefe Richtungen bey
Cinem Punfte einerlep oder entges
gengefent find: fo find fiean 1w ep Punften
ginerley, an Cinem cntgfsmsﬁf%”

Avf
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Huf diefe %oraw’&gungen, die fich alle obnebem
Begriffe der geraden Linie erweifen laffen muﬂ'en,
infofern alfo aud) absque petitione prmclpu
: fut meinen Bwed angenommen werden fonnen,
Lafit fic eine Theorie der geraden Linie grinden,
deren vornehmite Sape nunfolgen.

§. 25
Cr L Man nenne (der Kirge wegen) den
Punft m(fig. 9.) innerhalb oder swifchen
aund b, wenn die Rihtungen ma, mb entge-

gmqef ept find,
§. <26.

Crfl, Cin Ding, weldhed alle jene, und
nur jene Punfte enthalt, die jtvifdyen den swey
Puntten aund b liegen, beifit cine gevade Lis

nie jwifchenaund b,

§. 27

Anm, Die MoglidhFeit diefes Dinges
folgt aus dem in §. 24. Angenommenen. — Yus
dem Folgenden seigt fich auch, daf diefes Ding
eine unendliche Angahl von Punkten enthalt, das
ber ettvag von einem blofen Spffeme det
Punfte der Qualitat nach %ctfcbtebncg fepn
muf.

§. 23, ‘

Lehrf. Swep gegebene Punfre beffimmen
die g. £., die jwifchendenfelbenliegt. Bew. Denn
die g. g, swifdhen a und b {oll alle Punkte enthals

fen,



58

ten, diegroifde naunbb[wgm, und fonﬁ eine
andeve.  Alfo gibt €3 nur ein eingige $ Ding,
ba‘? die g. £. 3mlfd)en a und b beifit.

R L §' 29.

Eebrf Wenn die (&ntfernungen ab=¢p3
(fig. 9.), fo find audy die Geraden ab = 4.
Bew, Denn ihre beflimmenden Stide (§. “5,)
find gleich.

\ §. 30.
ﬁebrf 3u jeglichen jtoey gegebenten Punts
ten (fig. 10.) a, b gibt es Cinen und nur Cinen
SD"titte [puntt, o, h. einen Punkt, der aus bey-
"den auf gleiche Art beflimmet wird, BVew., Jn
ben entgegeng. K. ow, /@ nehme man die
Punbte a, Bin m{IEubtlld)m gletchen @ntfetnun‘
gen =933 fo wird ryaud ufobeﬁtmmt, toie
aus 8. Nun fep, wo moglich, J noch ein andrer
. Puntt, der ebenfalls aus x eben fo beftimme wers
ve, wie aus B.  Folglich miffen die Cntfernun:
gen dx =8B, Daber fonnen die K. du, 38 nicht
einetley fepn; fonft twaren x, B einerlen Punft,
Waren fie nug groar perfdhieden, aber nicht entge:
genig,, fo roaren auch die R. wB, ad verfchieden,
und nicht entgegeng. (§. 20.) 3 alfo wirde die K.
ad durd) die xB, folglich auch der Puntt durch
o> B nicht beftimmt,  Demnad)y mirffen du, 5B ents
gegengefesst, folglich (§. 24? x> ad einerley fepn.
HAber audy die K. ayy of3 ind einerley; alfo die
R aqgs ad einctley, %olgl;d) (§. 24.) die K. ents

- foez

"
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toeder Dep s ober bey O entgegengefest. IJch nehs
me Das crg:e an, (Gleicherweife wird im andern
Sall gefhloffen.) Man gedenfe in der K. ous
die dev 99, oder /3 entgegeng. iff, ¢ inder Ents
fernung ne= /0, fo folgt, weil auch o =053,
vaf audy die Entfernungen we=pa3, ndem fie
auf gleiche Art beftimmt werden; und fo wie 3,
B einerley K, find, miffen aucdh we, o, cinerlen
X, feon, Alfo (perdem.) xe, ad einerley K.y
und auch die Catfernungen xe=pgs=us, alfo s,
o einerley Punft; welches widerfprechend. Mit-
bin ift der Punft o nur der Eingige, der qus a,
B auf gleiche et beffimmt wird. — Haben nun
e, B einen Mittelpunft, fo miffen audh jegliche
ganber)e Punfte a, b einen haben, (1. Abth.
o 19,

: §. 31
Lebr{ Wenn der Punft ¢ (fig. 11.) in-
nethalb der Punfte a, b liegt; fo find die ge-
raden Linien jwifchen a, c und jwifhenb,c Thei-
Le, deren G anges die gerade Linte ywifchen a, b.
B ew, €3 iftsubeweifen, daf jeder Punft der Ge-
raden ac, oder be gugleich ein Puntt der ab, und
jeder Punft der ab ein Punft entreder der ac,
oder be iff, I, €3 fep m ein Punft der ac, alfo
(8. 26.) die K. ma, mc entgegeng., die cm, ca
aber einerley, (§, 24.) Und da ex hyp. ca, ch
entgegeng., fo find es auch cm, ch. Mithin (§.24.)
bc, bm einerley, Aber ebenfalls be, ba einer:
ley, alfo bm, ba einerley, Oleicherweife seiat fich
' ’ am,
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am, ab eintetlen; alfo (§. 24.) ma, mb entge-
geng., folglich m ein Punft in der Geraden ab,
II. €3 fey o ecin Punft in der Geraden ab,
folglich die K. ao, ab und bo, baeinerlen. Aber
ex hyp. ca, cb entgegeng., folglich ac, ab ciner:
lep. ~ Mithin ac, ao cinerley.  Folglich (§. 24)
Die ca, co entweder einerley oderentgegeng. Ik
Das erftere, fo liegt alfo o in ger. £ ac. Jff
Va3 leptere, o geigt fich eben fo leicht, baﬁo in
der ger. £, be liegt,

S 3e.

Lehrf. Wenn die Punfte m, n (fig. 12.)
Depde innerhalb der a, b liegen, fo ift die Gerade
mn ein Theil der Geraden ab. Bew. %uf
abnliche Art,

§. 33

Wenn die Entfernungen (fig. 13.) ab=bhc
=cd=cetc., danndie Richtungen ba,bc; ferner
cb, cd; u. {. v, entgegengefestt ffnb fo
fann bte gerabe &utc stoifchen a, u. d betrachtet wer=
venalseine @ rofie, welde, wennn+1 die Jahl
~ ver Punfteabisdiff, die3 ahn ausdridt, wenn
ibr P af dieGeradeab ift. Bew. Aus (§. 31)
folgt, vaff man die Gerade ac anfehen fann, als
ein ®anges, deffen ergdngende Theile die ab, be
find, und wieder die Gerade ad, als em@angeé,
ver Theile ac, cd; folglidh) qud) al ein Ganges,
deffen evqangende Sheile ab, be, cd find. U.{. w.
Diefe Theileab, be, cd, etc. find aber- einander
glcch), toeil die @ntfcmungmqb be= cd=etc.

(§-29.)
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(§. 20.) Jbre Anzahl iff aber um ein$ geringer,
als die 3apl der Punfre, wie leicht ju exmeifen.
Solglich u. f. w.

§. s34

Lehri Jede gerade Linie ab (fig. 14.
fann in eine gegebene Anzahl gleicher Theileabge-
theilt werden, weldhe sufammen die ganje ab wies
der geben. Bew. Denn e§ Fann bey Annahme
irgend einev ger.£. aq, eine a3 gedacht twerden,
weldye aus n Theilen =gy befteht (§. 33.). Mits
hin muf auch die ab einer folchen Theilung fabig
feon. (1. Abth. §. 19.)

§. 35.

Lebr{. Das Maf und die Jahl (alfo die.
Grdfe) befiimmen die gerade Linie, Ver fie ufom:
men. Bew., Sollten jwey ungleiche Linien,
welchen Ddicfelbe Orofegutommt, moglich fepn, fo
gedenfe man fie aus demjelben Puntte a (fig. 15)
in Derfelben Richtung; fo miffen ihre ywepten
Cndpuntte b, g verfhieden fepn. (§. 20). Folglich
find die Richtungen ba, bg entweder einerley, oder
entgegeng. Ga)s 8. bas leptere, fo ift (§.31) die
ger. £ ag ein Oanges, deffen ergangente %f)etfe,
die ab, b find.  Alfo ift ab allein fein ergans.
gender Theil der ag, folglid) hatag feine @wﬁt,
die der ab gleich ware, ,

§. 6.
Suf Ule gevade Linien, die gleiche Grdfie
baben, find affo einander gleich,

§. 37.
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§. s7.

2 e hrf. Wenn die Richtungen ca, cb (ﬁg 11)
entgegengefesst, und die Grofen dev Linien ac, cb
bey einem gememfamrn Mage durd) die Sahlen
m,n ausgedriictt find : foiff die Grofe der Geraden
ab bey gleichem Mafie durch die 3ahl m + n atrges
orict, Bew. Denn nady (§. 31) iff die . abein
Ganges, deffen integrivende Theile ac, cb ; u. f. w.

§. 38

Lebh rf Wenn die Ridhjtungenab, ac (figi11)
einerley, und die Grdfen der Linien ab, ac (fig.
bep einem gememnfamen Nafe durch die Sablen
m-+n, m audgedricft find : fo iff die Grdfe der
Geraden be bey gleichem Mafe durch die 3ahl n
ausgedriicft. B ew. Denn ac; cb find die intes
~granten heileder Geraden ab, alfvac+ cb =ab,
oder in 3ahlen m+ cb = m+n, daher be = n.

§- 39

Lebrf. Su jeglichen drey CEntfermingen

g.16.) ah, cd und x3 gibt ¢5 noch eine vierte
9/3 pon der Befdhaffenbheit, daf alle Pradicate,
welche aus der Wergleichung der bepdeni (Sntfer;
nungen ab, cd entfpringen, gleich fegen den Pra-
dicaten, welche die Vergleichung der bebbm afds

o9 lieferts . Bew, Widrigenfalls miifiten toir eis

ne befondere Borftellung a priori son der b efiim-
ten Entferming ab haben, gemaf weéldyer etwad
von it galte; das von der B nicht gilt,

§. 40,
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§. 4o.

Suf. Daf die Bergleichung swifchen ab, cd
fo toeit getrieben toerden Fonne, daff die Daraus ve-
fultirenden Merfmale die cd aus der ab beftim:
men s [afit fid) audh leicht darthun, Und beftimmt’
ab diecd, fo beftimme audy w3 die pds

§ 4
2ehrf. Daffelbe (5-39) gilt auch von gera—
den Linien. B e, Weil diefe durch die @ntfemung
gen beftimme werden. (§. 28. L Abth. . 17.)

§ 4o

Suf. Alfo gibt es 3u jeglichen drey gegebe:

ntent Rinien Cine und nur Cine (§. 40) vierte
propottionale Linie, -

S 43 :
Gd)tuﬁanm‘ Dicfe wenigent Satse ﬁnb
0ohl binveichend die Art ju seigen, wie ich eine
vollftandige Ef)eorw der ger. Lintic auf vie poraus:
gefhiciten Grundfase su etbauen dachte. Sum
Schluffe diefes uffapes twill ich eirie D e ﬁnt tion
dev €bcnebepfesen, nadywelched ich eine neue
heorie der Ehene yuum gtoferrt Theil beteits ennts
worfen habe. »Dic Ebene dDes Winfels
ras (fig. 3) ift dasjenige Ding, weldhes alle
und nuv jene Punfe enthalt, die durch iht Bers
haltnif (ihre Winfel und Entfernungen) su den

svey Richtungen R; S beflimme werden Eonnen.”
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