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PREHLED VYSLEDKU, PLATNYCH
PRO KOMPLEXNI FUNKCE

Na str. 86 jsme se smluvili, Ze slovem ,,funkce‘‘ budeme v kap. ITI a%
VI, IX—XII rozuméti vidy redlnou funkei, pokud neni vyslovné
fedeno néco jiného. Mnohé vysledky t&chto kapitol plati viak i pro
funkce komplexni — v textu je to v&tsinou na vhodném mist$ pozna-
menano. Aby viak mél étendf snadnéjsi pfehled, uvadim zde vysledky,
platné pro komplexni funkce, po pfipadé uvadim, jak je nutno modi-
fikovat vysledky, platné pro redlné funkce, aby platily i pro funkce
komplexni. Neuvadim oviem takové véty, v jejichZ formulaci je p¥imo
uvedeno, Ze plati pro komplexni funkece.

Kapitola IL.

Definici komplexni métitelné funkce viz na poéatku § 5. Piehled
vysledkt kapitoly II, platnych pro komplexni funkce, je obsaZen
v §5.

Kapitola IIL

Definici integrdlu komplexni funkce viz na poéatku § 6. Piehled
vysledkt kapitoly IIT, § 1—5, které plati pro komplexni funkce,
je podan v § 6.

K § 7: Pozn. 1 plati s vyjimkou poslednich t¥#i ¥4dek i pro komplexni
funkce. Pozn. 2, pozn. 3 a piikl. 11 plati i pro komplexni funkce?).
Pozn. 4: Text o substituéni metodé plati i pro komplexni f!) a redIné
@. Text o integraci per partes plati i pro komplexni f, g (ale v ptikladé
na konci pozn. 4 je f realné).

1) Vyroky jako ,,integral mé smysl* nebo ,,integril existuje‘‘ a pod. je u in-
tegrali komplexnf funkce vZdy nutno nahraditi vyrokem ,,integral konverguje‘

a pod. Nebot v § 6 jsme zavedli ,,integral komplexni funkce** jen v tom piipadé,
%e je konvergentni, t. j. 6 mé kone&nou hodnotu.
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Kapitola IV.

§ 1. Véty 70, 70a, dusledek véty 73, véta 74 a dodatek k ni, po-
zndmky 5, 6, 7, 10, 11 plati i pro komplexni funkce!). Dikaz véty 70a
pro komplexni funkce je podén v pozn. 2.

§ 2, § 3 se tykaji jen redlnych funkef.

Kapitola V.

Komplexni funkei nazyvdme absolutné spojitou (zkratka a. s.)
v {a, b), jestliZe jeji redlna a imagindrni édst jsou a. s. v {(a, b). Defi-
nici neurditého integrélu komplexni funkce viz v § 5, pozn. 2.

§ 2. Misto v&ty 84 &ti: Ka?dd (komplexni) funkce, kterd je a. s.
v {a, b), mé skoro viude v {a, b) koneénou derivaci?). Véty 85, 86
plati i pro komplexni funkce.

§ 4. Vity 88, 891), pozn. 1!), piiklady?) (39), (40), cvid.!) 1, 2 plati
i pro komplexni funkce (oviem a, b, p v (39), (40) a a, b, ¢, k v cvié. 2
jsou reélna). :

§ 5. Misto véty 91 &ti: Je-li (komplexni) funkce f a. s. v {a, b),
je f € L(a, b). Pozn. 1, 41), véty 92, 93, 94 a pozn. 6 (vyjma pozn.'?)
pod &arou) plati i pro komplexni funkce. Véta 95 plati pro komplexni
funkce, jestlize misto ,,f spojitd‘ &teme ,,f koneénd a spojita‘‘. Podr-
Zime-li definici 14 i pro komplexni funkce, plati v&ty 96, 97 téZ pro
komplexni funkce. Pozn. 8 plati!) i pro komplexni funkce.

§ 6. V&ty 98, 99, 100 a pozn. 2 plati i pro komplexni funkce. Véta
101 nikoliv!

Kapitola VI.

Véty 103, 104, piikl. 2 a prvnich sedm fadek z pikl. 1 plati i pro
komplexni funkci F!). Zobrazeni f(z; = fi(uy, ---,%,), t=1,...,7)

%) Zavedl jsem pojem ,,funkce s v, k. (8 variaci kone¥nou) jen pro redlné
funkce. Mohl bych oviem definovati tento pojem i pro komplexnf funkce takto:
Funkce f + ig ma v. k. v <a, b, jestliZe redlné funkce f, g maji v. k. v <a, b)>.
Potom by v&ta 84 platila v nezm&néném znéni i pro komplexni funkce (a rovnéZ
n¥které dal¥f v&ty). Neprovadim viak toto (trividlnf) zobecn&ni a ponechdvam
nézev ,,funkce s v. k. jen pro redlné funkce.
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musi oviem byti ,,redlné, t. j. f; musf byti redlné funkce; specidln®
funkce f ve v&t& 104 musi byti redlna.

Kapitola VII.

§ 1. Pozn. 1, 2, 3, 4 plati i pro komplexni f!). K pozn. 7: Znaku
f(x) =~ g(z) se uZiva i pro komplexni f, g; znaku f(x) = O(g(x)), f(x) =
= o(g(z)) se uzivé pro komplexni f (ale kladné g).

§ 2. Prvnich 11 fddek z pozn. 1 plati i pro komplexni f; pouze
misto ,,spojitd* &éti ,konednd a spojitd‘‘. Drubhy odstavec z pozn. 4
plati i pro komplexni f (za pfedpokladu, Ze f je métitelnd v M). Pozn. 5
plati i pro komplexni f.

§ 3. Priklad 5!), 6!), 9'), 141), 15 plati i pro komplexni f. Priklad
221), 231), 25') plati i pro komplexni F, piikl. 30a pro komplexni ¢.

V dal$ich paragrafech je vidy jasn& fefeno, kdy se pripoustsji
komplexni funkce.

Kapitola VIII.

Zde je vidy poznamendno, zda n&jaké Gvaha plati i pro komplexni
funkce. Vétiina vysledki plati pro komplexni funkce.

Kapitola IX.

Tyka se pouze realnych funkei.

Kapitola X.

§1. V&ta 127: Tvrzeni 3 plati i pro komplexni u-méfitelnou
funkei. V&ta 128 plati i pro komplexni f!) (ale oviem redlné g, stejnd
jako véta 127).

§ 2. Pozndmka 3, véta 133!) a podatek pozn. 4!) plati i pro komplex-
ni f.
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§ 3. Definice 20 se vztahuje i na méfitelnost komplexni funkce
a na integrdl komplexni funkce f!) — viz pozn. 6. Pro komplexni
funkce plati déle pozn. 7, 10, 11, 13, 15; rovnice (24) plati pro komplexni
funkce, konverguji-li integrdly vpravo. Véta 140') (pfi redlném c)
a 141') plati i pro komplexni f.

§ 4. Tvrzeni 5, 7 véty 142, véta 143 a pozn. 1 plati i pro komplexni f.

§ 5. Oznadeni z pozn. 6 lze oviem uZiti i pro integril komplexni
funkce f (p¥i redlném m).

§ 6. Véta 145 plati) i pro komplexni f (a redlné g). Také vita 146
plati!) pro komplexni f (a redlné s), jestliZe pravé strand v (61) pki-
suzujeme smysl jen tehdy, kdyZ zobecnéni fada je absolutnd kon-
vergentni. Rovnéz pozn. 1 plati!) pro komplexni f (a reilné g).

§ 7. Zachovejme definici 21 i pro komplexni koneénou funkei f;
to muZeme Fici také — v ekvivalentni form§ — tak, Ze definujeme
Stieltjestv integral komplexni funkce rovnici

b b b
J(h(@) + ify(2)) dg(z) = [f(=) dg(x) + i ! fx(z) dg(=) ,

existuji-li Stieltjesovy integraly vpravo (ty maji potom oviem, podle
def. 21, koneénou hodnotu). Potom platf pozn. 1, pozn. 28), véty 148,
149 a pozn. 4, 5 i pro komplexni funkce /, f;, f.

§ 8. Véty 150, 151, 152 (pfi oznadeni z pozn. 1) plati i pro kom-
plexni f.

§ 9. Véty 153, 154 plati!) i pro koneénou komplexnf f.

Mohli bychom oviem zavésti té%Z Lebesgue—Stieltjesiiv integral
pfi , komplexni mife* u = pu, + iu, a Stieltjesiv integral pfi komplex-
ni funkei ¢ = ¢, + ig, definici

b
Jtdp = [fdm +i[fdust), [fx)dg(x) =
M M M a
b b
= ! f(x) dgy(z) + i [f(z) dgs(z) ,

ale nebudeme se tim zdrZovat.

3) V této poznamee mitZe také &fslo ¢ v IT a k v III byt komplexni (kone&né).
4) Pokud integrdly vpravo majf koneénou hodnotu.

751



Kapitola XI, XII.

Zde se mluvi jen o realnych funkecich. Mohli bychom oviem Rie-
manntv, Newtontiv i Perrontiv integral definovati i pro komplexni
funkce obvyklym zpisobem. Podrobnosti neuvadim — lezi na snadé
a nebudeme je potfebovati.

Kapitola XIIT — XIX.

Zde jde o komplexni funkce, pokud neni vyslovné feteno néco
jiného. Reknu-li oviem, Ze f je na p¥. funkce s variaci kone¢nou nebo
funkce neklesajici, je v tom uZ implicite obsaZeno, Ze f je redlna.
Vysledki, platnych pro realné funkce, lze oviem v praxi dasto po-
uziti téz na vySetfovani funkei komplexnich, aplikuji-li je na reédlnou
a na imaginarni éast.

Hlavni vysledky kap. XVI, XVII, XIX se tykaji redlnych funkef,
ale je to vidy vyslovnd Feéeno. V kap. XIII si viimnéte Gmluvy
o realité v ivodu na str. 469, v kap, XIX tdmluvy na str. 705.
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