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VYSLEDKY CVIJENI

l.a) y=2z pro £ 20, y=0 pro 2<0. b) y =2z—1 pro
s2lL,ymlpro0Lz< l,ym1—2zproz < 0.0)y = 5—=zpro
El ymbr—1lpro —1{z<]l,ymz—6proz<—1. —
2. “a) Nen{ definovéna pro z = 2 a pro £ = — 2. b) Neni definovéna
proz = 4aproz = — l.c)Jedefinovina. — 3. Prvé nenf definovéna

pros)z = 0,b)z ———}, o)a: = «}(2]: + l)n,kdeitodruhéa.no —-4.&)
= (—1)*"1 b)a, = }1 -—(— 1)"]. ¢) an =-% — 5. Rovnost

1 \n+l
1+ﬂ+l

muZe nastat, je-li bud n = 1, nebo =z = 0. — 6, a) — ] =
1+ —
n

14 n+2
+1 .

= " >1——]=—1—.b) — " | =
('n+1)’ nt1 1 1

1+ — -_—
py '1+n+l

=1 12, 1+ 1 _7.8)Jedic % 0,prokaidér, s; je-li
[ +-n(n—2)] +—.— .a)Je-lia &= 0, pro 7,8; jo-li

a=0prokaidérapros=0. b)Je lir 20,5 2 0, prokaZdég; je-lir < 0
nebo s < 0 (nebo oboji) pro a # 0.°¢) Je-lir = 0 prokaidé a i pro kazdé
b,]ellr<0 proa+ 0, b+ 0. d) Je- lerO pro kazdé a a pro b % 0;
jelir < Oproa % 0,b % 0,e) Prokasdér.f) Pror & 0. —8.8)y =
= iz : 180, b) 180 : £ == 57°17°45". — 9. a) Definovéna pro kaidé z,
hodnoty 0 nabyva pro £ = — a + k=, hodnoty 1 proz = = —a +
+ 2kmn, hodnoty —1 pro x = §n — a + 2k=z, k celé. b) Definovéna pro
kazdé z, hodnoty 0 nabyvé pro ¢ = kz : a, hodnoty 1 pro z = (1 +
+ 4k) n : 2a, hodnoty —1 pro z = (3 + 4k) n : 2a, k celé. ¢) Defino-
véns pro kadé z, hodnoty 0 nabjvé pro z = + |k, hodnoty 1 pro
z = + |31 + 4k) #, hodnoty —1 pro z = + [#(3 + k)=, k> 0
celé. d) Definovéna pro z # 0, hodnoty 0 nabyva pro z = 1: k=,
k 3 0 celé, hodnoty 1 nabyvé pro z = 2: (1 4 4k) n, hodnoty —1
pro z = 2: (3 + 4k) m, k celé, e) Definovana pro z % kzx, hodnoty 0
nenabyvé, hodnoty 1 nabyvé pro z = (1 + 4k) 7z, hodnoty —1 pro
z=$3 + 4k)m, k celé. — 10. 8) —tgz proxz 3 $(2k + 1) 75— 1:
s tgz pro z % }km; 1:tgr pro x & tkn; tgr pro z + 2k + 1)m;
SRz 2 4 I boolé. b)m 4+ 42K+ Dz & JO8+

+ 17, 2y +29F 2k + 1)7; 23 $(2k + V)7, 2 % 3(2k + 1) 7;
ExE (2k+1)n.z*lm kool

I1. Pro]z[:l:l]e”

=|z| + 1. Neoht 1 < p < 2 < ¢. Pak
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pop—l<z<g—ljep<zt+l<qgapro—p+1l>z>
>—gq+1ljep < —z + 1 < q.— 12.Zvolme libovolné k > 0. Pak

a)proz > 1:|/kneboproz < —1: ijel 22 <k; b) pro —1:
Je<ze<i:VEjel:ad >k — 13. Zvolme libovolné k > 0. Pelk

a)proz > aneboPro:: <——VkJez’ > k; b) pro z > Vk jeA>k
.— \
aproz < — |k je 2 < — k. — I4. 8) Zvolme libovoiné ¢ > 0. Pak

az+b a [be — ad|
_ | _ lee—ad] £ bo—ad
@+d ol Telemtay < & Lk bud be—ad =0, nebo 2>
be — ad _
> , I_i, nebo z < — M_i b) Predpoklédejme,
c*e c c2e P

%e ¢ > 0. (Kdyby tomu tak nebylo, zménime zna.ménko sitatele i jme-

novatele.) Zvolme libovolné k > 1; pak c‘"" 1‘ = > I, kdyz —i <

d be — ad az+b

<z < + ook —a)’ . Zvolme libovolné k < —, p&k s i< k,
d bc—ad d . .
kdyi_T_c(_a—_c—:;c_)- <z <—?.— 15.a) Je-lip < a < g a jest-

lize pro z % a plati p < £ < g & padne-li pro tato z hodnota f(z) do
jistého intervaelu J,,pakp —a < z—a < q—aga, piidemip —a <
< 0 < ¢g— a a hodnota f(z) = f[(z — a) + a] padne do téhoZ inter-
valu J, a obracend. b) Jestlize hodnota f(z) padne do jistého intervalu
J, pro viecka z > k, pak hodnote f(z) = fl[(x — a) + @] padne do
téhoz intervalu pro viecke £ — a > k — a a obréicend. c¢) Jestlize pro

1
viecke z z jistého intervalu J, plati |f(z)] > & > 0, pak _/(l_)] < —

& obracend. — [6. Jestlize v J, plati [f(z)] < m, [g(z)| < =, pak
(=) £ glz)| < If(z)l + |g(z)] < m + n, |f(z) . g(z)] = |H2)| . Jglz)| <
< mn. — 17, Je-li |{(z) — b| < & pro viecka z & & z ndjakého okoli
Jz, pak také ||f(z)] — |b]] < |{z) — b|< . Obracené vdte neplati
(viz piiklad 8). — 18. JestliZe pro viecke z + a z J, plati [/(z)| <&,
pak také |g(z)| < e. — 19. Kdyby platilo lim rlz) = 0, pak by ke kaz-
z—a
dému ¢ > 0 existovalo takové okolf J, bodu a, Ze pro viecka = 5 a
z J; by bylo ]/(—)' < ¢é&ili [f(z)| > —%.—20. Pismena J, J'; atd. znaéi

vesmé&s bud pravé, nebo levé okolf.

2i. Je spojité. — 22. Funkce sin % nabyvé v kazdém okolf bodu 0

hodnoty 1 i hodnoty —1 (viz evié. 9d). Volime-li za J,, tfeba interval
(k— 4%, k + }), espoii jedna z hodnot 1, —1 do ndho nepadne. —

/
190



23. k = lim(x sin%), ale v okoli bodu 0 je funkee @(x) = z nekonetnd
z—>0

maléasin%omezené. Proto &k = 0.—24.8) Proz = kx, k celé. b) Pro
z=0 8 pro z=1. — 25. a) (}(2k — 1) 7, $(2k + 1) 7), b) (kn,

(k + 1) ), kcelé. — 26.8) 1. b) §. ¢) 6. — 27. &) lim s"f’ -
z—0
= lim (““‘5”,5 — 5. b)lim 8% _ lm("_m_f_l -1 o
z—0 5z z—0 = z—0 T  CO8T

1 — siny = sin}w — sinz = 2 cos}(}n + z) sin}(}n — z), proto
lim L=80% _ o _ 28, a)lim 3 Ytz —2
zrin i — 2 z—1\l—z 1—2a? z-+1 1 —2z3

b) lim sinz — cosx = lim COBZ(8iNT — CcOBT)

=—1 Sing — coRz — )2

* z—+in 1 —tgz “"i" cosz — sinx *V2 °)
Ii o) =tim d2HD _; ==
n—l:::la(ﬂ’-i_ n? + + +n’ n—-»m n o *+

— §.—129. Jelli |f(z)—f(a)| <& jo teké [lf@)| — @)l < [f(z)—-
— f(a)] < &. — 30. Mie, je-lina piiklad g(z) = p(z) — f(z), kde p(z)

je spojité v bods a. V5
3l.a) 62 — 2. b) §z? 4 4z — 4. 0) 4x® 4+ 32— 2z 4 11.d) —
2
z £ 0. e)—“—z’)z,z:i:a,z¢—a f) —Gz—r,z:t?ag)
_2x_a_b',z:l:a,z:t:b. h) Hz—1) z+ —1 i) tg¥, z +

(x —a)Xz —b) a1+
+ $(2k + 1) 7, k celé. 1) s 02 2% 3(2k + 1) 7, k celé, k) 2z sinz +

cosr

T —smay © % ¥4k + D, & celé. n)

+ z% coaz. 1) 2 cos2z. m)

(smzzcm)._ 24 Hak + 1) 7, % }2k + 1) 7, k celé. — 32. 8)

—1:2°proz>0,1:z2prox < 0. b)2proz > 0,0pro —1 <z <<

—92 2
<0,—2proz < l.c)(z_l)’proz>laproz< 1,(1:_1)’
pro —l<z<1l. — 33 a) v=c—gt. b) t=c:g, 8 =c*:2g.
e)t=2:g,v=-—c. —34.8)z=2kn, tgx =1; 2= (2k + 1) =,
tgx =—1l kecelb.b)z =k, tgr =1l.c)z=0,tga =— 1;z=1
ar=—1,tgx = 2. —35.1. Pron = 1 je (ku,) = k,u',. 2. JestliZe
v = klu1 + kgug + . + k,,u,,, pﬁ tem% v’,— klui + k.u; + oeee 4+
+ k,.u,,. pak (v + k,. ' =t + kn gtUny. — 36. a) 1. Pro

n = 1 vzorec platf. 2 [j"“(z)] = [f™=) . [(@)) = ["=)] . flz) +
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+/"@). f@. b)Jeli m = —n, pak [M(z)]) — [th—)] -

_ —mne). )
)

Lz 32+ 1).7; 46(1 + 27)2, — 37. 1. Pron = 1 vzorec

plati. 2. Oznalme u u, ... Uy = v. Je-li T = u_ + ot | + e F -17,._' je
’

mf~™"1(2) . f(a), pokud f(z) # 0. o) sin2z;

2 sinz
008’z

(vuny) _ vuny, + W1'|+1 _ Y | Uny e
Vinyy Viiny1 I +‘"m+1 Proul_u’— S
=) n f'(z) . .

= l(:(:) mé.meh) f"(;‘(’) =) @ ; 30.h.)Te-h ’(,I()— z) = f(z), je

—z + — f(— =z _ z — z
h—»o h-»o —h 3 deli f=

— —fla) o] 1imf‘—“° IR M8 =B —fle) g
-0 A—0 —h

Rostoucf pro z > §V3 aproz < — }V3 klesajfof pro — }1/3 <zT<

< 3)/3, meximum pro z = — 4|3, minimum pro z — i‘V3 b) Ros-

touej pro 2 > 1 a pro — 1 < & < 0, klesajicf pro 0 < z'< 1 a pro
z < — 1, maximum pro ¢ = 0, minimum proz = laproz = — 1.
¢) Rostouci pro z < 0, klesajfci pro z > 0, maximum pro z = 0.
d) Rostoucf pro — 1 < z < 1, klesajfef pro 2> 1 & pro z < +-1,
minimum pro z = — 1. ) Rostouci pro z > 1, klesajici proz < — 1,
konstantn{ pro — 1 < z < 1. f) Rostouoi pro ka%dé z. g) Rostoucf pro
tn <z < 3k + H7, klesa]iclpro 1k — }) # < = < }hn, moeximum
pro z = }(2k + 1) n, minimum pro z = }kn, k celé. — 40. a) sinz —

— &in0 = (z — 0) . cos < z. b) tgz — g0 = (z— 0). IE

41. a) Oznatme f/(a:)dz=I, fk/(z)‘dz=1’, ff(z)dz=K,
a a a

>z

b =
f* f{z) dz = K’. D budi rozdsleni intervalu (g, b). Hornf & doln{
a

soudet prisluiny k funkei f(z) oznadme S(D) a &(D); horni a doln{
soudet pFislusny k funkei k f(z) oznadme S’(D) a ¢’(D). 1. Prok = 0 je
8S’(D) = 0, kS(D) = 0 pro kaidé D. Proto I’ = kI = 0. Podobnd
#(D) =0, ks(D) = 0 pro kaidé D. Proto K’ = kK = 0, 2. Pro
k> 0 je S/(D) = k S(D), &'(D) = k s(D). Proto I"= kI, K’ = kK.
3. Pro k < 0 je 8'tD) = k a(D), 8'(D) = k S(D). Proto I’ = kK,
K’ =FkI.b)Jelil = K, jekl = kK atedy I’ = K’. — 42.a) Ozna8-
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me fU(z) + g(z)ldz = I, fl(:t) dz = I,, fg(a:)d:: = I,; stejnd tvo-

a a a
Fené dolnf integradly oznaime K, K,, K,. Horni soudty piislubné
k funkeim f(z) + g(z), f(z), g(z) oznaZme S(D), §,(D), S;(D), podobnd
dolni sousty piisluiné k tym?z funkeim oznadime s(D), 8,(D), a,(D)

Plati S(D) £ 8,(D) + S,(D) pro kaidé D, nebot jo-li My, M,,, M,
suprémum funkcx f(z) + g(z), /(z), g(z) v k-tém diléim intervalu
oy Tie)s jo M, < My  + M7, (doséhnou-li obd fun.kce svého supre-.
ma v tém% bodé intervalu {zy_,, z,,), je M,, =M .,+ M,,, doséhnou.Li

ho v rdznych bodech, je M) < M + M,,) Proto I < 1, + I,. Po-
dobns pro dolnf soudty plati s(D) > al(D) + &(D)aodtud K > K, +
+ K,.b) Ponévadz I, + I, 21 =K > K, + Ky, protopro I, = K,,
Iy = K. dostévdme I = — 43. Utzijeme vysledku cvi:eni 41b

a 42b, — 44, Oznadme f f(z) dz = I. Pendvad: I je infimum hornich

a
soudtl, existuje takové rozdsleni D,, Ze S(D;) < I + }&. Ponévadz I
je zéroven supremum dolnich soudtu, existuje takové rozdsleni D,, Ze
&(Dq) > I — }e. Je-li D spoledné zjemnén{ rozdéleni D, a D,, jo
8(D) < S(D,), a(D) > s(D,), takie S(D) < I + }&, s(D) > I — }e.
Odtud S(D) — s(D) < e. — 45.Je-lig(z) = 0 pro ka.idé Tz mtervalu

<{a, b), je S(D) = 0, s(D) = 0 pro kazdé rozdéleni D, takze f 0Odr =
b a

b
= 0. Pak podle véty 34 [f(z) dz > [0dz = 0. — 46. Podle véty 34
a a

a a b b
jo [H)dz < [g(z) dz &ili — [f(z)dz < — [g(z) dz. — 4. Jeli
b b a a

z
funkee { spojité v <a, b, existuje F(z) = [/(¢) dt (véta 33), kters jo
8pojits v <a, b) (véta 37), pii &emz F'(z) — f(z) (véta 38). Vedle toho

F(a) = 0. Podle véty o pfiristku funkce tedy existuje v {(a, b)> vnitin{
bod ¢ tak, ie F(b)-—F(a) (b—a).F'(c). — 40. Je-li a <b je

f/(t)d: f/(t)d!+f/(t)dt, jeli a>b, je f/u)dt fl(t)dt+
¢ s
+ f f(¢) d¢. Na posledni. integrdly v obou rovnicich uZijeme vt 37

o 38. — 49. Plati f ft)dt = — f f(t) dt. Déle podle cvid. 48, —

c
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b [ b b a
50. [f(e) e = [fyde + [10)dz = [f(6) de— [f(e) de.
a a ¢ [} [

5l.a) {z‘ v intervalu (—o0, ). b) —'2—; v int. (—o, 0) a (0, ®).

o) 42— 2z v int, (—w, ). d) }2*— {z* + 2z v int. (—o0, o).
e) $2® — 12% v int. (—ow, ®). f) 2 — 2% + 2 v int. (—o, o).

g8) z+%— v int, (—o0, 0) a (0, ). h) z—l+ o

a (0, oo). Integradni konstanty jsou viude vynechﬂny. — 52. a)
—a coaz 4 b sinz v intervalu (—oo, ®). b}  tgz v int. (} (2 — 1) 7,
$(2k 4+ 1) 7). ¢) — cotgz — z v int, (kxn, (k + 1) 7). d) 22 — tgz v int.
32k — 1), $(2k + 1) 7). o) — 2 cotg2x v int. ($km, $(k + 1) n).
k znatf celé &islo, integrani konstanty vynechény. — 53. a) z sinz
+ cosaz, b) — z? cosz + 2z sinx 4+ 2 cosx. ¢) 3(z? — 2) sinzr — x(z¥ —
— 6) coar. d) }(z + sinz cogz). e) ein’z. f) — §(sin’z 4 2) cosr.
Vesmés v intervalu (—ao, ©); mtegraéni konstanty vynechény, —
54. u = z", v’ = sinz, resp, u = z", v’ = cosr. — 55. u = sin""1z,
v’ = sinz, resp. ¥ = cos" "1z, v’ = cosz. — 56. a) 3z — fz* + 4z +
+ 7. b) 32> — 62® + 4x — 32. — 57. Lze uiit bud dplné indukce
8 pomoof vzorce (34), nebo vysledku cvié. 35. — 59.8 = jat* + c, a je
konstanta umérnosti a ¢ integradni konstanta. — 60. a) y = 22,
b)y=¢2*+¥.

61. 8) 10z(z* — 1) b)—

vint. (—oo, 0)

3(2:1: 1)
—2)¢

d) — 3 costz sinz. e) — 32% sing?, f) sin(e — 2z). g) %, z 4+ §(2k +

z %+ 2,23+ —1.¢)— 3 sinlz.

+ 1) =, k celé. h) ,z:‘:}(2k+l)n,koelé — 62, a) an(az +

+ b)Y pFin > Opro kaZdé z, pi’-fn < Oproz — %. b) zm-1}(1 —

— )" Y(m — mx — nz) pfi m > 0, n > 0 pro kazdé z, pfi m < 0,

n>0proz4 0, pliim>0,n<0proz+1, plim<L0,n<0
2m(1 4 z™m)(z™"1 —x)

poz+0,z% 1. ¢ (L % )

pthOproz:l: O.d)ansm" l(a.'l:+b)oos(aa:+b)pi‘1ﬂ.>Opl'o

"kaidéz,pilnSOproz:l: —b

+ k). b) s = + a. — 66. a) ——,15(3—2:::’)‘ v int. (—, ®). b)

— v int. (—o, —1), (—1, 1), (1, ®). ¢) } sin?z v int. (—oo,

ppm > Uprokaidé =,

» k celé. — 64. a) v = aw cos(wt -

T —1)
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). d) — } cos®z v int. (—, ©). e) —l— v int. (}(2k'— 1), 32k +
+ 1) @), k celé. f) } cos’z — cosz v mt (—oo ). g) } cosbzx — } cos’z

1 1-
3sm’z+ —— v int. (kx, (k 4+ 1) @), k celé. —

67. a) é(az + b)* v intervalu (—w, ). b)'ai

v int, (—o0, ©). h) —

;: v int, (—w, a),

(@, ). ¢)— } cos2z v int. (— o0, ). d) §.sin(3z — 5) v int. (—a0, x).
o) § tg3z v int. (§(2k — 1) &, $(2k + 1) =), k celé. f) — } cotg(dz + 1)
v int. (}(kn — 1), 3[(k + 1) ® — 1)), k celé. g) tg}x v int. ((2k — 1) =,
(2k + l)n),kcelé —68.a)—%.b)1. c)}. d) §. e){

7M. — - proz> 0 nebo pro =z < 0 b)V-_ nebo V_

c) Vl — #? nebo —Vl —ax? pro.O LzL1.4d) —lz— nebo —

proz > 0.

=

pro0<z <1 e) T pro kaidé z. — T2. Mé-li byt funkce in-
versni totoZné s puvodn{ funkei f(z), musi byt graf funkee f(z) sou-
mdérny podle pfimky, kterd pulf yhel soutadnicovych os. — 73.8)x =
= kn -+ arotga. b) z = 2kx I arccosa. o) z = kn | arcootga, k celé,
— 74. a) Je.li arcsinz =y, je z = siny. Pak cosy = cos(— y) =

=)JT=27>0.Jeliz>0, joe y >0 a y=arccos)1—2". Jeli

z2<0, jey<0 a —y=a.rocosVl— z%. b) Je-li arcsinr = y, je
z = siny. Pak tgy = VIL-. Y= arotg_L_ c¢) Je-li arctga: =
— 1—az
=y, jo z = tgy. Pak siny = ﬂ__.,y—arc 2 Q) Jeli
\ Ir¥ 14 =2
arcsinz — y, jo « =siny, —z = sm(— y), —y = arcein(— x):

e) Je-li arctgz = y, je z = tgy, — z = tg(—y), — y = aretg(— z).
f) Je-li arccosz =y, je x = cosy, —T =cos(m—y), ¥ —y =
=arccos (— z). g) Je-li arccotgr = y, je z = cotgy, —z = cotg(n —y),
n — y = arccotg(— ). — 75. a) Je-li arcsinr, = y,, arcsinz, = y,, je
siny; = z,, siny; = Z,, 6in(y; + yi) = siny, cosy, + cosy, siny, =
= ’711/1 — 2 + z,Vl — 2 i co do znaménka (viz evis. 74a). Oznad-
me 21V1 —z2 -}—'::,Vl —z2 =z Joli |y + ys| S dm. jo y; + Yy =
= arcsinz. Pak cos(y; + y3) = 0, t. j. 1 — 22 . |1 — 22 > z,2,. To
nastane, kdyz bud z,z, < 0, nebo kdyZ z2 + z’ SLJeliy, +y, >
> 4, 0 — gy — tp < 47 6 SNl — y, — 95) = 2, takle y, + Yy =
=mn—aresinz. Jo-i y; +ya<—147m jo —y—pp—a>—4in
& sin{— y; — yy — A1) = z, takie y; + y, = — 7 — arcsinz. V obou
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poslednich piipadech je cos(y, + v,) < O, t. j. Vl —z2. Vl — a:g' <
< z,%. To nastane, kdyz 22 + z2 > 1 a &isla z,, z, jsou bud obs
kladnd, nebo ob® zdporni. b) Je-li arctgz, = y,, arctgz, = y,, je

81‘/1 T t8Ys _ %t T

t =z b = Zy, } =
BY1 = T1s 8Ys = Ty g(y1 + 9s) — tey, tgys 1 — ooy . Ozneg-
Ty + Ty
me S — =1z Je-li [y, + ya] < }n, je y, + y, = arctgz. Pak
— Z)Zy

¢o8(y; + y;) > 0. To nastane, kdy% tgy, tgy, < 1 (nebot cosy, > 0,

cosyy > 0) diligizg <l Jeliy, +ya > joy, +ygy—n > —in

8 tg(y, + ya —7) = 2, talde y;, + y, = arctgz + x. Je-li y;, + y, <

<—1im je y+ Y+ < i 8 tgly, + Y + %) = 2, takie y, +

+ yy = arctgz — 7. V obou poslednich pifpadech je cos(y, + y,) < 0.

To nastane, kdy% z,z, > 1 a &isla z,, =, jsou bud obé kladnsé, nebo obd
8

3
2)3z+5 V—_’
228 41 2)z + 1
G’+ 8

V’FTTF_I. 4V Vz+ :n:

1 2 arcsinz —1

zépornd. — 76, a)7:8V;,:c>0.b) —_—r > —§.C)

—l<z<l d) —, ¢ > 0. {)

)——,—a<z< a.h)—_—,—l<z<l.i)—=
8 Jar—= i i = 1—g2
) 1 . —1
pro0<:c<l,ﬁpro—l<z<0.])m,z#l. k)

2 1
l_|_’pro|1:|<l T .pro|z|>ll)m,x<0._

77.8) Definovéna pro = = laz < — 1, klesajicf pro viecka z, pro néz
je > 1 neboz < — 1. b) Definovéna proz > 1 & z < — 1, rostouci
pro viecka £>>1 nebo z<—1. ¢) Definovéna pro viecka z 3= 0, klesa-
jici pro ka%dé z + 0. d) Definovdna pro kaidé z % 0, rostouci pro
ka%dé = % 0. o) Definovéna proka?déz,y = z — 2kn pro 2kn < 2 <

<@+ 1)a,y=—=z+ 2knpro (2k—1)a < z < 2kn. f) Defino-
véna pro ka¥dé z; y = z — }(4k — 1) pro (2k — 1) n < z < 2kem;
y=—x+ §(4k + 1)z, 2%kn < z < (2k + 1) . g) Definovéna pro
z+ 2% + )m; y=z—kn | pro > 32k — N <z < 2%+ ).
h) Definovéna pro z + kn; y=—2+ 32k + 1) pro kn < z <

4

< (k + 1) 7. k znadf vesmds ¥islo celé. — 78. a) $x}/a® v intervalu

(0, ). b) §(3z + 2)|/3z + 2 v int. (— 3, ®). ¢) — |/5—2* v int.

— V5. Vs). arcsmlT_ v int. (—}5,V5). e) 3 + D2 ¥ 1
Y

v int. (—1, o). f) Vl — a? 4 arcsinz v int. (—1, 1). g) i(arctgz)?
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v int. (—o0, ). h) —— 75 arctg(% tga:) v int. (—}(2k— 1) 7, 3(2k +

+ 1) ) (substituce tgz = zVE). i) {a? a.rcsin%—— }z]./a’ —z* v int.
(—a, a) (substituce z = a sint). j) arcsin(z — 1) v int. (0, 2) (substituce
z—1=2). —79. a) }(z® + 1) arctgr — = v int. (—o0, ).

b) z .arcsinz +Vl—a:’vmt (—1, 1).¢) $(22* — 1) arcsinz + ile—:l:’ )
v int. (—1,1). d) $z}/3— 22* + 3)/2 arcsiniz}6 v int. (— i}6,
3V8). &) 12e + 56 Bz —2* + 4 arcein = ,'1" 8 . int. (—e,1).

—80. a) m:"_ - . b) a3, o) al(1 — #/3). Q) 4. ©) 0.

81. a) Je-liloggh = p, logya = q, je a? = b, b? = a; odtud a?? = a.
b) Je-li log,b = p, logye = ¢, logea =7, je a? = b, b9 = ¢, ¢™ = q;
odtud g = b = ¢’ = a. ¢) Podle a) a b) je log,e = 1:logea =
= loggb . logye . d) Je-li log,c = p, logye = ¢, loggpe = r, je a? = ¢,
b9 = ¢, (ab)T = ¢, &ili a™b" = ¢; odtud a®?" , P — P9, &ili ¢ . cPT =
= ¢P4, c(PTOT = P4, — 82.Je-li 0 < 7, < z,, jo Igz, < Igz,. 8) Je-li

1 1
a> 1, je lga > 0, takle %" < %a’ & z,lga < z,1ga, &ili lgaﬂ. <
]
< lgam. b) Jelia < 1, je Iga < 0, takie %’1 > llf:'
— 83. < 1 —, ——<—<138)] —
8. Jelli 1Kt <1 + ]9n+ < a) g(l+n)

1
= 14—
l+n +n

d.t . l n+1
=nlg(1+7l.-)=n T§n dt=l;1g(l+-;)
1 1

az,lga > z, lga

1+ 1+l
n

=(n+1)ffl-‘g(n+1

= 1. b) PonévadZ Ige = 1, z ne-

i 1
n+1
rovnostiva) plyne (1+—) <eg (1+—) .Odtud e: (1+—)

< (1 + — < e; proto e = llm(l + —-) (véta 13 a definice limity).

n—wo

c) Pake?: (l + 7-) < (l + ;-) < e%, Dosadime-li nx =m,n=§,

197



jo o%: (1 +—) S(l+-—-) <e%a l.u:n(l +—)m= . — 84. a)‘
—> 00
Podle vzorce (42). b) Substltucl g(z) =t. — 85. a) gz, 2 > 0. b)
2 z 4+ 1 1
smz,lm<z<(k+})nc)( +l),a:>0:t<—-l d)Vz'+a

je-li @ > 0 pro kaidé z, jeli a <0 pro [z| > V—a o) ;1.
h) 2e%einz. i) :v!iM(—zl-smx +
1-s

. 2 1—az\/1 4 z\1+2
+lga,-oosz) Z>O.J)_(l-{——)’(l + g l—-}-a:)(l—:l:) T—l<z<
< 1.—86.8)1g|z + 1| vint. (—, —1), (—1, ©).b)z + 2lg|z— 1|
v int, (—oo, 1), (1, o). ¢c) }lg|3z + 2| v int. (—o, —§)s (—3, ).
d) §22 + 2z + 41g|z — 2| v int. (—oo, 2), (2, ®). ) Ig(z? 4 1) v int.
(—o, ). f) —Iglcosz| v int. (}(2k— 1)z, $(2k + 1) 7), k celé.
g) lg|lgx| v int. (0, 1), (1, co) h) # 1g2z v int. (0, o). i) — e~ % v int.

v int. (—, o). k) $z%2lgz — 1) v int. (0, o).

1
—l<z<1lf)—— 'z>18)(e"+1)"

(—wo0, CD) J)m
1) (z*— 2z + 2)e% v int. (—o0, ®). m) } e%(sinx — cosx) v int.
(—o, ). n) } e%(sinz -} coszx) v int. (—w, ). — 87.8) }2* — 3z +
+ 41g|z| v int. (—o0,0), (0, ®). b) §2? 4 z 4 3lglr — 2| v int.
(—o;, 2), (2, ©). ¢) }a* + }2* + 4a? + = + Iglr — 1| vint. (—o0, 1),
(1, 0). d) }=* + §a3 + 3z + 43 1g|2z — 3| v int. (—oo, §), (§, ). —

8s. ka:+h———(2aa:+ b) + h—%. a) l,’lgl:c—ﬂ[-——}lg[:v—2]

v int.

v int. (—,2), (2,6), (6 ). b) x2* + e + v lglgT

(_w' _i): ('_'*; i)v (}l w) c) z + ll" lglz—4|_*lg|z_ ll v int.
(—, 1), (1,4), (4, ©). d) }1gjz — 1| — ¢ 1g|3z + 2| v int.
(—o, —§), (— 1), (1, ®). &) — 3z + }1g zl %% 1g|6 — 22| v int.

(—, 0), (0, ), (§, ). f)—l7 arctgs"’" v int, (—oo, o). g) $a% —
'—2 lg(z* + 4) + % aretggz v int. (—o, ). h) § 1g(z* + 2z + 7) +&

+1 . . .
V_ar tg y_ v int. (—o0, ). i) 4lg|a;—.3|—z_3 v int.
. 9 .
(—o, 3), (3, ©). j) z—m—ﬁlg[z+ 1] v int. (—oo,—1),

k , bk
(—l, ). — 89 kz+ h = (202 +b) + h—5-. o) lglz+2+
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+_V:c’ + 4z 4 13) v int. (—o0, ©). b) Vz’—2a: +21gle—1+
+ Vz’— 2z| v int. (—oo0, 0), (2, ). ¢) == V_ lg]z + 3+ Va:’ + 3 —§|

v int. (—w,—§), (1, ). d) }J22"—6z + 3 + ls(z—H

V‘

+Ve e+ 9 vint. 3, o), — 42" — 5z + 3 + W Ig(§ —

—z+Vz’—!a=+!r) v int. (—o, 1). o) 32 +z—3 +
V-lslz+i+V:c’+éz—%l v int. (—c0, —}), (L, ). f)

17 aresin EE 8 | ine. (4, 1). g) arcsin(de — 1) v int. (0, 4).

h) —2V4—z’—a.rcsm}z v int. (—2,2). i) —V4—- —z—
— § . arcein(§z - }) v int. (—4, 1). ])V6+z—z'+garcsm(¥z——})
vint. (—2,3). — 9. u=)az® + bz t ¢, v =1; 2az®+ bz =

=2(az’+ba:+c)-——(ba:+2c)=2(az’+bz+c)—2—l;(2az+ b) +
b'—

B e+ T T —i— Y lgfe+ 4+ VF T 84|

v int. (—oo. —4), (1, ©). b) H2&+ D)z +z + 1L + §lgz +

+i+ VB rz+1) v int <—ao. g o 12— Dl=0—2)+
-+ } . aresin(2z — 1) v int. (0, 1

'ﬁi"l‘ kde

91. a) 2. b) . ¢) zab. d) i(xﬂs—%fh)—*lgbx T ay,
Ty, Yy B Ty, Yy Jsou sou!admce boda omezujlcich oblouk hyperboly —
92. 4abarctg~—- — 93. P=4 f (a%—z*)%dz jma® (substituce
r = gsin¥%). — 94. a) Platf z = /((p) cosp, y = f(p) sing, dn:_ =

= [/(p) cosp — f(p) sing] dp, P = f y dz + jzys — doy Ale
TaYs — Ty = @) sing, cospy — f* (‘Px) sing, cosp, =

s .
= [ [2/(p) /(@) . sing cosp + fip) cos*p — fXg) sin’p] dp, takie P =
[

[ <] . .
= } [ P(¢) dp. b) Dosadime-li z = g tosp, y = g sing, vyjde (po zane-
12}
dbén{ hodnoty g = 0) g? = 2a? cos2¢.Je-1i 0 < ¢ < i, je o* = 0, takie'
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iz
étvrtma plochy omezené lemniskatou je } P = 2a? f cos2¢ dp, P = 2a2.
Z4 Za
Vz' + l z dx f dzx

— -+ ==

l/a:z +1 zl/at + 1

Z'( zl + l)

:.;,(]/x2 +1+1)

-

—‘V”f +1+1g (substituce Va:’ 1=t¢t+z).

Zy
1

(mbstltuce % = z). — 96. Jo-li M, supremum & m,, infimum fun.kce /
v k-tém dil3{m intervalu, je amide, <V, < M} Az;, nebot objem
tasti télesa v k-tém diléim intervalu neni menaf ne objem vélce, jehoz
polomér je m,, a vyske Az, aneni vétsi nez objem vélce o poloméru M,
a vyice Az;. — 97. a) $nr2. b) $nab? resp. $7a%b. — 98. §n(r* + 207 ».
—99. 27%r?. — 100. a) §7a®3 1g(1 + |'2) — |/2]. b) $n%a.
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