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FrantiSek Z{itek, Praha
MATEMATICKE KLIPKY

Krom& zdludnosti samotné matematiky &fhé na Ulastniky
matematické olympiddy je3té& dalsf protivnik, se kterym se
ve vy§§ich kolech MO potykaji - je to &asové tisen. Olympi=-
onik mé vyredit zadané Ulohy nejen dobie, ale také ve vymé&-
¥eném &ase. Vedle zdsoby vécnych znalosti hraje tu tedy du-
leZitou dlohu také schopnost rychle se rozhodovat a umé&ni
improvisace,

V Casové tisni si pak olympionici - a olympionidky - do-
vedou vypomoci i bujnou vlastni fantasif, A tak se miZeme na
strénkdch jejich Feseni setkat leckdy s piekvapujicimi v&ta-
mi a vzorci, které sice re3itel povaZoval za tak znémé a
zifejmé, Ze se ani nepokouSel je dokazovat a odvozovat, ale
které v&tSinou ani dokézat nelze, protoZe prost& neplati. To
je ostatné zjev znémy i z véZnych odbornych prac{i profesio-
nélnich matematikd, kde formulace jako "Z¥ejm& plati .ee"
nebo "Snadno se dokéZe ..." Gasto uvozuji vysledky a tvrze-
ni, jejichZ dikaz je pr{li8 sloZity nebo se autorovi vibec
nepovedl.,

N&kdy v3ak byvd situace pirece jen zajimavé&jdi., V histo-
rii nad3f{ olympiddy se traduje jedna netrividlni plenimetric-
ké v&ta, jejiZ pouZiti sice umoZnilo takika bleskov& rozie-
8it olympiddni dlohu, ale kteréd nebyla - ani tehdy ani poz-
d&ji - dosud dokdzdna - ale ani vyvrdcena - takZe dodnes ne-
ni{ znémo, zda opravdu plati nebo neplati. Jde o tuto v&tu:

V roviné& je dé4n konvexni n-ihelnik A1A2 cee An takqu,
Ze délky jeho stran tvoXf neklesajici poslaupnost

S AAS = =
A1A2 = A2A3— eeccscsccse = An_lAn - Al.'lAl.



Potom uvnit¥ daného n-thelnika existuje bod B takovy,
%e velikosti thld <¥ A;BA, rovné&Z tvoi{ neklesajici po-
sloupnost

< s s s
JaBa, = JaBA; = e T LA BA THABA.

Celkem snadno se dokéZe, Ze pro n = 3 v&ta plati (pii=-
tem¥ predpoklady jsou zde splnény automaticky, nebo¥ kaZdy
trojihelnik je konvexni a v kaZdém trojuhelniku tvoi{ délky
stran p#i vhodné volb& oznadeni neklesajici posloupnost).

V trojdhelniku lze za bod B nap¥, vidy vzit st¥ed kruZnice

vepsané; je-li dany trojihelnik rovnostranny,je moZnd jedi-
n& tato volba., V "obecném"trojihelniku je z¥ejm& vice bodld

spliujfcich podminky v&ty.

Av3ak jiZ pro n = 4 je situace mnohem sloZit&js{f a ani
na prvni pohled celkem piirozen& se nabizejici cesta pires
vy8etifovdni geometrického mista bodd, z nichZ jsou dv¥& sou-
sedni strany mnohothelnika vid&t pod stejnym thlem, neslibu=
je Jjednoduchy vysledek. Zd4 se, Ze i ve specidlnim pripadd
Stytihelnikd by bylo uplné Fedeni dlohy (tj. dikaz v&ty ane-
bo - pokud neplati obecn® - charakterisace &tyiihelnikd, v
nichZ takovy bod existuje) zajimavym a cennym pFinosem.
Otvird se tu volné pole pusobnosti pro hloubavé pirdtele ma=-
tematickych problémd; najdou se?



