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POZNAMKY
0 KAHANOFFOVYCH NEROVNOSTIACH

ANDRZEJ MAKOWSKI

B. Kahanoff v ¢lanku [1] dokazal nasledujice nerov-
nosti:
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ktoré platia pre kazdé prirodzené ¢islo n > 2.

Kahanoff v dokaze pouziva diferencialny pocdet, na-
priklad v dokaze nerovnosti (1) ukazuje, ze funkcia

an

f@) = T

(n je prirodzené ¢islo > 2) nadobuda v [0, 4 o) jediné
n 1/2(n—1)
n—2 ] '

maximum pre z; = (
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Pretoze f(0) = 0 = lim f(x), mame f(z,) > f(1).
&>+ 0
Posledna nerovnost po uprave dava nerovnost (1).

Analogicky dokazuje Kahanoff nerovnosti (2) — (5).

Druhy dokaz nerovnosti (1) dostavame uzitim nerov-
nosti pre geometricky a aritmeticky priemer (pozri [2],
str. 12—13):

Pre kladné éisla ,, z,, ..., ; plati nerovnost
1 *
Vxlxz...xk.g—lz—(xl%—xz—k...—{—xk), (*)
v ktorej nastava rovnost iba pre x;, = x, = ... = ;.
R n—1 -
Prek =2n—2,n =3, 0, =2, = ... =2, = p
n—1, . .
Tnpp = . = Top—g = 5 .2 tejto nerovnosti dosta-
n—2
neme

n—1) n— 12 1/(2n—2) 1
[[ n ][n—?] I <2n_~2(n——1—{—n—1):1,

odkial lahko vyplyva (1).
Nech a, = (1 + %—]n, b, = [1 — %}? potom nerov-

nosti (2) — (5) mézeme napisat v tvare

Onmg < Binmg, (2)
Doy < ban_s, (3
by < bayy, (4)
Ay < Opyye (5)
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V knizke [2] (str. 15) je dany jednoduchy dokaz ne-
rovnosti (4') i (5'). Do nerovnosti (*) dosadime k =

1 .
=n+1, 2=...=2,=1 i;,xmrl: 1. Vidime,
Zze nerovnosti (2') a (3') vyplyvaju z nerovnosti (5)
a (4').
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