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5—6cm., sind nach o P verlingert und viele von ihnen sehr schin
entwickelt. Sie zeigen die gewohnliche Combination w0 P, o0 ® o0, — P,

Untersucht man den am westlichen Fusse vorkommenden Basalt
mikroskopisch, so erscheint das Bild zur Hilfte aus kleinen, weiss-
lichgrauen Angitschnitten, zur Hilfte aus farblosen, polysyn-
thetischen Plagioklasleisten bestehend, unter denen grossere
Augitkrystalle von graulich weisser Farbe, mit einem Stich ins
Grinliche und ziemlich grosse Amphibolkrystalle von brauner
Farbe liegen. Hin und wieder sieht man grelle Leisten des Apatits,
die auch im Augit und Amphibol als Einschliisse anzutreffen sind.
Der Olivin ist in unregelméssigen, theils runden, theils eckigen
Formen von lichtgriinlicher Farbe und der Magnetit in mittel-
grossen Kornern gleichmissig vertheilt.

18.

Nékteré dedukce z véty Carnotovy.
Podal Matyas Lerch a predlozil prof. F. Studnitka dne 24. biezna 1882,

1. Libovolny bod = pi{mky dané stanovme pomérem %9-;— = (abx)
algebraicky pojatych vzdilenost{ jeho ode dvou pevnych bodd a, b
piimky té, a nazyvejme hodnotu poméru tohoto parametrem bodu «
na zakladé bodii a, b utvofenym.

Ukol. Dény jsou dva body @, «, na piimce ab a mé se sta-
noviti bod @, jehoZ parametr (abx) rovna se soucinu (abz,).(ada,)
parametrii bodiiv danych.

Refeni. Nekonecné vzdileny bod pifmky » ma parametr (abu) = 1.

Nésledovné bude

(abax,) . (abz,) = (abz) . (abu)

(abay) _ (abu)
(abx) — (abx,)
KaZda strana této rovibice znalf dvojpomeér cty¥ bodiv, a tudiz
ji miZeme dati tvar
(abayx) = (abuw,) = (bax,u)
Z toho plyne, Ze body ab, x,,, ue tvor involuci, t. j. Ze v invo-
luci stanovené druXinami ab, a,, odpovidd WbéZnému bodu » bod
hledany z, jenZ se, jak zndmo, zove stfedem této involuce.

aneb
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Je-li ndm déno = bodd @,%,%; - - Tp, & Mame-li sestrojiti bod «
stanoveny podminkou
(abx) = (abax,) . (abz) . (abxs) - . . abzy),
stanovme nejprvé body 5, a4 - - - Uréené rovanicemi
(abx,,) = (abzx,) . (abay)
(abwy,) = (abw;) . (abzy)

a obdrifme
(abx) = (abxy,) (abxsy) .. .,

kdez mozno podobné pokracovati.

Bod « nazjvejme souc¢inovym bodem danych bodl =,,...x,
na zdkladé bodd ab, a to i tehdy, splyvaji-li tyto v jedin§. V tomto
piipadé bude dluZno povazovati bod, v némzZ splyvaji, za samo-
druZiny prvek naSi involuce.

2. Carnot vyslovil vétu, jejiZ specidlny pripad neni neZ pocétar-
skym vyjadfenim véty Pascalovy, kterd znf:

. Protinaji-1i strany libovolného trojihelnika abe libovolnou kuzelo-
setku v bodech x,%,, ¥,%2, 2,25, jest vidycky vyplnéna relace

(1) (abz,) . (abe,) . (bex,) . (bex,) - (cay,) (cay,) =1
Z této véty ucihme nisledujici dedukci:
Stanovme body «, y; 2, na stranich trojahelnika be, ca, ab vy-
hovujicf podminkam

(abzy) . (bezey) - (cayy) = —1

C)) (bezy) . (cay,) . (abz) = — 1
(¢ay,) . (abzy) . (bewy) = —1

Nésobime-li tyto rovnice a priblfzime-li k (1), obdrzime podminku
(8) (abzy) . (bewg) . (cay,) = — 1

Podle theorému de Cévy (viz Dr. Em. a Ed. Weyr, Zékladové
vy3sf geom., str. 25) nésleduje z rovnice («), Ze p¥imky cz,, a%,, by,,
dile ax,, by,, cz, a posléz by,, cz,, ax, prochizeji jedinym bodem
2, 8, 1 (viz obraz), kdeZto z (8) plyne, Ze piimky ax,, by,, €z pro-
chizeji tymz bodem s.

Nasledovné:

Nalezeji-li body =%, 1Y, 2 2,2, téie kuZelosecce a protinajf-li
se pHmky z, Yor D% %fey GiT; @7, ‘4,9, v bodech a, b, ¢, pro-
chizeji pHmky al, b2, 3 spojujici body tyto s priseky phmek by,
€2, ; €2y, GXy; a®,, by, tymi bodem (s),“

8. Sestrojime-1i body soucinové prisekfi «,7s, ¥;¥z 2,9 DA Zd-
klad& vrcholéi trojihelnfka Carnotova, obdriime pro tyto body «, ¥, 2,
vyhovujici podminkim
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(abz) = (abz,) (abzy)

(bex) = (bexy) (bez,)

- (cay) = (cay,) (cay.)

podle (1) relaci- _
(abz) . (bex) . (cay) =1,

kterdZ dle véty Menelaovy uddvé, Ze body =, ¥, z nileeji téZe pifmece.
Podle 1. odstavce obdrZime tudiz vétu:

»Stfedy involuc stanovenych vrcholy libovolného trojihelnika
na strandch jeho a priseky téchto stran s libovolnou kuzeloseCkou
nalezejf téze pirimce.“

Odtud plyne linedrné TeSenf nisledujici dlohy:

Jest dina kuZeloseCka dvéma dvojinama imaginarnfch a jednfm
realnym bodem; mé se stanoviti druby priisek libovolné piimky
vedené timto bodem s kuZeloseckou.

Res. Dané dvojiny budtei u,9,, 2,2, danj bod w,, hledany =, ;
pHmky y,7,, 2,2, jsou vidy realné a protinajf se v bodé a, kdeito
s ptikou z,x, maji body ¢, b spoletné,

Sestrojme stied y involuce ca, ¥,%, a stied 2z involuce ab, z,z,
a vySetime priisek = pHmky yz se stranou z,z,.

Involuce be, =2, stanovena je nyni parem bc a svym stifedem a;
sestrojime-li pak bod =, tvoffei v ni druZinu s z,, Fefili jsme kol

4. VSeobecny pripad véty Carnotovy zni:

Protinaji-li strany ab, be, ca libovolného trojihelnika abe kterou-
koliv kfivku rovinnou stupn&€ =-tého v bodech resp. z,z, ... s,
LyLyg oo s Tny YyYg « oo Yny VYhOVU}i tyto podmince (viz Cremona-Weyr,
Uvod. L str. 43.).
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) (abg,) (abz,) . . . (abz,) . (bex,) (bea,) . . . (bex,) X
- (cayy) (cayy,) . - . (cayn) =1
Na kaidé strané utvofme si z priseénych bodit » (<Cn) skupin
a sestrojme jejich body soucinové. na zékladé vrcholh trojihelnika
RS NARNY RO N AR FIOF I N TR A4
i patrno, Ze tyto vyhovi podmince
(2 (abz,") (abzy’) . .. (abz'). (bex,’) (bex). .. (bex,”)
- (cay,’) (cay.) . - . (cay,) =1
t. j. body ty nalezeji kiivce stupné r.

Kdybychom byli na p¥. rozdélili priseky kazdé strany s kiivkou
ve dvé skupiny, byli bychom obdrZeli sestrojenim souéinovych bodd
na zékladé vrcholi trojihelnika Sest bodi téZe kuzelosecky.

yoestrojime-1i souc¢inové hody vSech priisekii kazdé strany troj-
tthelnfka s ktivkou, obdrZime tfi body téZe p¥imky.“

Imaginarné priiseky pifmek s realnymi k¥ivkami vyskytuji se
po dvou, a tu nevyhnutelné treba zvlast tyto ,sdruzenmé“ body spo-
Jovati v soulinové, ma-li konstrukce byti realnou.

Jakozto zvlastni piipad uvedenych vét obdrZzime pro n — 3.

Sestrojime-li sou¢inové body «,y,2 priseki x,2,, ¥,¥,, 2,2, Stran
libovolného trojuhelnika s kiivkou stupné tfetfho na zdkladé vrchold
tohoto, nalezaji se tyto body sou€inové se zbyvajicimi prliseky stran
%3, Y1y 23 S kiivkou na téze kuZelosecce.

Na zdkladé této pozndmky obdriime dosti jednoduché FeSenf
nasledujfci Glohy:

Pro kirivku stupné trettho znime dvakrite t¥i prbseéiky jeji
S dvéma piimkama L, M, dal&i dva body (realné neb pomyslné)
n,n, & realny bod devaty s; urCiti priiseky libovolné ptimky vedené
bodei s s kiivkou onou.

Res. Piimky dané LM tvoi{ s piimkou N uréenou body m,n,
(patrmé 'vidy realnou) trojihelnik; budtez I,l,, m,m, priiseky téchto
piimek s kiivkou af jiZz realné neb pomyslné sdruzené, dale I, m,
treti body priisecné vidy patrné realné.

Uréfme-li si soudinové body lmn bodd ! 1,, mm,, n,n, na zi-
kladé vrcholii trojihelnika LMN, obdrZime pét bodii kuZelosetky
lmnl,m,, jeZz protind piimku N v dal§im bodé ng, ktery lze rfiznymi
zplisoby sestrojiti.

Libovolny paprsek vedeny bodem s nazveme X a hledané jeho
priseky s kiivkou «,z,, kdeZto priiseéfky téhoZ s pi{mkami L, M, N,
po fadé a, b, ¢ znamenati chceme. — V trojihelnfku LMX usta-
novme soucinové body ¥, m’ priseéikd I,l,, m,m,; kuZelosecka stano-
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vend body I, l'mgm's protne p¥imku X v bodé «’, jenZ je souéinovim
bodem hledanych boddl «,2, na zékladé bodd ab.

Podobné sestrojifme za pomoci trojihelnfka MNX souéinovy
bod «” hledanych bod& na zékladé dvojiny be.

Timto zptisobem zjednali jsme si dvé involuc, v nichZz hledané
body tvori druZinu; involuce ty stanoveny jsou druZinou ab (bc)
a sttedem «’ (). Spolefnéd }im druZina «,x, ¥eSf dkol.

Odtud patrno, jak si méme poéinati pii feSeni Gloh drnhého
stupné. :

5. Splynou-li vrcholy trojihelnika Carnotova abe v jediny bod o,
nezmeéni se tim naSe lvahy v nidem, tolike tfeba pFi konstrukei bodfl
sou¢inovych bod o povazovati za samodruZzny prvek piisluSpé involuce.

Tvoif-li body proménné =z,z, involuci, vyhovujf, jak zniamo,
rovnici tvaru

«.ox,y .oz, + 8 (o, +ox,) +y=o.
Mé-1i o byti bodem dvojnym, musirovnici této vyhovéti substituce
ox, — 0x, —= 0,
a tedy musf
y =0

Stane-li se x, bodem GbéZnym (ox, = o), obdrzime pro stfed =

soutradnic -

or = — £
o
coZ do ho¥ejsf rovnice vloZeno podavé
o« __ ox, | ox,
T B T oy .oz,
a tudiz . . .
ow 0%y + ox,

Takto pokraéujice shledime, Ze soucinovy bod danyech bodd
@,%, ... %, urten je rovnici
1 1 1 1
ox om1+ ow2+"'+ 0p
» vedeme-li kterymkoli bodem roviny (pélem) o paprsky, a ustano-
vime-li jich priiseki s danou kfivkou stupné #-tého body souéinové
na zdkladé v pblu splyvajicf druZiny, obdriime jakozto geometrické
misto téchto bodd ptimku rovnobéZnou s ptimou poldrou daného bodu
vzhledem ku kiivce, jejiZz vzddlenost od pélu jest n-t§ dil vzdilenosti
jeho od polary.©
Je patrno, Ze jednoduchym zpisobem daji se tyto vysledky ze-
vieobecniti, tak sice, Ze nabradime pifmku v nekonecnu libovolnou
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ptimkou v koneénu; pak bude stied involuce nahraZer bodem,
jenz tvofi druzinu s bodem (=,), ktery je stanoven osou involuce
(mistem) ra oné piimce.
Je-li @, onen bod, jenZ nahraZuje \ib&Zny bod piimky X vedené
pélem o, vyhovi konstruovany bod podmince
LT L, | LTy
ox ~ ox; + o, +-
éili dle zndmého oznaceni
(2,07) = (202, ) + (@p0%y) +- . . . 4 (2020).
Otaci-li se X kol o, probiha = pifmku.
Zvlastni piipad nastane, je-li pél o v nekoneénu; pak bude

Lo Ln
0y,

X —1a tedy piejde posledni rovnice v nasledujici

0x,

LGE == Loy ~+ Xy -+ . + Xy
6. Budtez o,@, ... %0, Y1Ys -+ Yony 2% --.%, priseky stran
trojihelnfka abe s kfivkou stupné 2n-tého; primky

2)%n + 10 @y%n 43« - - Za%2a5 TyYYn + 10 Lol + 2 - - - TnYan;
Y1%a +1y Y2%n 42+ - - YnZan
protinejtez zbyvajicf strany trojihelnika v bodech #,", 7, ...yn»
O R A A AR A
PovézZime-li, Ze tu na pf.
(abzy) (bexy 4 4) (cay,”) = 1, atd.
obdrzfme z rovnice (2) nésledujici:
(abz,’) . (abz,") . .. (abz"y) . (bewy’) (bex,’) ... (bewy)
. (cay,”) (cayy’) . .. (cay,’) =1,
z CehoZ patrno, Ze se body =/, ¥/ z/.
naleza)i pa krivce stupné .

Stanou-li se vrcholy trojithelnika n-nasobnymi body kiivky stupné
2n-tého, prejdou konstruované piimky v teény kiivky t6 v bodech
n-nisobnych.

Nésledovné:

»Ma-li kilvka stupné 2n-tého tii n-pasobné body, protinajf teCny
kiivky v t&hto bodech sestrojené piimky vedené zbyvajicima dvéma
body n-nisobnjma v 3z bodech néileZejicich kiivce stupné n-tého.®

7. BudteZ abc libovolné tfi body kfivky stupné tfetiho; p¥imky
ab, be, ca protinejtez pak tuto v dalsich bodech ¢, a', ¥'.

V bodé a splyvaji dva body kiivky v, 2, jichZ piimka spojiva
jest tefnou kfivky v bodé a, je-li e prisek jeji s protéj§i stranou
trojibelnfka, bude dle véty Menelaovy
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(abz,) . (beer) . (cayal,) = |

(@b3,) - () = s
Provedeme-li podobné tsudky pro body B, », V nichz tecny
v hodech b, ¢ protinaji prot&jsi strany trojibelnika, ohdriime z véty
Carnotovy rovnici

nasledovné:

(bea’) (cab”) (abc’) _ 1
(Box) * (caB) "~ (aby)
Sestrojme nynf bod « vybovujfcf podmince
(bea’) _
(Bow) = (bex)
Je-li » bod ubéZny piimky be, bude (beu) =1, a proto
(bea’) _ (bew)
(box) — (bow)”
aneb piSeme-li ve tvaru dvojpoméru,
(bea’x) = (beaw).

Povaiujeme-li pak b, ¢ za samodruzné body dvou prométnych
fad soumistnych, jichZ daldi druZinu tvofi body a’¢, bude u cen-
tralnym bodem (jenZ odpovidd bodu wbéZnému) fady o’.

Podobné sestrojime body y, z vyhovujici podminkam

2
) = (ea)
%;% = (abz) atd.

Posléz dospéjeme k vysledku:

,Centralné body prométnych fad na strandch trojihelnika ve-
psaného kiivce stupné tietiho, jejichZ samodruzné prvky jsou vrcholy
trojihelnfka toho, a jejichZ dalsf druZinu tvoii priisek strany s kiivkou
a s tetnou o proféjSim vrcholu, nileZeji po tfech dvéma p¥imkam.«

8. Jednoduchym obratem vyvoditi milZeme z véty Carnotovy
obdobnou vétu pro geometrii v prostoru.

Jsou-i &%, .. %uy YiYa---Yny %1%0 .04 %n UV, ...Y, priseky
libovolné plochy stupné n-tého se stranami ab, be, ed, da shorceného
(prostorového) étyrihelnika abed, platf relace

(abzy) (abxy) . . . (abxy) . (bey,) (beys,) - . . (beym)
. (edz,) (cdz,) ... (cdz,) . (dav,) (dav,) . . . dav,) = 1.

Sestrojime-1i na kazdé strané (hrané) étyfthelnika soucinovy bod
danych priisekii na zakladé vrcholi onoho, obdrZime c¢tvero bodi
téZe roviny.
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Pro plochu stupné trettho znf posledni rovmice
(abz,) (abx,) (abas) (bey,) (bey,) (beys) (edz,) (edz,) (edz,) XX
. (dav,) (dav,) (davy) =1
BudteZ x,y,2,v, body vyhovujfci podmink4dm
(abz,) . (beyy) (cdz,) . (dav,) =1
(bey,) - (cdzy) . (davy) (adbz,) =1
(cdz,) . (dav,) . (abxy) . (bey,) =1
(dav,) . (aba,) . (bey,) . (cdz,) =1
Nésobivse tyto rovnice vespolek, obdrifme, majice zirovei zietel
k hofejdf rovnici, nésledujici vysledek
(abz,) . (bey,) . (cdz,) (dav,) =1
Podle hotfejsich rovmic jsou body «,, y,, %, v, priseky rovin
Y1ZaV5, 23U Ty, 1 ,Ys, ;Y2 Se zbyvajicimi stranami ctyhihenfka
a dle rovnice posledni naleZeji body ty jediné roviné. — Vysledky
reciproké netfeba tu uvadéti.

19.

Zprava o teském rukopise ve svéienské knihovné cisar-
ské rodiny ve Vidni.

Cetl ministr Jos. Jiredek dne 3. dubna 1882.

Mailo komu znamo jest, Ze cisaiskd rodina naSe ma zaloZenou
cfsafem FrantiSkem 1. fideikomisn{ bibliotheku, kterd nynf z milosti
Jeho Veiicensiva prestaia byti uzavienou, anobrz ku pracem védeckym
utinéna piistupnou. Dvornf rada A. M. Becker, nynéjsi sprivce
jeji, s peclivosti vSelikého vdéku hodnou pracuje o to, aby poklady
ty nabyly i pirehlednosti a tudfZz snadné uZitelnosti. Knihovna obsa-
huje vzdcnd dfla ze vSech oborit ve stkvostnych exempléifch, které
dilem pro mocnafe rakouské schvalné byly upraveny. Zejména zastou-
pena tn klassickd filologie, pifrodni nauky, déjepis a nérodopis; ale
hlavni ozdobou jeji jsou obrazy krajin a mést, pfede vifm pak podo-
bizny osob, jez za poslednich stoletf vynikaly. Zemé rakouské skoro
iplné jsou tu zastoupeny. Podobizen politi se pfes 70.000. Mimo
to jsou tu nékteré pirevzdcné rukopisy, pravé divy miniatur, jako
ku pk. brevidi Karla Burgundského, modlitebni kniha cisafe Karla V.
a drahné jinych.
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