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21.

Addition an mémoire présenté dans la séance
du 15 Octobre 1886.

Par M. Lerok
(Présenté dans la séance du 22 Avril 1887 par Mr, Ed. Weyr.)

Dans le mémoire que j'ai présenté 2 la Société dans la séance
du 1b. octobre 1886. j'ai montré que la fonction

(1) F@) = Z :cos2’ua:

v—0 2’

n'a pas de dérivée quand on suppose x rationnel de la forme -2%

ol ¢ et « sont deux nombres entiers. Or 'ensemble des valcurs de =
pour lesquelles la fonction f{z) n’a pas de dérivée est beaucoup plus
étendu de sorte quil 'y a A exclure que les valeurs de la forme

w=cn+;—2§

ot ¢, est un nombre enticr du méme signe que x et oit ¢y est ou 0
ou 1, la série ¢u, €u41y Cays-.. devant finglement prendre la forme

A,0, 4,0 47,0...

ou A4, 4’, 4”7 ... désigne ou 1 ou 1,L
Pour toutes les auntres valeurs de « la fonction (1) n’a pas de
dérivée, tandis que pour les dites valeurs la question n’est pas encore
résolue. '
Soit en effet » un nombre entier positif ot posons

1

h= 2&—1;

un calcule facile nous donne la formule
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Donc si la dérivée f(x) ex_iste, on doit avoir

i sin2t Pty =0

smn2"Ftxr =0

@ Iim 3 | ovein’

Mais on a

sin?"—taz

=2 sin2" " az +V 2.6in2"2xz.

n x |
Z Hgin® — g™ Py
on

=3

Posons alors

o
.2 X _ &
<ngsm ol 48

p=3

.¢=%+2§’;
v—/1

olt ¢, est un nombre entier du mémne signe que = ct ot es =0 ou 1.
Supposons qu'il existe dans la série ¢,, ¢, ¢,,... uue infinité des
quaternes de la forme

D 2 =Ca=¢ =1, ea=0.

Dans ce cas nous surons

. . (1 | ¢ca
8in 21gx — — 8N X —2-——|- BH -|-)
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sz'nﬂ""nm:—sinz(—%-—l——;——}—ﬁ"l—'('—;-+ e )

et 'on voit qu’on a

— sm2r—1gx > sin -%1 = V—%—

— sIn2" 2z ~> gin S > 1 v 1
Il en résulte I'inégalité

2" tre

n
48

| p=1

qui subsiste pour une infinité des valeurs de », de sorte que la formule
(2) est impossible, et par consdquent, la fonction (1) ne peut avoir
une dérivée quand la série ¢;, c5, ¢, ... contient une infinité des
quaternes de la forme (I).

Supposons en second lien que la série c;, c,, ¢, ... contient
une infinité des ternes de la forme

() g2 =C-1—=0, ca=1.
On a ici

sin2n1xx =sz"nu(-;— +£"-4'|T'l—+ .- ) >0

sin2"-’azw=sa'ns:(—}—|— L ) > sin 7 = V%
ce qni nous donne I'inégalité

n
%
B3 . o —_—
E Mg " 812 b~ 1 i

qui prouve I'impossibilité de la formule (2). Donc la dérivée de la
fonction ) n’existe pas pour les valeurs de = pour lesquelles il y
a une infinité des ternes de la forme (II).

Or chaque valeur de & qui n’appartiont pas & celles qui ont été
cxclut doune une série ¢, 6, ¢, ... contenant unc infinité des
quaternes (I) ou dos ternes (I). Donc le théortme ost démontré.
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Note. Dans une lettre du 10 Février 1887, Mr. Henrt Vogt,
professeur au lycée de Rennes, m’a donné un extrait des lecons pro-
fessées par Bouguet & la Sorbonne en 1882, qui ee rapportaient anx
séries de la forme

A .
S : Co8Qy Z : stndylt
k) S ]
1 ar r—1 ar

les a»r désignant des quantités réelles et positives quelconques assu-
jeties & Ia condition
n=—"1
= ar
im =— =0,
N Oy
séries qui n’ont pas de dérivée quelle que soit 1a valeur de z. D’aprés
ce théoréme la série
L)
Z cosn! @
nt

n—0

considérée dans mon mémoire cité n'a pas de dérivée quelle que soit
la valeur de . C’est en ne conaissant pas ce beau résultat de
Iéminent géomeétre francais que j’ai publié ma recherche qui main-
tenant est devenue superflue.

22.

PoltiFské odvozeni zakladniho vzorce pro linearnou
transformaci elliptické transcendenty 9, (%|%).

Napsal M. Lerch.
(Pfedloiil prof. dr. Edv. Weyr ve schiizi dne 6. kvétna 1887.)

R. 1817. uvekejnil Cauchy v Bulletin de la Société Philomatique
vétu vyjadiujie! vatah megi funkeemi 9 (o %), &40 |"“i*) ") Kterfito

%) Soudim tak pouze z citdtn Cauchyho obsaieném v pojednénf jeho = r. 1840,
v V. svazku #urnflu Liouville-ova, any praiské knihovny neobsahujf fedeného
Bulletina.
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