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» Dans le troisieme groupe sont les seules surfaces du second degré.
On vérifie bien en effet, conformément a la théorie, que, si on lesrapporte
i leurs deux systémes de génératrices rectilignes, I'équation différentielle
des lignes de courbure est une équation d’Euler. |

» Restent les surfaces 4 plan directeur: le cone des tangentes asym-
ptotiques est remplacé par un plan. Si ce plan est tangent au céneisotrope,
les surfaces sont imaginaires, étant excepté le paraboloide elliptique. Si
les lignes a normales isotropes sont minima, on a I’hélicoide a plan direc-
teur. Dans les autres cas, le paraboloide est la seule surface réelle. Si la
surface est développable ou a génératrices isotropes, on a immédiatement
les lignes de courbure. » ‘ |

ANALYSE MATHEMATIQUE. -~ Sur une formule d’ Arithmetique.
Note de M. LercH, présentée par M. Hermite.

« L’équation
o ¢ A—1 )

T, = e X e — B & g
(1— &) (1 — &%) 11— 2% [-—:c' 1

w1 v=I1 =1 v=1

facile & obtenir, conduit 4 la formule

2)
g E[QJ(m —6a, k+6— 1)— y(m —sa, a)l
(1) c=0
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+ ¥ [b(m~+ra, 0 — 1) — y(m+2a, )] =
A=1

dans laquelle (p, ¢) représente le nombre des diviseurs de p supérieurs
a g ety (p, ¢) celui des diviseurs de p non supérieurs a ¢ et ot le symbole

mo . : e e p e
(E) représente le plus grand nombre entier inférieur a =) de sorte que

a

7/

(E) = ’;’; — 1, sl m est un multiple de @. On suppose ensuite k22, mZ£.

» Posant a = 1 et changeant £ en £ + 1, cette formule devient

m—1

(2) an(m-— k+s)+~2¢(m+l N—1)=4k + m, k21,

=1
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et de cette formule on déduit aisément les deux suivantes

nre—11

(3) Zb{n — %, %)== m, Z'\!J(:?n—l’-%, %)= 2m.
=0 =

» La premitre des formules (3) ne différe que par la forme d’un théo-
réme de M. Catalan qui se trouve établi dans une Note de M. Cesaro ( Me-
moires de la Societé de Liege, 2°¢ série, t. X, p. 263).

» Remarquons que les formules (2) et (3) s’obtiennent aisément par
une considération purement arithmétique, différente de celle qui a été em-
ployée dans la Note citée. »

ANALYSE MATHEMATIQUE. -- Surles systémes d équations linéaires qui sont
identiques a leur adjoint. Note de M. E. Goursar, présentée par
M. Darboux.

« Considérons le systéme d’équations lincaires du premier ordre

ZN (Z ] . . N\
(1) le:i% = A, v, +FAnya+ . ALY, (t=1,2,...,n),
ou les coefficients A; sont des fonctions quelconques de la variable «, et
le systéme adjoint
d”'i .

(2) ;Z;:—u,%_“z.t,-—f\ﬂug—..,MA,“-uH, ({==1,2, ..., n).

» Pour que les systémes (1) ct (2) deviennent identiques quand on
remplace y; par u;, il faut et il suffit que I'on ait

Ajy=o0 et Ap+ Ay =0,

Jlorsque ¢ est différent de £. Supposons ces relations vérifiées; le systéme (1)
ainsi obtenu s'est déja présenté, lorsque n est ¢gal a 3, dans 1'étude du
mouvement d’'un corps solide qui a un point fixe et dans plusieurs autres
questions de Géométrie. Ce systtme jouit de propriétés remarquables
qui sont aujourd’hui bien connues (voir DarBoux, Legons sur la Théorie
générale des surfaces, Chap. 11 ). Les systémes d’équations de la forme par-
ticuliére-qui vient d’étre définie, lorsque n est quelconque, possédent des
propriétés analogues dont la démonstration ne présente pas de diffi-

culté.
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