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1. Budiz
Fy=aqu"ta =V tagan—2+4 .. . fan. 1 & an
libovolnd celistvda funkce stupné n,.s,,2,,4y,...2, pak libovolné veliciny
a utvofme podil determinantt
|y e a1 F(xy) | “ Lag 2. 2"
. Dyt iU E) Lyt
1)) Fu(ag.r ,.rQ,....r,.)z‘. o -
‘ 1 Iy .I‘h"' ‘e .T;," -1 ra (J‘),) ) | | Tp .T;.g Ve .'I‘/,"
Ndsobimeli sloupce determinantu v citateli po fadé &isly an, a,._1, an—a,...
a cdectemcli vysledky od sloupce posledniho, zbude determinant

1,09, 3%, . " " Jag g+ a, 2, L G an_ |,

kde jsme se omezili na vyjadieni prvniho fddku. Odtud pak obdrzime

n-_h .
. Z [ P T Kl I Al
. Y ~— 1] []
(_) }‘;,(.l‘o,.’l,',....l;,)_ a, — 9‘ ! 2 ’h o
ey} P, 0, %"y ... Ty

Jednotlivé ¢leny posledniho souétu jsou celistvé soumémé ikony veliGin
Ty, Ty ,Xq,...an, jak brzy ukdzeme.
Rozvinemeli &itatele podlé prvkd posledniho sloupce a vyjadtimeli jmeno-
vatele rozdilovym souéinem, obdrzime po zkriceni
Fu(wg, iy, ...an)
Eay) L F@)
(Lg — ;) (g — Tg) ... (£y — ) (ry — Xg) (X, — p) ... (ary —rn)

(3) +

F (xp)
+ (rn— xg) (@n — ). (rh — rn—1) "

z ¢ehoz plyne jednoduchym vypoctem vztah

. i N I ,(.r.,,.'r,.....r,._,)—jl'ltl(.r,,,r,,....r;,_;)
(4) 1’[, (.1?“,11, PP "‘h) _— - A - - _-J-oﬁ_l__—;rh . 7 ,

ktery slouziti mbze k rekurrentnimu stanoveni funkci £;. Mdme tu postupné

F(xy) — F(x,) - __ Fi(@e,3) —Fi(zq.7y)

o Iy (g, xy,Tq) = z,— 1y N
1%

£ (xovwl) =

665



Volimeli #(xr) = a2, bude tu postupné

E(‘To ' Iy) = Zxoa'xla' ’ Fn (‘To-xnxn) = Zﬁ-’b""ﬂ“’“&“’ youo
a+a=n—1 agta,+a,=n—2
obecné

— ag.a;,...a, =0,1,2,...
i’h(:rovrna---xh)=Zxoa'x|a'xa"‘---mhﬂh; N o )

‘a‘,+a,+...+ah=n—h
¢ili explicite vyjadreno
\ . 2 h—1 2 h
Lrga,®. .. xy" :t.,”’ 'lz,,.zo e Xy ‘
Loy, 2. - 1gm

. i

1 _
Play ... ot —txyn J Ly xa®. .. x5k

la, x,2...x"
(:.)) 11 1

— E T X ™ L Ty
(ﬂq+n,+...+ah:n~h)

Vzorec tento dluzno povaZovati za zobecnéni elementarné rovnice

To" — Zy" 1 -2 —1
,,-*Zxo”— +$0” l'l—l—....l‘l” .
To— Ty
Veli¢ina (D) v pravo je patrn& celistvd soumérna funkce veli¢in x4 .a,... 75,
rozméru 7z — /2, a toté% plati ndsledovné o vyrazu (2), ktery tedy lze psati:
(2%) In(xg, 1y, .. an) = ; Ao Xy™ T .. T
(a a°+a,+...+uh:n——h).

2. Z rovnice (4) mime
F(xg) = F(x) 4 (£o — 2,) £, (74,2,) »
Py (@g,2y) = Fy (%) + (Xg — Tg) £ (Lo, 2y 1 Xy)

Fn_y (-Toa-'t\v----’rh—-l) = F,,_1(xl,x,,...:vh)—l—(.ro-—a“h) Fh(xofa'l?""rh) s

Nésobimeli tyto rovnice potadé 1,7, — 7y,... (Xg—&,) (Xy— Lg) ... (X — T —1),---
a seltemeli vysledky aZ k #—m, obdrzime
F(xg) = F(x,) - (29 — @) £, (11, 2) + (g — 7,) (@ — Ta) Fo (2, 7y 1a)
(@) | (@ —2) (T — X)) - - (T — 1) Fm—1 (2, %y, - Tm)
~ (g —2,) (B4 -~ Ts) . . - (Tg — Tm) Fin (To, Ty, .- Tm) -
Jelikoz pii odvozeni vzorce (4) nepotfebovali jsme pfedpoklddati, ze /(r)
je celistvd funkce, nybrz mize £ (x) ve vzorci (1) znamenati zcela libovolnou

funkci, plati také vzorce (1), (4), (a) zcela identicky, a mdme takto z (@) pro
libovolnou funkci f(z) Newtoniv & Gaussiv interpolaéni vzorec

S (@) =f(@)+ @ —2,) f; @, %) + (@& — 3,) (€ — Zp) fy (), g, Z5)
©) + (@ —z,)(x — x,) (x — x3) f3 (), T3, T3 Z) oo oot
+(E—2z)(x—2)... (—Zm-1) fo—1(T1,Zp ... Tm)
F+@—z)(x—x)...(T— Zm) fu (@,2,,%y,...2%m),
ktery zobecfiuje zndmy t. zv. vzorec 7ayloritv, jeni odtud vznikne pro

T, =Ty =...=ZIn.
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b

Posledn{ élen (z — 2,)...(# — Zm) fm (2,7, ,%,4,...Zm) = Rm se pfi inter-
polaci vynechdva (ponévadzZ pravé nezndme hodnotu funkce f(z) pro libovolné
misto) a zove se zbytkem interpolanim. Jednd se o sblizené udéani chyby,
jaké se dopustime vynechdnim zbytku Kn .

K tomu icelu uZijeme ndsledujici da@lc2iteé voty.

Utvofme funkce rozdilové

F)y, AF@)=F@—F@x—§, LFr)=A4F@x)—AF(xz—F),
e ARE () = A% F () — (e —F), L,
kde & je realnd veli¢éina kladnd neb zdpornd. Pak zni minéna véta ndsledovné:
Mizili realnd  spojitd  funkce rvealné prominné I'(x) na n -+ 1 mistech
@@y ...y, pak lse ustanoviti dosti malé § tak, aby té3 n-td funkce rosdilova
AN F () smisela na jednom misté wonité intervallu (e, e, ... ag) *)
Této véty uzijme nyni pii determinantu

lz 3% .. .5" f(5) |

lz 2 ...a" f(x)
(A) F)y= lx,». .z, flx) ;

. ldf,,.l',,"'. s -I’n"»/(\‘rn)

tento jest realnou funkci proménné 5 a mizi na # -+ 1 mistech: x,x,.72,,...2n;
musi tedy uvnitf intervallu omezeného nejvétsi a nejmensi z pravé psanych
velicin existovati hodnota z, pro niz 4" /(5) = 0, t. j. pro niz

00 0 ... O #lE.mf(s) .
a2t . am—l g f(r)
lzyw . .xm~ 1t f(x,) =0;

E .
11,z ... zg" " (1)

feSenim dle " f(5) plyne odtud rovnice

bz a®. ..avtf(@) [l an
. ilJ‘,.r,'-'....r,"—'f(.r‘); la x2...2" 1 f(s)
(@) i :u!S"’
i lagr,®. .21 f(2n) | ! largarg®. .. 25",
Cili dle (1):
~ An (5
(‘) /;l(xlzllxﬂi""r’l) =—"z|-/\;£_v
takie zbytek v fadé (6) zni
a /l"'fs
(6 Rp=(@—5)(@—a,)...(&— an) ‘,,,,‘;tg.)-'

*) Najisto plati véta pro nekonetn& mald §, jsouli derivace ai ku n-té v&etné kone&ny
a spojity.
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(8)

Vzorec (7) vyjidfen ve tvaru explicitnim dle (3) pfejde v ndsledujict

G—a) Ty B —w)  — ) # — ) .. (&, — )
S ()
T o) @ —z) . (— )

4+ ...

S (xn) -
+ (Z—Zn). (Xn— ) (Xn— ) ... (A —an )

4 SE

IZ!En

ktery neni nic jiného neZ zndmy interpolacni vsorec Lagrangeirv s udanim
zbytku.

Z toho plyne zédrovef, Ze interpolace Newtonova a Lagrangeova jsou stejné
pfesny, majice vidy tyi zbytek; jsouté v podstaté totoiny a lisi se pouze
formalne.

Ptedpoklddameli, Ze funkce f(s5) a jeji prvych » derivac jsou spojity

na mezefe (r, ,,%,,...%s), pak plyne z okolnosti, ze determinant / (5) mizi
na 7z mistech z,z,,...an, Zc téZ n-td derivace jeho zmizi na uréitém miste
z feCené mezery;*) z toho obdrzime podobné jako vySe vzorec

. f(") s
() H@.ay, .. .¢n) == ”'()

Zbytky ILagrangeova prokladu a téZ prokladu obecnéjsiho ustanovil
na zdkladé poctu integralniho poprvé pan Hermite **)

3. Lagrangeiiv vzorec interpola¢ni byl zobecnén panem Hermitem na uve-
deném mist€, a po té zplsobem elementarnym bez udini zbytku panem
F. Gomes Teixeirou**) Neli k tymz, toz aspon k analogickym vzorciim bychom
dospéli nasledujicim zpisobem. Utvofme determinant

1z 22 3 ... " f(2)
lz 2 23 ... a2t f(2)
lz, 2,223 ... =" f(z))
|

| . 2 n—1 £
(A") 01 2x 3z2,*...nx, S (z,) — (s,
Lay, 2% 2,3 ... 2" f(zy)
01 2x,3z,2...002," ! f' (x,)

*) Srovnej H. A. Schwarz, Démonstration élémentaire d’'une propriété fondamentale
des fonctions interpolaires. Atti della R. Accademia delle Scienze di Torino, vol. XVII, 1882.
Aneb: Gesammelte math. Abhandlungen, II. Bd. (Berlin, J. Springer, 1890) p. 307,

%) Journal fiir die reine und angewandte Mathematik, sv. 84.

#¥) Mémoires de la Société royale de Sciences de Liége, 2. fada, X. sv. Cours?
de Analyse infinitesimal, 1, 2. vyd., str. 256.
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jenZ vznikne z determinantu (A) tim, Ze se urCity polet fddkd nahradi deri-
vacemi prvymi, druhymi atd. rddkd ostatnich. Vyskytnou se takto v deter-
minantu v poslednim sloupci prvky f(z,)./f (), ... = 0(x,);f (%), [ (xg),
LS (xy) ;... a soulet indexd », -1, ... bude roven n. Pfedpokli-
dameli, Ze derivace funkce f(z) jsou v intervallu (z,z,,z,...) spojité aZ po
n-tou, pak je z determinantu patrno, Ze /7 (s) mizi na z = x jednoduse,
na 5=, n,-ndsobné, na z=1z, «,-nisobn¢, atd., takZe zndme celkem 7 4 |
mist nullovych, z nichZ nékterd se kupi v mnohondsobnd. Z toho pak plyne,
ic /™ (z) zmizi aspoh na jednom mist¢ z uvazovaného intervally, z cehoz
se obdrzi rozvinutim z-té derivace determinantu (A’) rovnice:

Lz x* 2% ... zn—1 f(x) '
413:, 2, z3 ... z," ! f(.l‘,)' 1z, z,% z,® ... z"

©) ‘0 122, 32..(n— 1)z 2f (’n)' ;01"5” 3a,%...nan 1 AC)

lz z% 2* ... am |

n!

! . . .
1 a, a,® x,% ... x," ! S () ‘1:1:2 N SR
L

kteryZto vzorec pravé obsahuje minéné zobecnéni interpolace Lagrangeovy,
tukZe zbyvd pouze rozvinouti levou stranu, aby se obdriely hotové vzorce,
coz pro nedostatek ¢asu pomijime.

Uvedeme zde jeité poznamku, kterd ndm pfisla na mysl pfed péti lety

pii studiu citované pridce pana Hermitea. Tyz uvddi ve svém pojednani vzorec,
jejz lze takto psati:

(10) [ F@ R0 — F(@) = dn (§) F7@) A by (h) 7 (@) +- ... + D) £ (2)
Dy (0) £7 (@ 1)+ Do () 7 (1) - ..
~+ Doy (2) £0 (@ - /) + Ri

kde @, d,,...dg jsou vyrazy zavislé pouze na /%, nezdvislé na povaze
funkce lv (x), a zbytek Ry zmizi, klademeli za /() polyném stupné 24.

Jednd se o tvar funkci ¥, které se obdrii specialisovanim funkce £

volime privé za / polyném stupné 24, aby R; odpadlo z rovnice. Zname-
nimeli 44 (x) = /(x4 /) — F(z), mame rovnice

r=1

/l 2k Jpy—i

(A=0,1,2,...4).



8

Vylouéimeli z téchto rovnic velidéiny Fk+1) Fk+® [f@2k - obdriime

k |

g o B+t jkte ol
AFE@)— Y, Doy, AT AT

| AEO L@ e Gy |

! k -1

L ). Mk Jk 41 J2k--1
Vg () — 2 e+ A

AT @) PRI G g DU @A DY

(109 =0,

2
: Z o Ik —1 Jik fi2k -2
‘ AT (r+2) : v /
@=L T ey i e — )

‘ - Vi f? /i
) i ” ,
AFR () ¥ 21 ey

|

Z tohoto determinantu lze vypoéisti 4/ (x) jako linearnou homogeni
funkci velicin /7 (), /" (x),... F® (z), F' (& +1L),... F® (x4 /), pravé tak
jak uddva vzorec (lU) a proto obdriime identifikaci koefficientd hodnoty
veli¢in . '

Vse tedy zélezi na stanoveni determinantu

| )/ /2 3 P

o3 2 BT EU

a2 a i GRS
A= """ 2 31 41 "'(L'—{—l)l].

Lk +1 ik +2 Jik+3 M2k i

|

EFOIEE D ELY @R
K jeho vydcisleni vede studium determinantu na pohled specialntho

I, Y/ YA Y

0 _ - - A A
[ £! 11 21 7 A '
xok+1 A2 pA pe+1 |
(1) g, = kDT 2 35T "GN *
' x, 2% PR ke N ‘|
b@E R4 (kA2 24!
ktery lze psati pfi oznaéeni Cj — ! —— takto:

LA 1) (24)
| mk , Dh—1pk o, Dk-2jk o DOk
T k—{—l’jl‘k l/lk-}—l'/)k+2/,k+l ,...Doll"'“
/l": (,‘k 0 N
Lk, Dk v Do 2jpk o DOk
[ ]
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kde symbol D2/ zna&i atou derivaci funkce 4#, tedy
Dadf=BB—1)...(3—a—+1)Ab—x,

a zvlasté DO — /.
Tento determinant se vSak obdrii z vyrazu

E AR X P [
Cr /);,1"' ! /)I:’-‘—i L /):hu ‘ri)kJ'_l T, k-t 3'._.k+l Lokt
axy ¥ -'E.Qk % Lo
substituci £ =&, ==...=uy =/ klademeli tedy
'Tok x'k ng . .'tkk

FRERF R ERF RSN A
W (g Xy, Ty ... T) =,
] .

L% 2% o o%
Ty z, % L ay

= afx k. I I (x, — zp)
a>f=0,1,2,...k%

burie  rovnati se souciniteli pii &4 —1 5k -2, 50 v rozvi-

.7 _
2. (h—1)
nutém vyrazu Ci ¥ (2o, 2+ &, 2+ & ,... 2+ &) . Ponévadz ale

L N P s )
i A G DAGENSNERAY | (FEP) | [N EENE
a>p H
(a>‘3 =1 .2,3,...)

)':1,2,3....

musi kaidy élen v rozvinutém vyrazu této funkce obsahovati jakozto Cinitele
jeden €len rozvinutého souéinu /1 (§, — £5), jenz jestrozméru 1 4-2+... 4 £—1.
Tudiz ndlezi &len o soulinu §¥-1&5—2.. 5 k ¢&lenim stupn& nejnizsiho
a obdrzi se, kdyz se tento ¢len ze soucinu ilﬂ (Ya — &) s ndlezitym zna-

a

menim vyjme a zndsobi veli¢inou, jiZ z ostatnich Ciniteld obdriime substituci

f= o =... =& =0. Obdriime tak
¥ kik—1) . ’
12 .. Ck = =(—1) ¥ Crak ¥ (h—zo)
Cili
kk—1) 9 .
(11%) Ay =(—1) 2 1H21...(k—1) £ I ()Y

EEF... (24!
Determinant ./ jest linearnou funkci veliGin a4, jejfz Elenové piejdou v risné
Iok+a

%+ a)’

Rozpravy. Rotn. I. T¢ II. C. 32 2

Cleny funkce A, substituci @, = z toho plyne, Ze determinant 4
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10

obdr#ime, kdyZ v rozvinuté funkci (11*) nahradime veli¢iny z,*+¢ veli¢inami
(#+ «)! a, . Nachdzime takto vzorec

k o Jie
ao 'l_l 2_‘ v -E!—
nt VA B+t
(12) 7] 31 CFED
k1 ik +2 Ji2k
G +”1’)'! k21 @A
L T TRV | TR ()
— (— 1) 2 e I k2 _ 5 5 | Lk —a
=0 ey ey AR, () Ek e,

Hodnota determinantu (10®) se obdrii, klademeli zde

th_ 0 = AF(g) — Z " pera(m),

vy =

takZe rovnice (10*) zni

i (— 1)y ( )(Zk—o')!/z" I:A[«‘(n)(w) Z v ],(n a)(x):l —0

=1

z ¢ehoZ nasleduje porovndnim s (10)
% 2k —a)!
Phgo = (=1 ( a ) ( (Zk)!) a8

(ue)' —1y zb(_ 1y (a_, (2L—a+,)|

Klademeli ve vzorci (10) x + /4’ za x, — /' za /., vznikne

F(a ) — F@) = — ¥ @0 () £ (5 4 1) — ¥ Pasu(— #) F' (@),

z Cehoz plyne W, (h) = — Wy a(—7h), Wyya(h) = —da(— k), a tedy
mame dosazenim do poslednich vysledki jednak

£y (2 —0)l
(l()b) q;ﬂ(/;) — ( . ) ()k)l ) W, "'k+n(/’) — (_ 1)a+1 o, (lz) ,

jednak ale obdriime téZ ndsledujici vzorec arithmeticky :
(2B =t @e—an
c—v
¢ili elegantnéji vyjiddfeno:

(13) ZD<—1) E)CS )= ()
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11

Vzorec ten lze téZ vyjadiiti vétou, Ze sowulinitel pri x° v rozvinutd a sporddanéd

Sfunkct
(1 + 2y (1 — 2
md hodnotu (— 1)’ (f) .

Vyjadiimeli soucinitele tohoto integrélem

1

L k(| — p\2k—o %%

— S(l+r) R G ).
(0)

obdriime substituci z = #2/? vzorec

(132) cosky sinh - o Ak—aisc gg — (— 1)kto;—n ( f ) w3k

al—
OL/H‘.‘

4. Pan lvar Bendixson ve své zajimavé prici Extension a l'infini de la
formule d'interpolation de Gauss*) uzil identity

1 | x — a, (x — ap) (x —a,)

() Z—z :5—&; +(‘;"_”u)(z_"”l) (" _”o)("_" )("_”‘2)_{_.“

+. (x—ay) (r—a)...(x—an_1) _*_(H I—ao)‘?—f") (r— agn)

—”o)(“_a) —”n)(~—1')

nasledujicim zpésobem: Znaéili f(5) funkci majici uvnitf jistého oboru (S)
omezencho c¢arou S povahu funkce celistvé, a nelezili na ¢édfe S Zddny
z bodll a,...a,, . kde aspon x lezi uvnitf oboru (5), pak nisobme posledni
identitu f(5) 4z a integrujme podél S; tim obdriime rovnici

(14) f(8) = dp+ Ay (&£ — ag) + dy (r— 25) (£ —ay) ...
Ay —ag) (@ —a,) ... (T — an_y) + Rn
kde
_ 1 ors N
A'—zm'S C—a)c—a)...G—a)

Ry = 15 (T—a) (= —a)...(x—an) [f(5)ds

T 2nl ) (s—a) (s —:;z‘,)_ (s—an) s—ua ’
snadno ukdzeme, Ze vzorec (14) splyvd se vzorcem Newtonovym (), jest/ise
vecka mista ay , a, , .. .a,, r leii uvnité (S). Nebot za této podminky integrdly
A,, Ry jsou spojité funkce veli¢in aq,a,,...as, 2, které se mohou uvnitt (S)
libovolné pohybovati. Ponévadz ale

A, (ag,ay,...a,)— Ay (@ 1,8y,...a,)

1__S f©) dz . (ag— s 41)

T2l ) G—a) e — ). G a) E—a)

*) Acta mathematica, sv. 9.
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mame

Ay (a9, 01,04, .. @) — dy (@ 41,0y,09.. .. )

2y — @y 41 vr+1,

kromeé toho jest A, (a,) = f(a,), a odtud soudime, ze bude
A (ag,ay,...a)=fi(ag,ay,...a,).

Vzorec interpolaéni (6) resp. (14) redukuje funkei £ (x) na funkci celistvou;
mizZeme ale téZ utvofiti obecnéjsi vzorec interpolaéni, kde se interpolovand
funkce nahradi vyrazem racionalnym lomenym. Tento obecnéjsi vzorec inter-
polaéni bude generalisovati theorém I.aurentdv privé tak jako vzorec (6)
zobechuje vétu Taylorovu.

M¢gjme v roving vénec (S) omezeny dvéma uzavienyma ¢arama, vnitini S,
a vngsi S,; f(s) bud jednoznacnd funkce majici na () povahu funkce celistvé

a znamenejtcz &, ,0,,0,,... mista poloZzend mimo (), jinak libovolna,
Ay, ay,dy,. . pak body zcela libovolné, z nichz Zidny nelezi na &ire S .
Tu pak bude
N f(@dz=
f@) = 2n1 S s—xz '
)

kde integral je vzat v kladném sméru po okraji oboru (S) a tedy sestava
ze dvou d&dsti:

S@ =5 S f@Hds 1 g f@ds

Z 55— 277 ) s—x
Sy o

o . 1 . < % x
V prvém integrilu nahradme - —-— vyrazem («), v némi piSme a, a, ...
5—zx
misto @, @, ..., v druhém pak uZijme vzorce

. 1 5—0b, (c — &) (c — &)
P TR T e e T E—h e T

(g—b)(5—by)...(z—bm—r) | (5—8)(5—10by)...(5—bm)
+ (—b)(@—0by) ... (x—bm) +(z—b,)(z—b,)...(x—bm)( —2z)’
i obdrzime tak hledany vzorec interpolaéni
(15) f(@) =g+ d, (. —a)+ dy (& —a,) (& —ap)+... + cdn (& — @) (& — @) .-- @&~
Bl Bﬂ B"' - m,n
t ot e emn T et e—t T
kde polozeno

A, — 1 S f(2)ds

2ni J(z—a)(c—ap)...(z—ay41)’
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B, = _:'_1.-5 (G —b,)(5—8)...(5— by_1) f(e) dz ,

R n=— 1 S (z—a')(z—aﬂ) (z'_an+l) f(Z) dz

Tai ) (c—a)c—a)...(c5 any) i—a

+_l§(~_b)(~'— g) (2 —bn) f(2)dz _
287 ) (x—b)(x—b,)...(x—bp) T—=

Mili f(s) povahu funkce celistvé také uvniti ¢ary S,, zmizi patrné vsecka B,
takze vzorce (15) lze s vyhodou uziti pouze pfi funkcich, jeZ maji uvnitf S,
mista zvlastni. JestliZe dile funkce f(s) md sice uvnitf S, mista zvldstni,
ale mdli ve viech bodech zevné S; (a jeli konetnd pro z = ~o) povahu
funkce celistvé, bude patrné 4, = 4, = A, = ... =0, takZe celistvd Cdst
pravé strany se redukuje na konstantu. NejdileZitéjsi ¢dsti interpolacniho
problému jest oviem vhodnd volba veli¢in @, 4, tak aby zbytek Rm . byl
co mozZna maly.

Lezi na snadé, jak tfeba voliti veli¢iny a, 6 v poftu nekonetném, tak
aby ve vzorci (15) bylo lim Ry o=0, t j. abychom obdrzeli

m=00 ,n= 00
pro f(x) nekoneénou fadu, kterd pravé zobecfiuje vétu Laurentovu; tim neni
oviem feceno, Ze by iikol ten byl vidy mozZnym. Uk4Zeme to na ptikladé, kde
a, =uv, a, = qu, ay = q%v, ceeap=gq" v ,...

bhp=q ‘v, by=q %, by=qg v, ...bpg=gq "v,

pti éemz ¢ znaci komplexni veliéinu absolutné mensi jedné.

Za cary Sy, S, volme kruZnice |5 =7,, 5:=17r, (ry<<7); podminka,
aby body 64, =g¢—"v leiely mimo mezikruzi, vyzaduje g¢—'v >r,, tedy
v, > gr, . Volimeli kromé& toho !v: <7, pak také Zidny z bodd a nelezi
na kruznici 5,. Zbytek Rny,, zni v nasem piipadé ‘

R = 271”_ g‘ “l——-](l ( )n+1f(s)d.,

R 1—¢ 0 flords
i § Mim 22

Rw=_7l_.__ S (ﬁo -7 )f.(f&_
ne J ll_qa 8 —X
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Nisledkem toho mdme vztah:

00 o § (11 '_w")f,(ﬁ"z— —s@+ § ey

a=f:
=1

lfi=r,
kde jsme po piikladu Schendelové *) uzili oznaéeni
@—g o) =@—2)(@z—9v)(z—q")...(a—¢"" '),

e pa- lgy— R :—-'—1*"" l
(—gq v, @—q o)., @E@—¢ ')@—g¢ ). (z—g ")’

a pak zcela obecné

g S f(z)ds
" 2mi (x-—q .—1,”)n+l
I1i=r,

Vzorec (16) zde nastupuje na misto theorému Laurentova, ktery zde tedy
nemd analogie v pravém slova smyslu, ponévadZ integrdl (16) nedovedeme
obecné vydisliti. Volme jakoZto pfiklad

tato funkce jest jednoznaéna v komplexni roving (5) opatiené fezem (— »...7);
pomyslnd &dst jeji jest na severnim biehu o — 227 vétsi, neZ na jiznim. Volime
pak r,=7»- 43, a v integrdlu (I16) moino nahraditi cestu integraéni Carou,
jez obihd fez (—7...7) a tésné k nému ptiléha. Obdrzime tak jakozto hodnotu
levé strany (16) v nasem piipadé vyraz

A [s,2] l_qﬂl d"’
S(,.U,l—q"?) z—z’

znamendmeli tedy k vili pfehledu

[la—ro=re.q.

mime z (16), uvdzimeli, Ze zde Ay = A, = Ay =...=0, vztah

(17) P— _S (509) 5 —5 =log z+r+2(x—rav) ,

a=1

) Journal fir die reine und angewandte Mathematik sv. 84. Srovnej té% nasi studii
o Schendelové zobecnéni mocninovych fad. (Véstnik C. Ak, &is. 3.)
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kde
1 -
Cyp = PP S(z— q—“v):;: log :Ti; dz
¢ili
rn—l
(177 Cn = S (z2—g—v).dz,
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