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KARTESISCH ASSOZIIERTE ZERLEGUNGEN
(vworliufige Mitteilung)
Véclav HAVEL, Brne

Es sei M feste nichtleere Grundmenge. Die Zeplegung %
in M definiert man als nichtleere Menge von paérweise dis junk-
ten nichtleeren Teilmengen aus M , der sog. X -Blécke.
FH#1lt dabei die Vereinigung sller ¥ -BlScke mit M zusammen,
so sprechen wir tiber Zerlegung ¥ guf M . Ist Z = (¥, ) .y
eine Familie von Zerlegungen in M, so bezeichnen wir die Bly-
cke aller Zerlegungen von 7 gemeinsam als z ~Blécke. Die
Menge ‘f(M) aller Zerlegungen in M sei tiblicherweise
halbgeordnet: fr A,73 as Y(M) bedeute A .3, dass
Jeder A -Block in gewissem 3 -Block enthalten wird. FM)
ist denn ein vollsténdiger Halbverband (im Sinne von [2] S.20 und
33), wihrend die Menge sller Zerlegdngen auf M vollsténdigen
Unterverband ¥W(M) 1in f(M) bildet, 1

Es seien weiter M , N feste nichtleere Grundmengen.
Wir definieren die Abbildung Aoe  zwischen f(M )x L (N)
und ’ao(MXN),Z’ indem wir jedem (ﬂ,%)ef(M)xfCN’
1) vgl.[1], S.14-19.

2) Nattirliche Halbordnung des Kardinalproduktes zweier halbgeordne-
ten Mengen wird nach [2], S.14-15 eingeftihrt.
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eine solche Zerlegung sus (M x N) zuordnen, die eben sus
Blscken Ax B, Ae. A, Pe3  besteht. Diese Abbildung
nennen wir auch kartesisch asseoziiert und das Bild bezeichnen
wir als Soziys. Ist F  Femilie der Paare (4 ,B,)e S (M) x
JNY, ted s0 bezeichnen wir soe &  die Femilie

von Zerlegungen soc (A ,B )€ f(MxN), ¢ e J . sind
A= (A),y, PB=(B) 5y willkirliche Familien der Zerle-
gungen in M bzw. in N, mit gemeinsamer Indexmenge & , so
nennen wir die Familie F = ((A, B ) .5 zullselg,

Satz ). Die kartesisch essoziierte Abbildung ist injektiv
und beiderseits isoton, eer nicht surjektiv,

Satz 2, Fr jede zuléissige Femilie F gilt sup ae F S
£ A0 AHUfp f .

Zuléissige Familie F  heisst reguléir, wenn zu jedem Paare
(@p,4;,), (@, &) as willkirlichen 4oc s4p X -Block
eine endliche Folge von #Acc F -Bl8cken

A,xB, X A, =B, I ... I Ap x B,
existiert,so dass (a,,4; )€ A, x B, , @,4)e A, %8, .

3)

Es ist bekennt, dass nichtreguliire zul8ssige Familien existieren
([11, s.27.). ,
Setz 3. Fur zullssige Femilie &  gily sup we F 2
z Aot Hup F denn uma nur dann, wenn £ regulér :ist.
Satz 4. Sind ﬂ, J3 die Familien von Zerlegungen maf M
bzw. auf N, 8o ist die entsprechende zuldssige Familie F
regulir,

Satz 5. Existiert fUr zuldssige Femilie F die Zerlegung
wf X so gilt inf soe F = soc onf F .

3) 3C .vezeichnet die Relation nichtleeren Durchschnitts zwei-
er Mengen.
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Satz 6 . Bs gilt e W(M)x D(N) & V(M xN) und dle
suf M) x P(N) verengte kartesisch assoziierts Abbil-
dung ist Verbandsmonomorphismus,
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