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Časopis pro pěstování matematiky, roč. 83 (1958), Praha 

ALGEBRAICKÉ KORESPONDENCE 

JAN BlLBK, Praha 

(Došlo dne 26. října 1956) DT.513.6.001 

Základní vlastnosti algebraické korespondence mezi dvěma alge
braickými varietami definovanými nad tělesem charakteristiky 0 jsou 
běžně známy. (Viz WAERDEN, Einfúhrung in die alg. Geometrie nebo 
HODGE - PBDOE, Methods of algebraic Geometry, díl II.) V této práci 
jest uvažována algebraická korespondence mezi algebraickými varieta
mi nad tělesem libovolné charakteristiky. K studiu této korespondence 
se užívá methody, jež je rozšířením methody, která ve speciálním pří
padě biracionální korespondence je popsána v knize A. W E I L , Founda-
tions of algebraic geometry, 1946. Specialisací tělesa koeficientů do těle
sa charakteristiky 0 dostaneme z našich výsledků výsledky uvedené 
v citovaných knihách. 

V tomto pojednání budeme považovati za známé větu 26 a větu 27 z § 7 
na str. 105 z knihy A. WELL: Foundations of algebraic geometry, 1946 (v dal
ším značeno W). Tyto dvě věty zde uvedeme pod čísly 1, 2. 

Věta 1. Nechť U je podvarieta součinu variet V X W a nechť U' je její projekce 
na V. Nechť Z je podvarieta variety U s projekcí Z' na V. Potom Z je obsazena 
v U n (Z' x W); každá komponenta Z průniku U n (Z' X TV) obsahující Z 
má Z' za projekci na V; když r, r', s' jsou dimense variet U, U', Z', potom každá 
komponenta Z má alespoň dimensi r + s' — r'. 

Věta 2. Nechť U je podvarieta součinu variet V X W mající touž dimensi jako 
její projekce U' na V. Nechť k je těleso z definice pro U a nechť P' je obecný bod 
€ U' nad k. Potom U je konečná nad P'\ body eU s projekcí P' na V jsou všechny 
k sobí konjugované nad k(P'), a když P je jeden z těchto bodů, pak máme [k(P) : 
: k(P')] = [U : U']. 

Poznámka. Definici U je konečná nad Př a definici symbolu [U : U'] viz 
W, 106. 

Nechť U C(V X W), k těleso z definice pro U, U' projekce U na V a U, U' 
nemají touž dimensi. Nechť P' = (x) je obecný bod U' nad k. Na U nemůže 
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existovat konečný počet bodů P, které mají bod P' za projekci na V. Body P 
musí tedy vytvořiti alespoň jednu varietu Z CU, při čemž dim (Z) #= 0. 

Věta 3. Nechť U C (V X W), U' projekce UnaVa nechť dimense variety U je 
ry dim. variety U' je r' a nechť r + r' akje společné těleso z definice pro U, V, W. 
Nechť P je obecný bod e U' nad k. Potom maximální podvariety Z c U, jež mají 
za projekci na V bod P} jsou konjugované obrazy nad k(P). 

Pod maximální podvarietou Z rozumíme, že neexistuje varieta X c U 
taková, aby 2 c í a aby projekce Z na V a X na V byly rovny bodu P. 

Důkaz. Nechť tedy Z C U je taková, že má za projekci na V bod P. Pak 
je Z C U n (P X W). Podle věty 1 každá komponenta Z průniku U n (P X 
X TV), jež obsahuje Z, má také za projekci na V bod P. Poněvadž Z CU, 
musí nutně Z — Z. Z je tedy nějaká komponenta průniku U n (P X W). 
Podle theoremu 8, W, 89 existuje soustava (bunch) variet B, která je nor
málně algebraická nad společným tělesem z definice variet U a P X W. 
Bodu P jako nuldimensionální varietě nad tělesem k(P) přísluší těleso z de
finice k(P) a za těleso z definice pro U i W můžeme vzíti k(P), neboť k c k(P). 
Součin variet P X W má těleso z definice podle theoremu 5, W, 79 také těleso 
k(P). Je tedy zmíněná soustava variet normálně algebraická nad tělesem 
k(P). Každá komponenta soustavy variet B je algebraická nad k(P) a je proto 
Z varieta algebraická nad k(P). 

Je-li nyní M obecný bod € Z nad k(P), pak je M = (P x Q), kde Q je nějaký 
bod e W. Potom každá obecná specialisace bodu M nad k(P) je obecný bod 
nad k(P) jediného konjugovaného obrazu nad k(P) (theorem 4, W, 76). Každá 
obecná specialisace bodu M nad k(P) má tvar M' — (P x Q')> kde Q' je bod 
6 TV a M' je obecný bod konjugovaného obrazu Z' nad k(P) variety Z (th. 4, 
W, 76). Projekce variety Z' na V je bod P. Konjugovaný obraz .Z' nad k(P) 
variety Z je také komponenta soustavy B (th. 8. W, 89). 

Musíme ještě dokázat, že soustava variet B — U O (P X TV) obsahuje 
jen tyto komponenty a žádné jiné. Nechť tedy B obsahuje komponentu Zx, 
která je různá od všech konjugovaných obrazů nad k(P) k varietě Z. Obecný 
bod € Zx nad k(P) je tvaru P X Qx, kde bod Qx e TV. Označme dx dimensi 
variety Zx nad k(P). Potom podle věty 1 dostáváme dx ^ r — rř. Dimense Zx 

nad k(P) je d i m ^ (P X Qx) -= d i m - ^ ^ ) = dim^p/Qi) = á.̂  Avšak 

dim*(P, Qi) = dimfc(P) + dim-^Gi) = r* + dx. 

Poněvadž bod (P, Qx) c U, plyne z toho, že dim^P, 0i) g r. Proto r^r' +dx, 
a poněvadž dříve jsme dokázali, že á ^ y — / , plyne z těchto dvou vztahů, 
že r -= r' -f dx a tudíž bod (P X Qx) je obecný bod e U nad i . Stejným způso
bem bychom dokázali, že bod (P X Q) je obecný bod € U nad k. Proto bod 
(P x Q) má za obecnou specialisaci nad k bod (P X Qx) a tudíž bod (P X Q) 
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má za obecnou specialisaci nad k(P) bod (P X Qx) (W, 29, věta 2). Potom 
podle th. 4, W, 76 plyne, že Z1 splyne s některým konjugovaným obrazem 
variety Z, což je proti předpokladu. Tím je věta 3 dokázána. 

Věta 4. Všechny maximální variety Z ve větě 3, jež mají za projekci na V bod P, 
mají stejnou dimensi. 

D ů k a z . To plyne z toho, že obecné body variet Z, Z' jsou obecné speciali-
sace nad k(P) a tudíž mají stejnou dimensi (th. 3. W. 28). Rovněž platí, že 
dim^Q) = dim^Q'). P X Q je obecný bod € Z nad k(P), d iny P ) (P X Q) = 
= dímkPj(Q) = dimi-y^Q). P X Q' je obecný bod e Z' nad k(P), dim*^ . 
. (P x Q) = dimk:p)(P x Q') = dimk(P)(Q') = dimr(F)(Q'). dim^Q) = dim^Q'). 

Věta 5. Maximálních variet Z Q.U (viz větu 4), jez mají za projekci na V 
obecný bod P nad k z variety U', je konečný počet a je roven [kx : k(P)]s. 

D ů k a z . Ze všech těles z definice pro nějakou komponentu Z, která obsahují 
těleso k(P), existuje jedno nejmenší — označíme je k2 — a toto těleso \ je 
algebraické rozšíření tělesa k(P) a počet různých konjugovaných obrazů 
variety Z nad k(P) je právě roven [k± : k(P)]s. (Věta 5, W, 76.) Symbol [k± : 
: k(P)]s viz W, 9. 

P o z n á m k a . Konečný počet variet Z plyne také z definice soustavy variet 
(W, 84). 

Definice 1. Podvarietu T C (V X IV) jmenujeme algebraickou korespondencí 
mezi varietami V a W, když projekce T na V je rovna V a projekce T na W je 
rovna W. 

Nechť k je společné těleso variet T, V, W. Nechť P je obecný bod variety V 
nad tělesem k. Potom podle věty 3, 4, 5 existuje na T oc = [kx: k(P)]s kon
jugovaných variet L€ (i = 1, . . . , oc) nad k(P), které jsou stejné dimense nad 
k(P). Projekce těchto Lt variet na W označme LJ a tyto variety vezmeme 
za odpovídající variety bodu P e V na W. Podobně existuje na T /? == [k^ : 
: k(Q)]s konjugovaných variet M$ (j = 1, ..., f)) nad k(Q), které jsou stejné 
dimense nad k(Q), a bod Q je obecný bod € W nad k. Projekce těchto Ms variet 
na V označme M\ a tyto variety vezmeme za odpovídající variety bodu Q € W 
na varietě V. 

Věta 6. Buď T C (V X W) algebraická korespondence mezi varietami V a W, 
k společné těleso z definice pro T} V} W. Nechť P je obecný bod eV naka LJ jemu 
odpovídající variety na W. Nechť dále Q je obecný bod e W nad k a M] jemu 
odpovídající variety na V. Potom všechny variety LJ(MVj) jsou algebraické nad 
k(P) (k(Q)) a jsou konjugovanými obrazy nad k(P) (k(Q)). Všechny variety L* 
mají stejnou dimensi nad tělesem k(P) a podobně všechny variety Mv mají stejnou 
dimensi nad tělesem k(Q). 
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Důkaz. Z věty 3 plyne, že všechny variety Li jsou konjugované obrazy nad 
k(P). Z theoremu 6, W, 81 plyne, že všechny LJ jsou algebraické nad tělesem 
k(P). Je-li nyní P X Qi obecný bod e Li nad k(P), je Q{ obecný bod c LJ nad 
k(P). Je-li P x Qh, i 4= iv obecný bod e Lix nad fc(P), je Qi% obecný bod € LJ% 

nad k(P). Poněvadž P x Qi± je obecnou specialisací bodu P X Qi nad (̂JP)» 
je také Qi% obecnou specialisací bodu Qž nad k(P) a mají tedy LJ a Z/£ nad 
k(P) touž dimensi a podle th. 4 W.5 76 je Qi obecným bodem nad k(P) jediného 
konjugovaného obrazu variety LJ nad k(P) a je tedy Ljt konjugov&ný obrat* 
variety LJ nad k(P). Podobně provedeme důkaz pro variety M). Oznafifme-li 
nyní dimensi variety LJ nad k(P) d a dimensi variety M] nad k(Q) <3, můžeme 
algebraickou korespondenci T nad k mezi V a PV značit J P ^ , <ia). 

Věta 7. Nec^ř ÍT je alg. korespondence mezi V a W a nechť k je tělem z definic? 
pro T. Nechť P X Q je obecný bod € T nad k. Potom P je obecný bod c V nad k 
a Q obecný bod e W nad k. 

Důkaz. Nechť P X Q je obecný bod € T nad k9 potom podle theoremu tl> W 
SI P/Q jsou obecné body c V a € W nad k a tedy také nad každým jiným třsle* 
sem z definice. 

Věta 8. Nechť T* je alg. korespondence mezi Vr a TVS a nechť k je tilmo z defi
nice pro T. Nechť P je obecný bod e V nad k. Nechť bod P je projekcí maMmálni 
variety L cT na V a bod P X Q její obecný bod nad k(P). Potom> bod P X Q §e 
obecným bodem algebraické korespondence T nad k. 

Varieta L C T je jeden z konjugovaných obrazů variet nad k(P)9 které mají 
za svou projekci na V bod P. Projekce 17 variety L na W má bod Q m tňmtmý 
nad k(P). Podle věty 1 dimense variety L nad k(P) je d 22 t —- r, noboC k(P) . 
. ( P X Í ) = k(P) (Q) a podobně W) (P X Q) = W) (Q). D i i % ( n (Q) ** 
= d i m ^ (Q) podle věty 2, W, 3. Bod P X Q je však bod z variety T, proto 
jeho dimense nad & je ^ t. Poněvadž dimfc(P X Í ) = dim*:p)(Q) + áimk(P) •= 
= á + f, dostáváme t^d + r. Máme č ^ c ř + r a č ^ c ř + r, žili č — rf 4. f 4 

Obecný bod P x QeL nad E(P) má nad k dimensi t a tedy je obecným c 2P 
nad i . Projekce tohoto bodu je obecný bod € W nad k podle věty 7, Btejná 
lívaha pro obecný bod ReW nad k vede k rovnici t =- «s + (3 a proto r j- ̂  *** 
= s + <5- Poslední rovnice vyjadí'uje tak zvaný princip sSítání kortHtanl 
v algebraické korespondenci, který vyslovíme větou: 

Když v t dimensionální alg. korespondenci I7* mezi varietami Vr a W$ o spo
lečném tělese z definice íb obecnému bodu P nad & € W odpovídá na W & 
^dimensionálních nad k(P) konjugovaných variet a obráceně obecnému bodu 
Q nad k € W odpovídá na F/3 <5-dimensionálních nad k(Q) konjugovaných variet, 
pak ]et = r + d = s + d. 

Z předchozího plyne, že v algebr. korespondenci T* mezi Vr a W* o spoted*-
ném tělese z definice k obecnému bodu P nad k z variety V odpovídá na W m 
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(t — r)~dimenskmálmeh nad k(P) konjugovanýoh variet a obecnému bodu Q 
mul k e íF odpovídá // (t ^)-(iimenKÍonáiních nad k(Q) konjugovanýoh variet. 

Věta 9. Hnd T C (V X W) alg. korespondence mezi varietami V a W, k spo
lečné tébmo z definice pro J\ V, W\ KdyS obecnému bědu * F nad k odpovídají 
drdimemumáln! variety Lfp tak kaidému bodu c F odpovídají nejméně d-dinwn-
simuUní variety na W. Podobný vf/ěledek platí pro body variety W. 

Důkaz. Neehí Pf je nějaký bod * V. Pak komponenty průniku T o (Pr = x 
'< W)* které majf za projekei na V hod P\ mají podle věty 1 dimensi aspoň 
/ r d. Podobně pro body variety W. 

Věta 10, Neehí V a W jsou dve variety definované tutd třlesem k\ necM P, Q 
jsou obecné body c V a «• W nad k. Potom existuje alg. korespondence T, definovaná 
nad k mezi V a W taková, ie bod P X Q je obecný bod nad k e 7\ kdyS a jen kdyS 
k(Pf Q) je regulární rozMřmi nad k. 

Důkaz. Když k(P,Q) je regulární roz&iřenf nad k% pak bod P X Q má 
looua T nad k, a twrměvadž P X Q e F X W> je T c F X W. P x Q je obecný 
íK>d € T nad k. Projekce T na V a W je zase F a W, tedy podle definice 1 je T 
algebraická korespondence nad k mezi F a W. 

Obráceně, když i* X Q je obecný bod nad & z alg, korespondence 5T c F X W\ 
pak SP je IOCUH bodu P x Q nad ife a rozšíření k(P, Q) je regulární nad & (W, 68). 

Poznámka , Jestliže bod P jo obecný bod c V nad & a Q je obecný bod 
« W nad 1% které jsou nezávislé nad k, pak algebraieká korespondence T s 

F x IF, v nfž každému lK>dti P § V ocipovfdá eelá varieta W a každému 
bodu Q* W odpovídá eelá varieta V. Takovouto alg- korespondenci mezi 
varietami V a W nad k nazýváme triviální. Jestliže tedy mezi varietami F a W, 
které jsou definovány nad tělesem k, existuje netriviální alg. korespondenee 
nad £, pak obeený bod P < F nad k a obeený bod $ c W nad fc jsou takové, 
že i*(i\ <̂ ) je regulární rozšíření tělesa h a body P% Q jsou závislé nad k* (Defí-
nioi nozávislýeh bodů viz W, 3-) 

Definice 2* 2V?*#fA.»? T é t. F r X W® je (dg. korespondence nad k mezi Vr a W*. 
Pak brd /*•* F f (ť? c íF) nazýmíme regulární bod karřutpondence, kdyS mu na varieté. 
W% (V) mtpwíiajl mridy (Hrneme I — r, (í — s). 

% deřiníee t a z, věty 8 plyne* Še každý obeený bod nad k t V (nad k « IF) 
jo regulární pro alg. korespondenoi f/\ 

Věta 11. A\TÍII V Q V X W je alg. korespondence nad k mezi F a W. NecM 
P a P* jsou dva kdy c V takové, Se P* je regulární bod c T a Se P' je specializací 
bmln P mul L Potom P je také regulárni bod € 1\ 

Tato věta je bezprontředním důsledkem věty 12, 

Věta 12. NecM T C V X W je alg. korespondence nad k mezi V a W. NecM 
P a Pf jsou dva bědy c V takané, Se P* je konečnou specialisaci bodu P nad télesem 
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k. Potom ke každé varieté odpovídající bodu P existuje aspoň jedna varieta odpo
vídající bodu P', která má vetší nebo stejnou dimensi. 

D ů k a z . Označme W(P) množinu všech bodů e W, které v korespondenci T 
odpovídají bodu P e V, a podobně W(P') pro bod P ' . W(P) dostaneme, když 
soustavu variet T n (P X W) promítneme n a varietu W a podobně W(P') 
dostaneme, když promítneme na varietu W soustavu variet T n (P' X W). 
Soustava T n (P X W) je normálně algebraická nad k(P) a soustava T n 
O ( P ' X W) je normálně algebraická nad k(P'). Nechť C je libovolná kompo

n e n t a soustavy T n(P X W), která má obecný bod (P, Q) nad k(P). Nechť 
nyní (P' ? Q') je konečná specialisace bodu (P, Q) nad k a taková, že bod Q' 
je nějakou isolovanou specialisací bodu Q nad specialisací P -> P' nad k. Pak 
podle věty 13 (W, 65) dim k ^ ( Q ' ) ^ dim fc (P) (#). Projekce bodu (P' , Q') n a 
varietu V je rovna bodu P ' ; proto bod ( P ' , Q')eT n (P' X F ) . B o d ( P ' , £')leží 
t edy aspoň na jedné komponentě soustavy variet T n (P ' X IV). Označme 
jednu takovou z nich C, takže ( P ' , # ') e C. Nechť obecný bod nad k(P') 
variety O' je P ' x Q. Potom d i m ^ ( P ' , Q) ^ d i m ^ ( P ' , Q'). Z poslední 
relace plyne, d im^p^P' , Q) = dim f c P 0 ( P ' , #')• Vzhledem k dříve dokázané 
relaci áimHn(Q') ^ áimk{P)(Q), dostáváme dimk(n(P'Q) ^ dim fcíP)(Q). Označ
me C, C projekce variety C, C n a varietu TV. Poněvadž d i m ^ ( P , Q) = 
= dim^Q) = d i m ^ Z ? a podobně d i m ^ ( P \ Q) ^dimijp-^Q) = dimKpt)(Q) = 
-= d i m ^ ^ C , plyne odtud, že d i ra^^O ' ^ dun^^O . 

Nechť T C V X TV je alg. korespondence nad k mezi V a TV a nechť T a F 
mají touž dimensi nad k. P o t o m obecnému bodu P nad keV odpovídá oc bodů 
n a TV, jež jsou algebraické nad k(P)* Obecnému bodu Q nad k € TV odpovídá /? 
variet, jež jsou algebraické nad k(Q). T je konečná nad P (W, 106), což plyne 
z věty 2. 

Definice 3. í 7 c V X TV jmenujeme algebraickou korespondencí (jS, a)-zwac-
?wm nad tělesem k mezi varietami V, TV, když projekce T na V rovná se V 
a projekce T na W rovná se W a když T je konečná nad P a nad Q, kde P je obec
ný bod nad keV a Qje obecný bod nad k e W. 

Zavedeme-li ještě pojem „projekce zT kVazT k W je regulární", dostáváme 
se t a k k definici biracionální korespondence T na k mezi varietami V a TV. 
(W, 190.) Vlastnosti biracionálních korespondencí nalezne čtenář ve W, 109 
a násl. 

Jako příklady na užití principu sčítání konstant dokážeme následující věty. 

Věta 13. ŇechČ Vr (r > 0) je varieta definovaná nad tělesem k v prostoru Sn. 
Pak komponenty průniku obecné nadroviny (ux, ..., un) prostoru Sn a variety Vr 

jsou (r — l)-dimensionáZní variety, algebraické nad k(uv ...,un) a jsou konjugo-
vanými obrazy nad tělesem k(ux, ..., un). 

D ů k a z . Nechť (!) je obecný bod e V nad tělesem k(ux, ..., un_x). Uvažujme 
všechny nadroviny z prostoru Sn, které t ímto bodem procházejí, což je vyjá-
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dřeno rovnicí u^x + . . . + uJn + 1 = 0. Poněvadž (f) je obecný bod e V 
nad k(uv ..., un^x), plyne z toho, že &(f, uv ..., ^n_ x) je regulární rozšíření nad 
k. Ukážeme nyní, že existuje alg. korespondence s obecným bodem (f, uv . . . 
..., un) nad k mezi V a £w, kde un = — (1 + ^ + . . . + ^_1f„_1) : fn. 
Soustavu souřadnicovou jsme volili tak, že £n =f= 0 a šn je transcend. nad fc. 
Musíme proto dokázat, že bo.d (|, u1? . . . . wn) málocus T n a d k , t . j . , že&(f, ^ l 5 . . . 
. . . , un) je regulární rozšíření nad k a že projekce J 7 na V je V a projekce I 7 na 
Sn je # w . 

Dosadíme-li do k(f, %, ..., ^ n ) za un = — (1 + ux^ + . . . + u^Š^) : £„, 
dostaneme, že k($, uv . . . , ^ - í ) = &(£, ui, * • •> ŵ)> & poněvadž &(f, %-_, ..., u ^ J 
je regulární rozšíření, je takové také k(f, u) a bod (|, %) má tedy locus nad k, 
který j<me označili T. Projekce T na V je zase zřejmě V. Projekce 21 na Sn je 
také $ n , neboť uv ...,un je množina n nezávislých veličin nad k. Předpoklá
dejme, že uv ...,un jsou algebraicky závislé nad k, pak un je algebraické nad 
k(uv ..., un^). Potom f(un) = un + a^n"1 + ... + a a = 0, kde / (#) c i [ ^ 1 ? . . . 
• • •> ^ Í I - I ] M je irreducibilní polynom. Dosadíme-li za un = — (1 + ^ ^ + .. . 
• • • + ^n-i fn-i) * fn? dostaneme 

[ - ( 1 + u1S1 + ... + t ^ f * . - . ) : ftt]« + a-J.. . ] * - * + ... = 0 . 

Po vynásobení f * dostaneme 

[ " ( I + Mifi + -.. + ^ - i í « - i ) ] * + ^línL,..]*-1 + ... = 0 . 

Poněvadž (uv ..., ww_x) jsou algebraicky nezávislé nad k(£), musí koeficienty 
u všech monomů v uv ..., un_x býti rovny nule. Tato vlastnost platí i pro koefi
cient u monomu nultého stupně, z čehož plyne (— l ) a + a10(— \y~~xŠn + . . . 
• • * + «aofn = 0, kde ai0 e k. Poněvadž «fn je algebraicky nezávislé nad k, musí 
všechny koeficienty v poslední rovnici býti rovny nule, což vede ke sporu, 
neboť (— l ) a =j= 0. Podle principu konstant platí r + n — l — n + d, odtud 
plyne <3 = r — 1. Tedy obecné ňadro vině e Sn odpovídají (r — ^-dimensio
nální variety algebraické nad k(uv ..., un) a jsou konjugovanými obrazy nad 
tímto tělesem. 

Úplně stejně bychom dokázali větu 14. 

Věta 14. Nechť Vr(r > 0) je varieta definovaná nad tělesem kvSn. Pak kompo
nenty průniku obecné nadplochy v prostoru Sn a variety V jsou (r — l)-dimensio-
nální variety, které jsou algebraické nad k(u) a jsou konjugovanými obrazy nad 
tělesem k(u) . [(u) je množina koeficientů nějaké obecné nadplochy.] 

Věta 15. Nechť Vr(r > 0) je varieta definovaná nad tělesem k v Sn a /Z**""1 

varieta nad týmž tělesem. Potom Vr nll71'1 = Vr nebo Vr O I771"1 je soustava 
variet, jejíž každá komponenta má dimensi r — 1 a všechny komponenty jsou 
algebraicky konjugované nad k. 

D ů k a z plyne takřka bezprostředním užitím věty 14 a věty 9. 
P o z n á m k a . Věta 15 je bezprostředním důsledkem th. 7, W, 86. 

* 
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Резюме 

АЛГЕБРАИЧЕСКОЕ СООТВЕТСТВИЕ 

ЯН БИЛЕК ^ а п ВПек), Прага 

(Поступило в редакцию 26/Х 1956 г.) 

Основные свойства алгебраического соответствия между двумя алге
браическими многообразиями, определенными над полем, имеющим харак
теристику 0, хорошо известны. (См. В. Ъ. Vап йег УУЛЕТШЕ]*, ЕтГйЬгап§ 
ш сИе а1§еЬга18сЬе веоте^пе, Но^аЕ-РЕ^ОЕ. МеЙюйа оГ а1§еЬга1С Оеоте-
Ъту, том II.) 

В настоящей работе рассматривается алгебраическое соответствие 
между двумя алгебраическими многообразиями над полем с произвольной 
характеристикой. В изучении этого соответствия используется метод, 
являющийся расширением метода, описанного для частного случая — 
бирационального соответствия — в книге А. УУЕТЬ, ЕоипЫатлопз оГ а1§еЪга1с 
§еоте1лу, 1946. Если же, в частности, поле коэффициентов заменим полем, 
имеющим характеристику 0, то из полученных нами результатов полу
чатся результаты, приведенные в цитированных работах. 

S u m m a r y 

THE ALGEBRAIC CORRESPONDENCES 

JAN BlLEK, Praha 

(Received November 26, 1956) 

The fundamental properties of algebraic correspondences between two 
algebraic varieties defined over the field of zero characteristic are well known 
(see B. L. van der WAERDEN: Einfuhrung in die algebraische Geometrie, 
HODGE-PEDOE, Methods of algebraic geometry, vol. II.). 

The present paper considers the algebraic correspondence between algebraic 
varieties over a field of an arbitrary characteristic. To study this correspondence, 
an extended method is used, which is described in A. WEIL, Foundations of 
Algebraic Geometry, 1946, for the special case of the birational correspondence. 
On specialization of the coefficients field into the field of the zero characteristic, 
the present results are transformed to those shown in the above-cited books. 
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