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ČÁST MATEMATICKÁ. 

Příspěvek k teorii determinantů. 
Karel Róssler. 

(Došlo 28. ledna 1932.) 

V tomto článku zobecňuji jednu známou větu z teorie deter­
minantů. 

Budiž dána rc-řadová matice (aik). Utvořme matici (Ayxk)), 
kde A(%xk) je g-řadový determinant z (aik), jehož indexy řádkové 
tvoří kombinaci (i) = (ilf . . ., iq) čísel l , . . , , » a indexy sloupcové 
kombinaci (k) = (kx,. .., kq). Pak platí známá věta:1) Má-li matice 
(aik) hodnost q, má matice (A^xk)) hodnost 1. Dokážeme větu obec­
nější: 

Má-li matice (aik) hodnost p, má matice (A(ixk)) hodnost 
tø 

D ů k a z : V následujícím budeme předpokládati, že p < n, neboť 
případ p — n jest důsledkem věty Sylvester-Frankeovy. V matici 

(aik) zaměňme řady tak, aby * i i 

лvi. 

ßip 

Л"PV 

•4- 0. Tím se v matici (Ayxk)) 

některé řady nejvýše znásobily (— I) a vyměnily. Její hodnost 
zůstala ovšem beze změny. V matici (aik) je po této úpravě prvních p 
řádků lineárně nezávislých a všechny ostatní řádky jsou jejich 
lineárními kombinacemi. Platí tedy pro každé at*: 

Щк 
V 

cir ark. (1) 
ř=»l 

Vyloučíme-li triviální případ q> p, máme: 

Л-axк) = 

^iгP^VҺK 

aixv 

• % . в 

_ fiixx • • • ^pXVhK • • • <hbx\ л_у 

\%x - . . %Р'Щкд... . aVkJ Щ 

(Ec\rarкt) 

(EciýӣrкJ 

J.Cťл . . . cixrą 
• • , " • • * " - • ' " • 

^tyV *• CiąГą 

(E^Or^) 
• • » • 

(Eciqf ariq) 

• ••"•• • • 
<fc*V • •%*« 

^ Viz B. B y d Ž o v s k ý : Základy teorie determinantů, odst. 52. 
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kde [r] == [rl9 . .*„rq 

I CiíU . . . CixTq 

Hi)[r\ 
CiqГl. . . CiqГą 

značí kombinaci čísel 1, . . ., p. Označíme-li 

, plfiií^pro každé A^y 

(2) -4 0')(*) = 2 j ^ - r - ^ -r-W * 

Srovnáme-li rovnice (1) a (2), máme výsledek: Řádky matice (A^k)) 

jsou lineární kombinace těch ( J řádků, jež obsahují determinanty 

z prvních p řádků matice (aik). Z věty Sylvester-Frankeovy plyne: 

Subdeterminanty A^k), vybrané z determinantu , u . ' *.' }v , tvoří 
cřp^. . . app 

nenulový, ( J-řadový determinant v matici (A^k)). Hodnost 

matice (A^k)) je tedy rovna ( I • 

Contribution à la théorie des déterminants. 

(Ex t ra i t de l 'art icle précédent.) 

L'auteur généralise un théorème connu de la théorie des 
déterminants. 
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