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Časopis pro pěstováni matematiky, roč. 85 (1960), Praha 

GEOMETRICKÝ VÝZNAM PROJEKTIVNÍCH NORMÁL 
ROVINNÉ VRSTVY KŘIVEK 

ALOIS ŠVEC, Praha 

(Došlo 24. srpna 1959) 

J e nalezen další geometrický význam normál vrstvy křivek v S2, 
zavedených Z B . NÍX>ENÍKEM. 

V projektivní rovině S2 bud dána vrstva křivek V; každému bodu A0 e S2 

"bud přiřazen reper A0, Ax, A2, pro který [A^A^A^ = 1 a [-áo-4-J je tečna v bodě 
A0 t é křivky vrstvy V, jež jím prochází. V duální rovině S* k ^ u v a ž u j m e duální 
lokální repery oc0 = [A^A^], ocx = [A^A^], oc2 = [-á1.40]; základní rovnice vrstvy 
j s o u 

2 2 

»(1) áA{ = 2 COÍ^Í - d^i = — 2 *>*** (* = °> l> 2 ) 
j-0 i - 0 

řS 

«(2) o>12 = o>t, 3 G ) U = bxťWi + b2ca2, co10 + co21 = SgCOi + bzco2 , 

T-olba bi = 0 (i = 1, 2, 3) znamená, že J . 2 leží na jedné z i i-tých normál; viz 
p ] . V dalším naleznu geometrický význam těchto normál, odlišný od Nádení
k e m udané charakterisace. 

Za t ím účelem uvažuji vrstvy VK, takto vytvořené: Bud dána kolineace 
K : S2-~> S2, křivka vrstvy VK bodem A eS2 má v něm za tečnu právě přímku 
[A, KA] (uvažuji ovšem takovou část roviny S2, jež neobsahuje samodružné 
"body K). Nyní platí, že pro každý bod A dané vrstvy V existuje co2 kolineací K, 
-pro nez vrstva VK má s vrstvou V v bode A analytický styk 2. řádu. Analyticky se 

2 

j e d n á o nalezení takových kolineací KA€ = 2 oci3Aj9 pro něž 
í - o 

<3) [(A0 + dá 0 + iáU0 + .. .)(KA0 + KáA0 + ^K dM0 + ...)] = 
= (90 + ex + ie2 + ...)(<%2 + d*2 + i&oc2 +...) 

.až na veličiny třetího a vyššího řádu (0k je řádu k). Přímým výpočtem se zjistí, 
že taková nejobecnější kolineace K (nazvěme ji přidruženou) je 
<4) KA0 = a00A0 + A1, KAt = a10A0 + (a00 + |b x ) Ax + A2, 

KA2 = \bzA0 + (b2 — a10) Ax + a00A2. 
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Snadno se již nahlédne: 

V S2 uvazujme vrstvu V a bod A. Zvolme bod B, jenž neleží na tečně v bodě A 
křivky vrstvy V, která bodem A prochází. Nutná a postačující podmínka, aby bod B 
ležel na (1) první, (2) druhé, (3) třetí projektivní normále vrstvy V v bodě A, jest 
existence takové přidružené kolineace K (V a VK mají styk právě v bodě A), pro 
níž 

(1) body KB a A jsou lineárně závislé a K2A leží na [A, B], 
(2) body KB a A jsou lineárně závislé a K2A leží na [KA, B]9 

(3) bod B je samodružným bodem K. 
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Резюме 

ГЕОМЕТРИЧЕСКОЕ ЗНАЧЕНИЕ ПРОЕКТИВНЫХ НОРМАЛЕЙ 
ПЛОСКОГО СЛОЯ КРИВЫХ 

АЛОИС ШВЕЦ (АЫз ^ес), Прага 

Пусть дано нулевое соответствие VА = ос; А е ос, А е 82, ос е $*; $ 2 и $* — 
двойственные друг другу плоскости. Для каждой точки А е 82 суще
ствует оо2 коллинеаций К, для которых соответствия V и УКА = {А, КА} 
имеют аналитическое касание второго порядка. Точка В лежит на г-й 
(г = 1, 2, 3) введеной 3. Надеником нормали в точке А, если и только 
если существует такая коллинеация К, для которой Ук соприкасается с V 
в точке А и (1) [КВ, А] = О, КЫ е {А, В}, (2) [КВ, А] = О, К2А е {КА, В}, 
(3) [КВ, В] = 0. (Здесь {В, 8} означает прямую, проходящую через точки 
22,5.) 

Ш 



Résumé 

SIGNIFICATION GÉOMÉTRIQUE 
DES NORMALES PROJECTIVES D'UNE COUCHE 

DE COURBES PLANES 

ALOIS SVEC, Praha 

Soit donnée une correspondance nulle VA = oc; A e oc, A € S2, oc e S*; S2 et Sf 
étant deux plans duals l'un à l'autre. Pour tout point A e S2 il existe ooa 

d'homographies K pour lesquelles les correspondances V et VKA = {A, KA} 
ont un contact analytique de second ordre. Un point B est situé sur la i-èm& 
(i = l, 2, 3) normale — introduite par M. Z. NlDENiK — du point A si et 
seulement s'il existe une homographie K pour laquelle VK oscule V au point A 
et (1) [KB, A] = 0, KU c {A, B}, (2) [KB, A] = 0, K^A e {KA, B}, (3) [KBy 

B] = 0. (Ici {R, S} désigne la droite passant par les points R et S.) 
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