Casopis pro péstovani matematiky

Josef Kral
Pfiklad k jednomu obraceni Greenovy véty

Casopis pro péstovdni matematiky, Vol. 101 (1976), No. 2, 205--206

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/117896

Terms of use:

© Institute of Mathematics AS CR, 1976

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides access to
digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this document must
contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and stamped
O with digital signature within the project DML-CZ: The Czech Digital
Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/117896
http://project.dml.cz

Casopis pro p&stovini matematiky, rot. 101 (1976), Praha

RUZNE

PRIKLAD K JEDNOMU OBRACENI GREENOVY VETY -

Joser KrAL, Praha
(Doslo dne 11. Cervence 1975)

Bud K = <0,1> x (0, 1) a pfedpokliddejme, Ze P, Q jsou borelovsky méfitelné
funkce na K takové, Ze funkce x 1— P(x, y) je integrovatelna na <0, 1) pro kazdé
y€<0,1) a funkce y — Q(x, y) je integrovatelnd na <0, 1) pro kazdé x e <0, 1).
Pak lze definovat funkci F dvojrozmérného intervalu I — K pfedpisem

F(I)=J“de+ Qdy,
ol

kde 0I znadi kladn& orientovanou hranici obdélnika I. Je patrno, Ze F je aditivni
funkci intervalu. Vy3etfovani absolutni spojitosti funkce F (vzhledem k dvojrozmérné
Lebesgueové mite) je vénovan &lanek [1]. Ve v&t& 1 tohoto &ldnku se mj. tvrdi, Ze
z absolutni spojitosti funkce F plyne, Ze funkce P, Q splituji nasledujici podminky:

1) Funkce
1) y = P(x, y)

je absolutné spojita na <0, 1) pro skoro vSechna x € €0, 1).
2) Funkce

@) X1 0(x,3)

je absolutné spojitd na <0, 1) pro skoro viechna y € €0, 1).
Toto tvrzeni neplati, jak ukazuje nasledujici jednoduchy

Pfiklad. Zvolme libovolnou omezenou borelovsky méfitelnou funkci fna (-1, 1>
a definujme '

G P(x,y)=f(x-y), Qx»)=—f(x-y), 0sx,y<1.
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Potom pro I = {a, b) x {c,d) c K plati

F() =LIde +0dy = j:f(x; ¢ dx -ﬁf(b ~ )y — J:f(x — d)dx +

d
‘ +Jf(a—y)dy=0,
c

tak¥e F = 0. Zvolime-li funkci f navic tak, aby nebyla absolutng spojitd na Zidném
nedegenerovaném intervalu obsaZeném v {—1, 1>, pak pfi definici (3) neni splnéna
?4dné z podminek 1), 2); dokonce pak funkce (1) neni absolutn& spojitad pro z4dné
x € <0, 1) a funkce (2) neni absolutné spojitd pro Zadné y € <0, 1).

Riizné postadujici podminky pro absolutni spojitost funkce F lze najit v literatufe,
jeZ je uvedena v komentafi k § 8 skript [2] oti§t€ném na str. 329331 v [3].

Literatura

[1] C. B. I'opaenxo: O6pamenue Teopems I'puna-Crokca, c6. MeTprueckne BOpoCk TEOpUH (PyHK-
uuit ¥ orobpaxennit, u3nar. ,,Haykosa dymxka“, Kues 1973, ctp. 61—68.

[2] J. Krdl: Teorie potencialu I, Statni pedagogické nakladatelstvi Praha 1965.

[3]1 J. Krdl, I. Netuka, J. Vesely: Teorie potencialu II, Statni pedagog. nakl. Praha 1972.

Adresa autora: 115 67 Praha 1, Zitna 25 (Matematicky ustav CSAV).

206



		webmaster@dml.cz
	2012-05-12T07:44:38+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




