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. m — v
aneb jest I:“ +a] = [Ym] 4+ 1, a pak se v druhém souétn

v pravo objev{ o jeden élen vice: « == [Ym] -1, jeho hodnota

E(mjﬂf_ﬁ): [Var] se véak zrudf se souisti hodnoty

"

v+ E (=) = ¥l . @ - 1

a zbude opétné vzoree (10). _
Piipomefime, Ze vzorec (3%) platil za podminky m == (e - u),
kterA v naem ptipadé znf m == u[Ym] a je splnéng pro

(10%) m == wdH(

Véstnik literarnt.

Traité d’Analyse par Emile Picard, Membre de ITu-
stitut, Professeur. & 1a Faculté des Sciences. T. IL Paris, 1893,

Tento druhy svazek, podavajlc{ vyklady, jeZ byl autor
béhem dvou let na Sorbonné konal, obsahuje jen dvé kapitoly
vénovanych plivodnimu cfli koihy, t. differencialnym rovnieim,
vie ostatnf se vztahuje k funkeim harmonickym a amalytickym.
Z toho patrno, Ze spisovatel — jakoz v predmluvé sdm pravi —
obor sf:'ych vykladd rozsffil, a to, pripojme ihned, ve prospéch
étenditv,

Prvn{ étyfi kapitoly vénovany funkeim harmopickym dvou
proménnych x, y, t. j. funkefm hovieim rovnici

Yu |, A

*) Ke konci pron #sti vloudila se na tfech mistech chyba tiskowi.
N& str. 88, md v fddka 9. v pravo, pak ve druhém %lenn pravych
gtran vzored v Fad. 12. a 14. vSude atdti liters X misto z.
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K nim vede definice analytické (monogennf) funkce u -} sv
komplexnf proménné =z} dy jakoito funkee o ur€ité derivaci;
pro takovou funkei wusf ¥ a v hovéti rovnicim

TN M

T W &
z nichZ dle ivah o k¥ivodarych integralcch v L. dile vyvimutfch
predevéim plyne zildadof véta Couchy-ova o nezdvislosti inte-
gralu analytické funkee na cesté intograénl, s dile hofejsf ¢ z.
Laplace-ova rovnice jak pro « tak pro .

Naopak, hovI-li « oné rovnici, lze pouhoun lvadraturon
ustanoviti ¢ tak, by x4 Dbyla ausalytickou funkef komplexni
proménné « +dy. 7 tolie jest patrno, e studium napsanych
differencialnych rovaic jest v podstaté totoiné se studiem funkel
analytickych; Ze k tomuto stanovisku, jez vytkl Réemann, zde
stejnou mérou pFihliZzeno jako k obvyklejémw stanovisku Cauchy-a,
jenZ béfe pfhno v uvahu komplexn! hodnotu u + v, jest ne-
malou zasluhou autorovou.

Poukdzav v 1. kap. dile ku gencealisaci Belframi-ho ty-
kajici se komplexnich proménnycl na libovolns ploSe, vyvinuje
autor hlavaf vlastnosti harmonickych funke{ v roviné; tvahy ty
jsou oviem obdobny k uvahsm I dilu o harmenickych funkeich
v prostoru. Rozdliiv sam nékteré z téchto vysledkfi na funkee
hovief jinym rovnichn, nez jest Laplace-ova, formuluje problem
Dirichlet-tiv, poXadujlcl vyéisleni harmonické funkece o danych
hodnotichpodél uzaviené &dry v roving, a podivd dle €. Neu-
mann-a¢ Teleni v ton pfipadé, kdy dand Cira jest vypoukld.

Kap. I jedna o rozvinut( funkei harmouickych v mocni-
nové fady jak v konednu tak v neckonefnu — a to pomoci
transformace reciprokymi priivodiéi -- a o jich propagaei; appli-
kace na harmonické funkcec u, v vehdzejlei do analytické funkce
w+év rizem vede k zikladnimu theoremu Cauchy-ovu, dlc
néhoz analytickon funkei, jednoznaénon a spojitou v jistém
kruhu, opsaném kolem poditku, lze rozvinouti v fadu pokraéu-
ol dle celistvfch mocmost! proménné a konvergujici v onom
kruhu, k rozvoji Mac-Lawrin-ovit a Taylor-ovu, 8 k propagaci
analytické funkce. Zdroveti zde toziffeny a doplnény vivahy L
diln o mocninovyeh ¥adich vzhledem k Fadidm komplexnim a
v8e objasnéno pfiklady; mimo jiné vyvozen pékny vysledek, Ze
nutnd a postacujict vyminka, by fada

a, -+ ap - a®-f .
konvergovala pro kaidé z, jest vyjidfena rovnicl

lim Yjam] = 0.
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Kap. III. vénovina f. z. alternujicf methodd p. Schwarse
itz 1ze Yediti Dirichlet-itv problém v pifpadé sloZitéjiiho obvodu
a methods tato applikovina téZ na jind differencialné rovaice
nei jest Laplace-ova; tim doplnil autor své zajimavé generali-
sace nahofe vytéenéd. Kap. IV. pak se zabyvi logarithmickym
potencialem a obecnou methodow, kterou p. Poincaré Fesil pro-
bDlém Dirichlet-dv.

Kapitoly V. a VI. podivajl zdklady theorie funkef kom-
plexni proménné dle Cauchy-ovych koncepel a applikace na
rozklad celistvych funkel na primarni faktory Weierstrass-ovy
{8 roziffenfm amtorovym za tdelem sestrojeni funkei o singu-
larné &ite), na stanovenf omezenyeh integralitv, na rozvoj funkei
v soudet racionalnych zlemkiiv, vyvezen{ fady Fourier-ovy a Fad
obdebnych, koneéné na stanoveni poétn kofenll dané rovmice
obsazenych uvnitt daného obvodu, zvlad€ pak na Cauechy-ovu
theorii indexttv.

YV kap. VIL |vyvinuje autor &ist v¥sledkiv, jichZ se do-
détal v pRicing podtu YeSeni dvou rovnic Ala, y) =0, @(x, ) =0,
zapadajlcich do dané plochy, p¥i cemZ «, ¥ pojima jakoto pra-
votthlé seufadnice; na vysledky ty jsme jiz v referatu o I. dile
upozornili. Piibrav totiz tfet{ soutadnici z a rovnici

2D =0,

f d¢ o
dxr dy Yy
souhrn hodnot #, y, pffsluinfch bodfin uvnitt daného obvoedu,
a hodnot 2z v mezich —¢ a & pii libovolndin kladoém &
Pocet Fedenl viech tH rovnic vzhledem k supposici, #e jsou na-
skrz jednoduché, t. j. Ze D=0, jest tyZ jako potet feSeni da-
nych dvou rovmic; a pounévad# funkeionalny determinant viech
th funkef jest D? a tedy kladny, podivd formule Kromecker-ova,
jiZ v L diln vyviouts, feSenf problemu.

Kap. VIII. vénovana hyperelliptickym integralim; vyvo-
zeny jich periody, pojem zékladnich (neodvislfch) period, uki-
zdno, Ze Jich potet nemfiZe byti mensi nei 2, a ptifinény
ptiklady, zvld3¢ integral ellipticky a — dle p. Gowrsat-a —
integraly lhypergeometrické. Mnohoznatnost téchto integralfi
(period} zavislych na integradnfeh cestich, vytéena zvldst pro
cllipticky integral a applikovdna k dikazm krdsné véty auto-
rovy, Ze neni moind, aby celistvd funkce nenabyla dvow a aby
podil dvow celistvyich funkci nenabyl tii rdenych hodnot, aé neni-li
Junkce stdlou.

V kap. IX. poddin rozvo] funkee vice komplexnich pre-
ménnych v Fadu mocninovou a do jistd miry i rozklad takové

kde D znaéf funkcionalny determinant y uvazuje
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funkee na faktory, jehoZ dileZifou applikac! pak jest dfkaz
existence funkel implicitafeh. Kapitolu zakonduje zohecnénf zd-
kladnf véty Cauchy-ovy, k némui davajli podndt dvojné integraly
funkee dvou komplexnich proménnyel, uvazované p. Potncaré-em;
krisnym upotfebenfm téchto velice abstraktnich iivah jest pak
vyvozeni Fady Lagrange-ovy a jejtho zobecnénf pro piipad dvou
rovoic, Laplace-em podaného.

Kap. X. vénovdna theorii konformnfho (isogounalndlio)
zobrazovdni rovinmych ploch: poukidzino k jeho totoZnosti s pro-
hlemem Dirichlel-ovym a poddny iivahy p. Schuwarz-e, vedouel
k zobrazeni plochy omezené analytickymi oblonky.

Kap. XL a XIL obsahuji zdklady theorie differencialnych
rovuie. Nejprve vyvinuty dle Cauchy-a dva dikazy o existenci
integraliiv soustavy obyéejuych differencialnych rovnic, jako’
i autorova methoda zaloZeni na posloupnych approximacich,
jakoZ i dikaz o existenci integraliiv soustavy partialuych linear-
uych rovmic, poprvé t6Z od Cawchy-ho podany. V kap. XIL
uvafovany specialné differencialné rovnice prvntho Fidu, jich
body singularné, rovnice Riccati~ova, provedena inverse ellip-
tického integralu, éim# ziskina funkee dvojperiodickd « tato vy-
jidfena podflem dvon celistvych funkei, jez v pifpadé kano-
nického tvary elliptického integralu jsou Wederstrass-ovy funkee
Al a Al Ctend¥i tak predvedeny krisné a ditleZité applikace
obecné theorie funkénf.

V kap, XIII. studoviny algebraické funkce jedné pro-
ménné: povaha jich bodd kritickyeh, jich rozvinutf v fady moc-
ninové — dle klassické price Pusseww-ovy, odvozena véta D.
Nither-a, dle niZ 1ze obapolné racionalnou transformaci promén-
nyeh toho dojiti, %e vicendsobué body transformované alge-
braické tiry nemsj{ splyvajicich tefen, a sestrojena struénym a
prece jasnym splisobem t. z. Riemann-ova plocha piisluind al-
gebraické funkei, jejfz viecky kritické body jsou rdzm nejjedno-
duistho, éehoZ lze vidy racionalnou transformac{ dosdhnouti.
Deformaci pfevedena tato plocha dle Clifford-a na deskn opa-
tfenou jistym poétem ofvordv, ku kteréZ pFipojeny dal$f wivahy
o souvislosti, o uzavfenych éardch a t. z. Fezech mna ploSe. Kapi-
tola konéi roziffenfm Cauchy-ovych vét na funkce jednoznacné
v Riemann-ovd plose,

Kap. XIV. jedns;na zakladé predchozich obecnych tvah
o Abel-ovych integralech, o jich periodich, o proslutém theoremu
Abel-ovy, o integralech prvntho drubu: jich poétu, . linearnd
neodvislych, jen? jest t. z. rodem (genre, Geschlecht) dané alge-
braické- &ry, o normalném jich tvaru, o relacich mezi jich pe-
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riodaini, a poddvd obdobné ivahy o integralech druhého a tfe-
tiho drubu.

V kap. XV. proveden rozklad libovolné funkee, jeZ jest
jednoznadéng na Riemamn-ovd plode, na jednoduché elementy t.
integraly druhého drubu a ukizdno, Ze nelze na takové funlkei
Zadati, by méla g libovolné danych poli, mepfesahuje-li u rod
Rigmann-ovy plochy: véta, jei u Weierstrass-e jest definici
rodu algebraické funkece; dile vyvinufa véta Riemann-Roch-ova,
birationalné transformace na algebraické d&are, zafadovani jich
do tfid a2 pojedndino speciainé o ¢ardch hyperelliptickych, zvIds¢
o Carich rodu 2.

Kap. XVI., pridvinjfc se prvntho z obou stanovigek na
pocéatkn vytéemych, vychdzi z dané Riemann-ovy plochy a
ukaznje nejprve existenci jistych harmonickych funkef a pak
funkei analytickych 1. a 2. drubu, a konedné algebraickych
tunkef jednozmaénych na ouné ploSo; na konec provedena gene-
ralisace pifsluind koncepci Beltrami-ho nahofe naznacené.

Posledni XVII. kap. vénovina algebraickfm éarim rodu
maulltého &li unikursalnfm a &ardm rodu prvniho, jichZ studium
#zde pfirozené vede k zikladniin vlastnostem dvojperiodickych
funkef, :

Tento struény ndstin obsahu II. svazku dfla p. Picard-ova
svédéi o bohatosti latky v ném sméstnané; v pfféiné zplisobu,
jakym tato poddna, plati to, co bylo feceno o L. svazku: exposice jest
pfi vai presnosti a struénosti pfece jasnd a elegantn{ a studinm
podrobnéj§i usnadnéno fetnymi citaty, vztahmjicimi se aZ k nej-
novéjdim publikacim. Dosud vydané dva svazky jiz jasné nkazuji,
jak Siroce a pevnd spisovatel zaklidd slibené vyklady o diffe-
rencialnych rovnicich, éimZ jen sesflenc naSe pfdni, by i dalsf
dasti tak krdsného spisu byly v brzlu v rukou &tendfdv.

Ed, Weyr,

- Sl ———— -
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