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Dosadice to do rovnice naseho konoidu dostaneme rovnici tohoto
specielnfho naSeho konoidu po jednoduché tpravé ve tvaru:

y(y* + 3a*)(2® + 2*%) — 2a zz(a® + 3y*) + 0.
Konoid tento nazveme orthogondiniym, jeito jest stanoven
dvéma kolmymi mimobézkami. Konoidd takovych existuje oo’

Nalezneme-li rovnice torsdlnich pifmek tohoto konoidu dle
vzorcl nahoie uvedenych, tu dostivdme:

z
—_— _+ .
y_+a—w_. 1

I vidime, Ze torsdlni a dvojné pfimky konoidu orthogonélniho
splyvaji.

Dalsi konoid vyznaény ve svazku nafich konoidi jest ko-
noid degenerovany pfisluiny péru naSich piimek splyvajicich.
ovnici jeho dostaneme, kdyZ polozime do obecné rovnice ko-
noidu nageho

a=0.
I méme
y3 (2% 4+ 2%) = 0.
Tu vidime, Ze n4§ konoid degenerovany skldda se z trojndsobné
roviny fidici a nullového vélce rotaéniho, opsaného ose konoidu
Pliickerova.

Poznamky o geodetickych éarach na
rotatnich plochach.
Napsal Bohuslav Hostinsky

1. Dand kiivka o jisté maximalni poiadnici R necht se
otali kolem osy tsefek. Na rotatni ploSe takto vytvoiené odpo-
vidd oné maximdlnf pofadnici kruh, ktery nazveme ekvator a
ktery jest patrné geodetickou ¢drou plochy. KaZzdd jind geode-
tickd ¢ara g, ekvator protinajici, jest uréena 1. bodem priseénym
45 2. Ghlem «, ktery v A svird s ekvatorem. Pribé&h kfivky
g (pokud o nepfekro¢i jistou mez) jest zndmy: g se vzdaluje
od 4, protinajic meridiany plochy v stile v&tsich thlech, aZ se
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dotkne jistého kruhu parallelnfho s ekvatorem v bodé B; po-
kratovini kiivky tvoii oblouk BC soumérny k AB vzhledem
k roviné meridianu, prochdzejicf bodem B. Kfivka g oscilluje
kolem ekvatoru, dotykajic se stifidavé dvou kruZnic parallelnich
o stejnfech polomérech, které lezi kazdd po jedné strand ekva-
“toru.*) Na¥i tlohou bude vypoédisti limitu Ghlu v, ktery sviraji
meridiany bodi 4 a €, konverguje-li tdhel o« k nulle; limitni
poloha bodu C jest prisek ekvatoru s geodetickou ¢drou neko-
ne¢né blizkou a prochdzejici bodem A.

Nejjednoduseji dojdeme k cfli uzitim nasledujici véty (viz
Darbouxz 1. ¢. N° 625): Je-li s délka oblouku méfend podél
jisté geodetické Eiry %k a p nekonelné kritkd kolmice, kterou
tteba vztytiti v néjakém bod& ktivky /, aby koncové body viech
téch kolmic vytvorily opét geodetickou &dru, vyhovuje p diffe-
rencialni rovnici linearni 2. ¥ddu

dp_ __ p .

ds> — RR'’
soutin RR' obou hlavnich polomérd kiivosti povazuje se v této
rovnici za funkei jediné proménné s.

V nafem piipadé volime za % ekvator; jeho polomér R
i polomér R’ meridianového Fezu jsou konstanty. Je-li s =0
v bodé A, integrujeme onu rovnici tak, aby p — 0, kdyz

s = 0; vychdzi
) /1
p = swn (\/FRT.S)-

Prisek C oné &iry s ekvatorem odpovidd jisté hodnoté
§ = s,, kterd hovi podmince

Z Tovnice
nésleduje
(p =T -.—R_—. (1)

*) Viz na pF. Darboux: Théorie des surfaces t. III. N° 382,



167

2. Vzorec (1) odvodme jeSté jinym zplsobem, ktery ne-
pfedpoklddd oné pomocné véty a ktery ndm umozni podrobnéji
sledovati, jak vzristd ¢ do nekonetna s rostoucim r2’.

Budiz » oblouk meridianu pot¢itany od 4, » polomér pa-
rallelnfho kruhu; bodu B nechf odpovidaji hodnoty w = u,,
» = a. Uhel v jest ddn (viz Darboux 1. e. N 582) integrdlem

ll1

v:?a‘/-—‘iu——. | 2)

J T\ —ar
Je-li « velmi malé, plati
dr arr\ u*
r_R+(al7)o.u+(W)0.—2—+...,
ddle jest
di——-—"noc djt*———cosa@‘« de _ 1 3
T du’ du — ¢’ )
kde « znati Ghel sevieny tetnou meridianu a rotaini osou, a
o polomér kiivosti meridianu Pro u« =0 jest
«=0, ¢=FR,
a tedy

r:R~~]'—z¢2, r2—-a":RQ—a2——-1€—t,u“; “4)

2R’
tleny vysiich stupii jsou vynechdny.
Hledand limita integrdlu (2) redukuje se — vynechdme-li

- 2LR’ u*® vedle R a poznamendme-li, Ze lim a — R — na

Zavedme novou integrani proménnou z:

/ R
Zt\Rmzz;

horni mez transformovaného integrdlu bude v limité rovna

lam Uy m = 1,

ul =0
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ponévadZz vzhledem k (4) plati

2
UL py g — R

a=Fk—gm 7

u3.

Vychdzi tudiz jako dffive

p=2 f\/l *_n\/R'.

3. Jacobi upozornil poprvé na obdlku geodetickych ¢&ar,
vychdzejicich z daného bodu, jeZ m4 dilezity vyznam v problé-
mech varia¢nfho poétu; Braunmiihl *) sledoval podrobné tvar
téch obdlek na rotaénich ellipsoidech, a z obrazcli, jeZ na cito-
vaném misté nachézime, jest moZno si utvofiti pfedstavu o tvaru
obdlek na kaZdé rotaéni ploSe poblize ekvatoru.

Zvlastni piipad nastdvd, kdyz jest polomér kiivosti R’
meridianového Fezu v ekvatoru nekone¢né veliky. Geodetické
éary vychdzejici z bodu A4 maji obalku, aviak ekvator sdm ne-
protind nekoneiné blizkou geod. ¢iru, kterd obihd nekonetné
mnohokrite dokola; thel v jest nekonetné veliky. Sledujme
blize tento pifpad pfedpoklddajice, Ze tetna sestrojend k meri-
dianové kfivce v bodé maximdlni ordinaty R m4 s kiivkou dotyk
ttetiho stupns, t. j. Ze '

k : RE

— Py 2 — R g% gyt
r=2R 2lu+ A a* =R a 79 % +.
(5)

Derivujme druhou rovmici (3) dvakrite dle « a poloZme
u — O; snadno shleddme, Ze

d*r a /1
— (e =#= ()
Vypoétéme nyni limitu souéinu #, . v postupem udanym
v ptedeSlém odstavei. Jmenovatel funkce za integralnim zna-

*) A. v, Braunmihl: Uber Enveloppen geodatischer Linien, (Mathem.
Annalen, Bd. XIV., p. 557; 1879.)



169

menim v (2) transformuje se dle rovnic (5); pak se zavede novi
integr. proménnd

4

R
=uY 12k — a9

Ponévadz ]
3 Rk

a—R — ut, R* —a®=— — uj,

24

vychdzi

Jim G .0 )_4\/1{ - fVI —. (6)

P¥iklad: Cassiniho ellipsa
(@* + ¥°)* + 2¢* (y* — 2?) — 3¢* =0 (M

vytvoif rotaci kolem osy Ox plochu, jejiz ekvator (x = 0) md
polomér

R =c¢.
Hodnoty derivaci r dle « pro « = 0 v piedeslych vypottech se

vyskytujici jsou totoZné s hodnotami derivaci y dle 2 pro bod
2=0, y == ¢; derivujice rovnici (7) ¢tyfikrdt, najdeme (pro

x=0)
+ k——~(zw-”) ‘?; :

Vzoree (7) ddva tudiz

1
ds
l. . —_ 4, . I p—p——
. i_—,;no (1, 7) ’ JVI — 7t

"y
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