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O obsahu trq]uhelmka.

Dr. Jan Schuster.

. Vyrazy pro objemy atvari obdobnych trojahelnikim v pro-
storech o vétsim poétu rozméril, uvedené na soumérny tvar a vy-
jadfené &tverci prvki, jsou dvoji: vyjadrené étverci délek hran
a &tverci objemu utvart (n — 1)-rozmérnych, jak jsem ukdzal
v praci ,,Contribution & la théorie du volume* r. 1923 (Compte
rendu du Congres de 1’Association Frangaise pour I’Avancement
des sciences tenu & Bordeaux).

Zde chci ukdzat i pro trojahelnik platnost oné dudlnosti.
Ovsem véc je ted daleko jedrodussi a zajimavost proto mensi, Ze
atvary (n — 1)-rozmérné pii dvojrozmérnosti trojuhelnika jsou
zase strany. Ale riznost tvaru trva.

Vyjdéme od vyrazu pro obsah trojihelnfka, kdyZz poditek
~ soustavy je v jednom vrcholu a piSme

Of = | T3 %> Ys— Y2,
Ty— 3 Y1 Ys

Piitadme novy prvni sloupec 1, 1, 3, a novy tieti fadek bude

mit prvky 3, 0, 0, ale nuly nahradme identitami

(xs_ Z) + (1 — %) + (2 — ) = 0,

(¥s—Y) +(h—¥s) + (12— w) =0
a odeétéme soudet prvnich dvou od posledniho Fadku. Pak bude
13 X3 — Ty, Y3 — Y2
Loy —a3 h— 45 |
L Ze—2, Yo— 0

Predsutime novy prvni sloupec z jednotek a na novém prvnim
fadku v ostatnich tfech prveich stijte nuly. Utvoime pak novy
determinant vyménou prvnich sloupcii. KdyZ oba znésobime,

1, 0, O, 0 0, 1, 0, 0
— 3642 — 0, 1, 23—y, Ys— ¥, . L0, 23— &, Ys— ¥»
: 0, 1, oy — a5, 1 — ¥ L0, z—ax h—ys |
0, 1, zg—uay, o— L0, z,—a, 2— %
bude obsahovat hlavni- Ghlopf{éka n. prvnim misté nulu, na
ostatnich vzniknou vyrazy tvaru

(23 — 23)* + (Y5 — ¥)* = @, atd.
Dalsf prvky budou tvaru » .
(25— %3) (%, — T) + (Ys— Y2) (1 — ¥s) = £ {(%3— 22 + 2, — 25)°—
_‘(zs‘“xl)z‘—%— TP+ (Ys— Yo+ h— Ys)P — (Y5 — yl) —
: —(?/1_?/3)2}—7("2“““2 b2).
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Podobné

(3 — @) (Ty— 1) + (Y5 — ¥2) (%2 — Y1) =
(21— @3) (B — 1) + (41— ¥3) (Yo — 1) =

Méme tedy celkem
' ] 0, 1, -1, 1
3642 — | Ls a?, L (c2—b*—a?), 1(b2—c2—a?)
- - 1, 1(62——a2—b2) b2, -1§(a2—62—cz)
1, 3 (b2 —a%*—c?), } (a® — b%—c?), c?

Znisobme obé strany ¢islem 4 a znasobme pak prvni sloupec resp.
tadek postupné ¢islem a2, b2, ¢ a pri¢téme ke druhému resp. tie-
timu a étvrtému.

Tim vznikne .
0-1, 1, 1

1, 4a?, c2, b2
1, ¢2, 4b2, a2 (4)
a?, 4c?

K tomuto determinantu bychom také dospéli, kdyZz bychom
si uvédomili, Ze trojahelnik sestrojeny z téZnic 1, 1y, te daného
trojuhelnika mé obsah rovny 2 jeho, takZe b&Zny vyraz mé tvar

0,1, 1, 1
. 1, 0, &2 t?
_— 2 > > c s U
9A - b tcz’ 07 ta2
1’ tbzy ta2> 0
Zavedme sem zndmé vyrazy tvaru
; 2 _ bZ _|_ 62 az
CT 2 Ty
znasobme determinant ¢islem 42 a bude
' 0, 1, 1, 1
14442 — 0, - 2b2 4 2a% — c?, 2¢% 4 2a% — b?
= 1 2% + 9p2— 2, 0, " 2¢2 4 2h2 — g2
1, 2a% 4 2¢2 — b2, 2b2 + 202 — a?, 0
Znésobime-li prvni ¥idek resp. sloupec &fsly — 2a2, — 2b2,

— 2¢? resp. a pncteme -li je k ostatnim, obdriime po znésobeni
¢islem (— 1)2 vyraz (4). _

Vyrazy tvaru (4) jsou pro podet rozmért v&tsf ne% 2 nutnym
prostiednikem, chceme-li urdit Gméry, jez uvadéji ve vztah funkce
poloviénich Ghli k povrchim nebo jejich kombinacim se sténami.
U trojahelnika vede k tomu jednoduché obriceni cosinové véty,
‘¢imz formule (4) ztriei vyznam ]ako pomucka, pracovni. Avsak
jeji existence je zcela rovnopravna se znamou formuli ktera ma
prazdnou uhloprlcku
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