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Drobné zpréavy.

Z Gaussovy poziistalosti.
Sdilf

‘ M. Lerch,
docent Seské vysoké Bkoly technické v Praze. )

V pozistalosti Gaussové (sebrané spisy, dfl IIL, str. 442)
nalezd se pojedndnf, v némZ se autor Disquisitiones pokusil
o dikaz vzorce pro linearnou transformaci funkce & pomocf
rozkladu v dvojndsobny soutin. Je zajimavo, Ze dospél k vy-
sledku, o némz sdm pravi: ,Diese Schliisse bediirfen einer Ver-
besserung (alle geradezu noch einen constanten Theil im Nenner)“,
nicméné je tu ziejmo, Ze uvypolty jsou. sprdvné, ale pouze
v rozumovin{ ucinéna chyba, coZ tuto vyliCiti nebude snad
od mista.

BudteZ m, n dvé veli¢iny kladné, 4 libovolnd konecn4 veli-
¢ina, a uvaZujme vyraz
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Dle znémého vzorce
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(1) : '
P(x) = 1] (14,

. pti dem% % probihd hodnoty (1, 3, 5, 7, ...) t. j. viechna pfi-
rozend cfisla lich4.

Méme tedy vzorec
N A\ _flzy)
&) ,l.l_ﬂ P:IE, },IZ, 1— km —+ k'ni] — g(x)®”
Gauss pochybil tim, Ze pf‘edpoklzidal rovnost '
R A
im tim ST 41— o0 +‘1T =lim lim 1|1 — km—i—k’ni)’
kterd zde neplati.
Dvojnédsobny soutin, jejz Gauss klade misto vyrazu A,
konverguje toti pouze podminetnd a méni svou hodnotu s po-
tddkem Cciniteld. Uvazimeli, %¢ soutin
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kde kladeno k viili kratkosti
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Levé strany vzorch (4%) a (4%) jsou si [vzhledem k (3)]
rovny, takie mime
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Abychom ukdzali nesprivnost domnénky Gaussovy, doké-
Zeme, Ze ‘dvojndsobny soucet v exponentu t. j. vyraz
B = lim lim { 141 }
v=n i=w bl |(km - k'nd)® © (kn ~ K'mi)?
nezmizf, JelikoZz % probthd hodnoty 41, +3, +5,... bude
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coZ jest veli¢ina kladnd, pokud m, n jsou realné. Nésledovné
bude soucet
2.: (m;n) (nm)
B Bkl +Bkl

sestdvati z ¢lend kladnych a bude miti tedy hodnotu od nully

riznou, ¢.b.d.
’

Odtud plyne, Ze vyraz AK nenf jednotkou, ¢imz  Gaussiv

omyl je néleZité vysvétlen. ,
Kdyby hypothesa Gaussova byla sprdvnou, pak bychom

patrne méli rovnici
mw i

2, . mr
fq’((w)yz)_fq)(ﬂg;g;_), wmeTn, ymen
kterou slavny. mathematik uvédf na konci ¥e¢eného pojedndni
ve tvaru rozvinutém. Le¢ ackoli poznal jejf nespravnosf, prec
chyba jim u€inénd neodstran{ se pripojenfm stdlych Cciniteld
k jmenovateli, nybrZ ptipojenfm faktoru tvaru
. al? .

€
k jedné z obou stran, jak patrno ze vzorce '(5).

Napsal Theodor Monin, professor ve Slivng v Bulharska,

I. Qeometrickym mistem stredii ploch kuZelovyjch 2-ho stupné,
Fteré prochdzeji danymi seste body v prostoru, jest plocha stupné 4-ho.

Viecky plochy 2-ho st.,- danymi Sesti body a, b, ¢, d, e, f
prochézejici, vytvotujf zvlastn{ geometricky utvar o tfech rozmé-
rech, ve kterém jest nekonec¢né mnozstvi ploch kuZelovych, Stiedy
jejich tvoff plochu st. 4-ho, ku které nejprvé Steiner poukézal,
- a kterou Cremona nazyvd Jakobianou soustavy.*)

Tato plocha obsahuje' vedle 15 pfimek, spojujicich danych
Sest bod& mezi sebou, i onéch 10 pfimek, ve kterych se protf-
naj{ roviny, protilehlymi trojinami bodit prochdzejici; takovou
pifmkou jest na p¥. prisecnice rovin abc a def. Body a, b, ...
jsou konickymi a uréuj{ kfivku prostorovou st. 3-ho, kterd jest
na plofe. Ony plochy kuZelové, jez maji své stfedy na této

*) Preliminari di una teoria geometrica delle superficie. Parte IL, pag. 58.
16
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ktivce, jsou projektivné, takZe znaéfli « a y dva libovolné body
kfivky, plat{ vztah
x (abe. . .) "X~y (abe. . ).

ObSfrné pojedndno o této ploSe ve spise Dr. Th. Reye
wDie Geometrie der Lage“ T. II. str. 250. a ndsl. 2. vyddnf.

V tomto smyslu nutno opraviti vétu (2), jakoZ i reciprokou
vétu (15), vyslovenou Chasles-em ve spise nApergu historique. . .4
Note XXXIII. str. 403.

Téz prof. Cremona, ktery ve svém pojedndni ,Sulle linee
del ter? ordine a doppia curvatura® v ,Annali di matematica“
T. 1. 1858, dokazuje Chasles-ovy theoremy o kfivkdch prosto-
rovych st. 3-ho, uvddf obé véty beze zmény, odvoldvaje se na au-
tora (str. 168. a 173.)

Pouzivim té prileZitosti, bych poukézal jesté k jiné mylce,
kterd se .do uvedené préce prof. Cremony vloudila. Jest tam
totiZ mezi jinymi vyslovena véta ndsledujfef: Sest boda, ve ktergjch
néjakd plocha kuZelovd 2-ho st. protind kiivku prostorovou st.
3-ho jest v tnvoluct (str. 294).

Jak ze svrchupsané véty patrno, nemiiZe tento theorem byti
platnym z té pficiny, Ze zcela libovolnymi Sesti body krivky
prochdz{ nekoneéné mnoZstvi ploch kuZelovych st. 2-ho. Mylka,
kterd se tu stala, md piivod sviij v nepravém ¢étenf rovnice (19),
citovaného pojedndnf, ktera vlastné dokazuje ndsledujic{ vlastnost :
Vsecky soustredné plochy ku¥elové 2-ho st., magici s néjakou kiivkou
prostorovou st. 3-ho &ty pevné body spoletné, protinajt tuto v dal-
. $ich dvow bodech, tvoricich involuct quadratickou. Podotknouti nutno,

%e ony Ctyfi pevné body kfivky této involuci obecné naleZeti
nebudou,

II. Harmonické stredy 2-ho stupné vzhledem k soustavdm troj-
bodovym lze snadno ndsledovné stanoviti: Ptredpoklddejme na
kuZeloseéce K tfi body a, b, ¢ jako zdkladnf a bod p jako pol;
stanovme harmonikdlu tohoto bodu vzhledem k trojihelnfku
abe, kterdZto protne K v obou hledanych stfedech harmonickych.
, Povazujeme-li trojstran abe za k¥ivku st. 3-ho, jest K quadra-
tickou poldrou .onoho bodu.o, ve kterém se protfnajf pifmky
spojujict body a, b, ¢ s protilehlymi vrcholy trojihelntka, v téchto
bodech kiivce K opsaného. Ponévad% pak p leZf na quadratické
poldte bodu o, prochdzf linearns poldra nebo harmonikéla bodu,
p bodem o. Tyto harmonikély tedy protinaji K v involuci bodové
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projektivné k fadé pold p. Takovouto involuci tvoff také harmo-
nické stredy 2-ho st., nédlezejicf ¥adé pold p na kfivce K. Projek-
tivné tyto involuce se vSak ztotoZhuji majice t¥i samodruZné
skupiny, jeZ ndleZf polim «a, b, c, aneb lépe Feceno polim k a,
b, ¢ nekoneéné blizkym.
n(n—+-3)
2

III, Rovinnd kiivka n-tého st. je urdena pn,=—

body. :
Predpoklddajice, Ze pofet podminek p, urcujfcich kiivku
n-tého st. aneb vibec misto n-tého st., jest toliko na é&fsle n z4-
vislym, miZeme svrchupsany vzorec odvoditi ndsledujicim zpi-
sobem. _

Libovolnd p¥fmka protind geometncké misto n-tého st.
v n bodech, Mé-li tomuto mistu celd ndleZeti, jest nutno, viak
téz dostacf dokdzati, e m4 s nim n-}1 spoleény bod. Bude
tedy pifmka, jako é&dst mista n-tého st., piedstavovati n-J-1
urcovacf podminky a zbyvajfcimi, na poéet Pn— (n 1), musf
byti druhé ¢4st st.. (» — 1)ho tipIné ustanovena. Dle toho jest:

: Pn—Pna = n"l"‘ 1,
Pr—z _‘Pn—z = ”,

« o o .

1’1 - 2
Z kterychito rovnic seCtenfm plyne - vzorec nadepsany. Ku vy-.

poétu mohli bychom na mfsté pimky téx kuZelosecky pouiiti;
kfivek stupiid vydSich vSak jiZ nikoliv. '

Ulohy.
Regeni cenné iilohy.

a) Rozbor. Z danych ¢4sti trojihelnfka ABC sestrojiti 1ze
nejprve stranu BC — a, potom stfed S kruZnice opsané K. Aby-
chom nasli stted O kruZnice vepsané L, hledme stanoviti dvé
méfickd mista, jimZ stfed ten ndleZeti bude. Jednim takovym
mfstem jest pfimka MN||BC, jejfZ vzddlenost od BC rovna
jest @. Druhé métické misto takto vySetiime: Je-li 3 BAC = a,
X ABC =8, IXBCA =y, jest

¥ BOC = 2R——ﬁ+ =R4%;
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