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ČASOPIS PRO PĚSTOVÁNÍ MATEMATIKY A FYSIKY 

ČÁST STŘEDOŠKOLSKÁ 

O Heronových trojuholníkoch. 
Vudovít Frenyo, prof., Rimavská Sobota. 

(Dokončení.) 

I I . 

Ako si máme zvolit' strany trojuholníka a, b, c, aby nám dal 
Heronov vzorec rac. číslo? . *• 

0 = \]j(a + b + c)(—a + b + c)(a — b + c)(a + b — c). 
Napišme si vzorec takto: 

40 == ]/[(6 + c)2 — a2] . [a2 — (b — c)2] 

keď je O racionálně, móže sa písať jeho hodnota vo tvare 
4P =,u[a2 — (b — cf], 

kde nám u znamená racionálně číslo pozitivně. Zmocněním oboch 
stráň tejto rovnice dostaneme: 

(6 + c)2 — a2 = u2 [a2 — (6 — c)2], 

z čoho si vypočítáme stranu a 

«=]/V -r+ * u2 + 1 
Strana a má byť racionálna, preto sa musí rovnat' racionál-

nemu výrazu: 
9h 

" = (f>-c) + -úrfT-*> (i) 
kde nám x znamená racionálnu hodnotu, čo si napíšeme vo tvare 
lineárněj funkcie: 

^ -- w _ . i. (II) 
Tu sme zaviedli novu hodnotu premeňlivú, ale racionálnu v. 

Aby a bolo pozitivně, musí byť uv > 1. 
Podlá toho 

У 46c ,. . .. 2 b 

<!>-<>? + -ø + T = <*-C) + ЭД-Гim- A> 
Rozhledy ntaleiaaWcko-plIřodovědccké. EoSnflc 1& 



jKso ';••••;• •:-,r>; • . • • • . • • • . . . : 
• * ' ' • ' , • ' . . . ' ' . ' • ' ' • 

Obe strátíy zmocníme a vypočítáme stranu c, 

' "".-'"" !
 c = = 6 (^-D(«^) ( I I I ) 

V(u2 + 1) . v / 
Hodnotu c dosadíme do výrazu a pod (I) a ohladom na (II) 

dostaneme: 

• , a = = ů.Jii4+ii. (IV) 
v(u% + 1) V 

Z výrazov pod (III) a (IV) vidíme, že si móžeme hodnotu fe. 
zvoliť fubpvolne, kým hodnoty a a c sa vypočítajú dla týchto 
vzorcov. Tu sú w a v Tubovolné rac. čísla. 

Keďže 6 móže byť Číslo Fubovolné, zvolme si ho tak, aby bolo 

6 = w + —. u 
Dosadíme to do vzorcov pod (III) a (IV), ale súčasne zkrátíme 

tam sa hachádzajúce zlomky o vu, dostaneme: 

a=~v+± 

c = (u + tf) II \^=v- \- u . 
\ vu) .v u 

Tu sme došli ku konečnému výsledku. Keď si zvolíme strany 
trojuholtííka tak, aby boly: 

..".' x '."•'"' : ' ~ a - v + T> ": • \ ' 

: ; " . W . - ' • * ;"•"• '•''• i ••.'•• i .'.. ; 

-\':-\- ';.''• . .- • ! ." v . . u 
.̂•̂ fcdě; aů:.V';a: tÉ • fúbbyolné1 racionálně čísla (w > 1), vtedy bude aj 

{/rOtóahl trojuholníka racionáliiy. V 
rvV^^^ s r o l geometrický význam, 
^ ÍA ^ dřa známých vzorcov: 

" ' PS:Í^SSŠ3:''' "̂ ' •"*••'••- •••.' 
_ r _ ...,, .,_....,.,„ .., ^ í í^ff^-ř^)-.-'-.^ '\ ' - •/' •''..:' ' ~ > 
(oéít£;&^ •.:, - -• \,:V 'V. .-• \-. /'"•• -v' -a .; .. • '• X X \ 
'%^^X$k*---^Xr^^XJ/X^i:i:4y~-^' \ ~ . \ ! ;

 :-v '.'•.,. " . " \ v . , - '-';-:~; •, • *- t . :?. " .' • •- ; 

^ ^ á . ^ ^ I . S . ^ ^ ^ ^ ^ . Í • ' " " " * • ' - r c - - -' • " 

I W Ф w - Ш ^ ^ Ж ^ ' 1 * • ^fГf^X r .^- í í ; - >Л' '• 



R á i 

Poznámka. Riešenie tu podané na podklade geometrickom 
nezahrnuje v sebe vSetky možné rešenia, ale vyjadřuje strany 
poměrné vel"mi jednoduchými výrazmi ako v článku uvedeném na 
počiatku. 

Niektoré špeciálné případy: 
1. Pravoúhlý trojuholník dostaneme, keď je: 
a) u = 1, 

alebo: 
b) v=l9 . % . 

alebo: 
. uv — 1 , 

c) ; — - = 1. 
u + v 

V tomto poslednqm páde bude 

u = — - — , alebo v = ——-. 
v— 1 u— 1 

2. Rovnoramenný trojuholník dostaneme, keď je: 

a) u =? v, 
alebo: . 

u\ l uv — 1 . , 2u 
b) — = j , teda v = 

c) u 

u . • u + v u2 

2v 
v* — 1 * 

Obecný příklad číselný: 

1. f e « 2 , ť - = f 

Tieto strany: *y, f, £, móžeme však v tom istom poměre 
zváčšiť, alebo zmenšiť. Na pr.: 13, 15, 14, alebo 1,3, 1,5, 1,4. 

Mie^to stran: $$, | J , ffg si móžeme zvoliť tiež: 476, 795, 899, 
alebo: 4 7 X 79,5, 89,9 atď. . • . . , 

NiekoFko poznáraok k určeniii čísla JT. 
;' x ": Š. šwarz, jposL přírod, fakulty y Praze, ;"••".'.. _ 

V následujácom chcem poukázať k yékóTkým prfpaxíóm, 
ktoré umožnujů elqmentámým spósbbom; Vyjádřit' Žíslo n néko* 
něžným súči^^ 
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