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Drobné zpravy.
Napsal
prof. Eduard Weyr.

Dikaz o transcendenci éisla e podal nejprve Hermite
v krdsném pojedndni ,Sur la fonction exponentielle¥, Comptes
rendus 1873; pan David Hilbert predlozil r. 1893 Gottinkské
Spolecnosti nauk (Ueber die Transcendenz der Zahlen e und =)
zjednoduSeny diikaz, zdroven s diikazem o transcendenci éfsla =,
zjednodusiv takto téZ tvahy p. F. Lindemanna, jenz prvni do-
kazal, Ze irracionalita = nenf algebraick4 (Mathem. Annalen t. XX.).
Pan A. Hurwitz konetné poukdzal k tomu (Goéttinger Nachr.
1893 a Comptes rendus 1893, 17 avril), %e lze diikaz p4né
Hilbertéw v ptiCiné ¢fsla e upraviti takovym zpisobem, by se
zaklddal jen na elementdrnych Cdstech poctu differencialného,
a mohl byti pojat i do pocédtecnych vykladiv o poctu infinitesi-
malném. Dikaz takto zjednoduSeny jest tento:

BudiZ f(x) racionalnd celistvd funkce stupné » a poloZme
F@=Ff@+f @+...+/@);
pak plat{ totoZnost
D, [~ F(#)] = — e~ £ (2) .
Applikujeme-li nyni zndmou rovnici
9 (@) —90)=2¢ (#2), O<#<I)
na funkei e—*F (x), mdme

e F(x) —F (0) = — e 9% f (o) x,
aneb

A) F(z) —e* F (0) = — xel — )2 £ (9)
Predpoklddejme nyni, Ze by platila rovnice
(B) Co+Cie+Coe*+ ...+ Cpe =0,
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v nfz znaéi Gy, C,, ..., C, Cisla celistv4, z nichZ prvnf C, lze
patrné predpoklddati jakozto kladné a rézné od nully.

Oznaéme literou p ¢&fslo kmenné vétsi nez C, i neZ =,
a polozme :

f(w):—@—:l-ﬁ—!mp_l(l——w)i’(?—w)ﬁ...('n-—:c)P,

a applikujme na tuto funkei formuli (A), kladouce v nf po-
sloupné =1, 2, ..., n. Tim nabyvdme

Fk)—eF(O) =&, (k=12 ...,n),
kde
oy (Bk)— (1 — k) (2 — Dk . o (n—3kp
®—1!

& = — kel—

s rostoucim p se stévé libovolné malym.*)

Hodnoty F¥(0), ¥(1), ..., F(n) jsou celistvd ¢&isla, z nichZ
prvoi nenf délitelnym ¢éislem p, ostatnf v3ak jsou viecka délitelna
¢islem p; obdrifme totiz patrné F (k), vyvineme-li f (k- h) dle
mocnosti 2 a nahradfme-li v rozvinut{ mocnosti &, A% A3, ...
resp. ¢fsly 11, 2!, 3! ...**) VloZfme-li nyn{

_Fh—a

*=~Fo

k=12, ..., n)

*) Stadl uvdiiti, Ze
|(1—8%) (2 — %) ... (n — k| << a,
kde a znadi uréité éislo, a Ze tedy

a a

A—BKPR—IKP ... (n —8HP| LA

(r—1!

*¥) Snadno nalezneme

a
1

=]
!

FO)=(@1.2...na)7
F)=(—1)?p(1.2...0—1)°,
F@) = (—1)Pp2P1(1.2...n—2)?, atd.
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do rovnice (B), obdrZime

C,FO)+ C,F1)+ ...+ CuF(n) = §C, 4+ ...+ €Ch,

tedy dle pravé strany éislo pfi rostoucim p libovolnd malé;
jezto levd strana je cfslem celistvym, soudime, Ze platf

Co¥(0) + CF(1) + ...+ C.F(») =0,

jakmile p ptesdhne jistou mez. Rovnice ta nenf vSak moZna,
ponévadZ v levo jsou vSecky Cleny délitelny p, vyjma prvnf. Jest
tedy také rovnice (B) nemozna a transcendence &fsla e dokdzana.

Napsal dr. Gustav Gruss.

Urcéeni svétlosti planet. Professor G. Miiller v Postupfmi
spracoval dlouholetd pozorovani svételnych pomérd planet a dis-
kusse téchto vedla k témto vysledkim. K vypocteni svétlosti ()
(Lichtstirke) planet pro kterykoliv cas platf vzorce pro

h= — 1,041 -+ C + 0,08679 («—50)

. 2 12
Merkural h = — 0,901 4 C - 0,02838 (a—50) 0"61711 og o
~+ 0 0001023 (e — 50)? 0
Venusi ~h=—4,707+ C -+ 0,01322«
4 0,0000004247 o3
Marse h=—1,787-4C-+4-0,01486 «
Jupitera h=—2,233 4 C o
Saturna Ak ==0,877 4 C -+ 0,0436 « C= 5 4 X log —Z—I)T”
— 2,5965 sin A
+1,2526 sin? A
Urana ~=5,863 4 C
Neptuna h=17,661 4 C

r jest vzddlenost planety od slunce, o od zemé; », jest sttednf
vzdédlenost planety od slunce, « jest thel fdse, pfislugny vzdi-
lenostem » a 4, t. j. ihel pti planeté v trojihelniku: slunce-
planeta-zemé; A pfi Saturnu znaéf vyvySeni zemé nad rovinou
kruhovou.



Pro asteroidy plat{ vzorce:

Ceres h =6,909 + C 40,0423 «
Pallas h = 17,557 + C 40,0424 «
Vesta h = 6,006 -+ C 40,0266 «
Hebe h = 8,628 4 C + 0,0362 «
Iris h = 8,457 -+ C -+ 0,0186 «
Flora h = 8,928 -+ C 40,0269 «
Metis h=8,699 + C + 0,0414 &«
Irene h =9,638 + C 40,0343 o !
Eunomia »—=28,856-4-C400283a!C= oz X log
Massalia %~ =9,175 4 C+0,0262 « |
Lutetia h —=10,09 —+ C —+ 0,0357 «
Amphitrite k= 8,898 4 C - 0,0246 &
Fides h =10,409 + C 40,0291 «
Laetitia  h = 9,667 -+ C 40,0223 «
Harmonia k=9,314 4+ C-40,0182 «
Daphne h=1,036 -+ C 40,0282 «
Nausikaa =9,633 + C + 0,0239 o

,"242
7o (ry—1)* ‘

h jest vyjddfeno ve viech vzorcich v t¥{ddch velikosti.

Vyjimaje Jupitera, Urana a Neptuna veSkeré planety uka-
zujf zmény jasnosti, zdvislé na fisi; zmény ty daji se jedno-
duchymi kiivkami zndzorniti. P¥i Jupiteru neni znamenati Z4d-
nych mén jasnosti, rovnéz pfi Uranu a Neptunu.

Mény jasnosti z pozorovdn{ odvozené nedaji se Zidnou
z posavadnich theorif vyjadtiti, ani Eulerovou ani Lambertovou
ani Seeligerovou. Na blizku opposice jsou pozorované mény
jasnosti celkem vét3f nez theoretické, ve velké vzddlenosti od
opposice jest tomu naopak. Tvar empirické kiivky svételné
bliZf se témé&F p¥i vSech planetdch pifmce. Dle velikosti mén
v svétlosti (vyjimdme Saturna, Urana a Neptuna) stoji v po-
predf Jupiter 8 nepatrnymi zménami svétlosti, jichZ nelze z po-
zorovdni ani odvoditi; pak ndsleduje Venuse a Mars, na to aste-
roidy a pak Merkur, jenZ jevi v mezich fise od 50° do 120°
shodu s mésfcem. Z toho se soudi, Ze Merkur a asteroidy
nemaji bud Zddné neb velmi ~idké atmosféry jako mésic; e
Jupiter jest ubklopen neobyéejn¢ hustou atmosférou a Ze Ve-
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nuse a Mars majf ovzdus{ stfedni, podobné nasemu ovzdusf zem-
skému.

Pri velkych planetéch, hlavné pti Jupiteru, jevilo se v je-
dnotlivych rocich kolfséni mén jasnosti, o jichZ p¥ifiné nelze
rozhodnouti, zdaZ souvisela s periodickymi ménami préhlednosti
atmosfér neb s ménami svétlosti slunce.

Na zékladé svétlosti, odvozenych z hotenfch vzorci pro
vzdalenosti 1 planet od slunce a zemé a pro plné osvétlent,
plyne pro relativni albedo (t. j. ¢islo uddvajief, kolikrdte pla-
neta jedna jest jasn&j$f neZ planeta jind, jsou-li ob8 z plna osvé-
tleny, jestli obé se predpoklddajf ve vzdilenosti 1 od slunce a
v takovych vzddlenostech od zemé, Ze jich zddnlivé priméry
jsou stejné) tento piehled:

Relativni albedo

Merkur 0,64
Venuse 3,44
Mars 1,00
Jupiter 2,79
Satarn 3,28
Uran 2,73
Neptun 2,36.

Dle této tabulky VenuSe a Saturn md nejvétf schopnost
svétlo odraZeti, Merkur nejmensf.

Pro malé planety nelze uréiti albedo z méfeni fotometri-
ckiyjch, ponévadZ nejsou jich primeéry zndmy.

PonévadZ povrch Marse mé nejvéts{ podobnost s povrchem
nas8f zemé, zvoleno bylo albedo Marse za jednotku.

(Publicationen des astrophysikalischen -Observatoriums zu
Potsdam. Nr. 30. Achten Bandes viertes Stiick. Helligkeitsbe-
stimmungen der grossen Planeten u. einiger Asteroiden. Von
G. Miiller. Potsdam 1893).

Nejvétsi lesk Venuse. PonévadZ zdkon vyjadiujicf zavislost
svétlosti na fdsi nenf posud pfesné zndm, odchylovala se udénf
doby nejvétsStho lesku dle zdkona, ktery se za zdklad polozil.
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G. Miller podal pYehled vysledkd dle jednotlivych thorif
v tabulce, takZe nejvéts{ lesk jest:

pocet dni
o dhlu |pted neba po nejvetsi
Dle vzord: fase dolent jasnost
konjunkei
Halley-ova 117°5¢’ 36 4:263 =5 _
Lambert-ova 103 46 51 2126 | = ==
Bremiker-ova 115 15 39 2712 [ 25
Seeliger-ova 116 0 38 3018 ) ~&

Na zédkladé (158) vlastnich pozorovdn{ svétlosti VenuSe pfi
ihlech fise mezi 22:5° a 157'5° z doby 1877—1891 ukézal
G. Miller, 7o pozorovinfm nevyhovuje Z&dn4 theorie.

Z empirického vzorce:

h = — 4707 4 0°01322 « - 00000004247 «*
—b5lgr,+b5lgr45lga

(viz uréeni svétlosti planet) plyne wihel fdse & pro nejvétsi lesk
Venuse & — 118° 37°1’. Epochy nejvétdiho lesku jsou 356 dnd
vzddleny od dolenf konjunkce (je-li zemé a VenuSe v stfednf
vzddlenosti) a nejvétsf lesk se rovnd pak — 43 (t¥{dy velikosti;
pomér dvou po sobé jdoucich tiid jest 2:512, jasnost polarky
= 2-15 t¥id, « Aquilae jest hvézda prvé velikosti; « Canis ma-
ioris (Sirius) hvézda — 1. velikosti).
(Astronomische Nachrichten Bd. 132. ¢ 18, 1893.)
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