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perlefovym, le¢ tvaru nepravidelného. Tyto nabyly téZ hned na
to barvy riiZové, le¢ rychle zmizely. Nejmohutnéjsf a nejslozi-
téj&f protuberance vznisela se nad krajem na spiisob tzkych
jazykd plamennych razZové barvy; kraje byly nachové a pri-
‘zraéné, dovolujice hledéti do vnité protuberance; i mohl jsem -
skutené rozeznati, Ze protuberance ta byla dutd. Kritce pfed
koncem zatméni vidél jsem vychdzeti z jejtho konce riZové
priizraéné prouzky, dodavajicf protuberanci vzezteni svicnu.
Prouzky ty zmizely pfi prvnfm objeveni se slunce, ale hlavni
¢ast protuberance byla pak jesté skoro pét minut viditelnd.“

(Pokracovan.)

0 nékterych kiivkach z kuZelosetky odvozenych.”

Napsal

Dr. K. Zahradnik v Zéhiebé.

L
Vedeme-li z bodu a na kuZelosec¢ku, danou rovnicf
K=y*— 2px — qx* =0, 1)

obé teény, jeZ se dotykaji kuzelosecky v bodech u,, u,, a vede-
me li déle tetivu styku u,u,, obdrzime uréity trojihelnfk au,u,.
Vysetime nyn{ misto bodu a, pro néjz ma pifslusny trojuhelnfk
au,u, stilou plochu.
Polozfme-li v rovnici (1)
Yy = uwx,

kde je patrny geometricky vyznam parametru v, miZeme ji
pak nahraditi ndsledujicfmi dvéma rovnicemi:

2
= u’ﬁq ,
% . 2)
.'/—uz_q )

" t. j. miZeme soufadnice libovolného bodu kfivky vyjadfiti co

*) Uvetejnéno v ,Radu jugoslovenské akademije“ kniha 40td v Zéhfebu.
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funkce proménné u, parametru to bodu (zy). Plocha trojihel-
niku aw,u, je, jak zndmo,

.70 y 1 ¢y 2
- 2p 1w wi—
2d=|u"—q w*—q | =" 7 )

, (4 *—q) (u;*—q)

__211_ 2p__u2.__ 1 1 Uy U 2_(1
2

u —q uy*—q

Rozlozime-li tento determinant, obdrzime

4= Pl —u) 9 {# (wyuy 4~ q) — y (uy ++uy) + 2p} 5

(uy*—q) (u,*—

nebo

=" (g —uy) {2 (uyy + @) — y (uy +up) -+ 2p} ) (3)

(wyuy - 9)® — 29 (w, +u,)

Vyraz (3) plati pro kaZdy trojuhelnik, jehoZ dva vrcholové
lezi na kuZeloseCce; tieba ndm nyni uvésti podminku, Ze u,,
u, jsou parametry bodd styku, p¥islusné tangentim bodu a.
Za tou piicinou jest se ndm obratiti nejdifve k rovnici tecny
bodu » dané kuZelosecky.

Rovnice zminéné tecny jest

Quy — (W g ax—2p =0. “

Jsou-li xy soufadnice daného bodu «, tu obdrzime z rov-
nice (4) parametry bodd styku tecen, vedenych z tohoto bodu
na kuzelosecku, co kofeny rovnice (4). Srovnejme ji tudiz dfive
dle mocnosti veli¢iny » a zjednejme si

. 2 z -+ 2
u~—7fJu+9——1w|1—’i:0; ®)

Z rovnice této plyne bezprostiedné
2
wtu=-2L,
9@+ 2p
Pt

Uvedeme-li tyto hodnoty do rovnice (3), obdriime pro
misto vrcholu a stilého trojihelniku aw,u,, berouce na zietel,
7e je

(6)

Wy Uy =

uy — Uy = V(g ) — duy
po kritké redukei
(y*— 2pw — q@")* — * [quy — (@@ +p)*)* =0, (7

Casop, mathem, 12
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kde jsme k vili kratkosti polozili
em A
P
Misto bodu, jehoZ teény a polara vzhledem k dané kuZelo-
sedce tvors trojuhelnik stdlé plochy, jest kiFivka Sestého stupné,
Je-li ve zvlaStnim ptipadé
K=0
parabola, coZ analyticky oznac¢ime podminkou ¢ = 0, piejde
rovnice (7) ve
(y* — 2px)® — e"p* = 0. 8
Hledané misto rozpadne se v tomto pripadu ve tfi para-
boly, z nichZ json dvé imagindrné a jedna realni. Oznatime-li
treti koteny z jednicky 1, @, «® miZeme rovnice zminénjch
parabol psati:

3
y*—2pz—p Veip=0,
3
y? — 2px — pa Veip =0, ©

3
y? — 2px — pa® VePp = 0.
Kdyby stdld plocha trojihelniku byla

4 = p?,
obdrZime pro realni parabolu rovnici
y* — 2pxe — p* =0, 10)
kterdZ je s danou parabolou shodnd, pouze posinutd v ose
smérem negativnim o —12)— . PiSeme-li za
@y — (9= +p)*

kratce H, (neb H=0 zna¢i hyperbolu), miiZeme rovnici (7)
ndsledovné psati
K3 —c*H?>=0. (11)

Z této rovnice vyplyva, Ze hledané misto neodvisle na velikosti
- stdlého trojihelnfku « prochdzi priseky kuZelosecek

K=0

H=0;
a z rovnice (11) vysvitd, Ze tyto priiseky za misto dvojndsob-
nymi body a to dvratnymi body jsou, coZ i dokdzati méZeme
splisobem ndsledujicim. '
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PoloZime-li k vali kratkosti
F=K?—c*H*=0,
a oznacime-li, jak obycCejem, F, CisteCny differencialnf pomeér
podlé z, podobné

__dar __dF __dF __ d*F
2-—‘W‘a 1 — g 12—-Ma Fzz—'"@z—’
bude smérnice tangenty hodu (xy)
dy _ F _  3KK, —2*HH,
dx F, — 3K*K, — 2¢* HH, *
Soutadnice prasekd musi vyhovéti rovnicim
K=0
H=0, (12)
=0, :
a tim jevi se smérnice tangent ve tvaru neurcitém, totiz
dy 0
de — 0

a tim je jsoucnost dvojnych boddi dokdzdna. Maji-li ony body
byti body tvratnymi,*) tu je
Fll ‘F‘12

=0. 13
Fy, F,, (13)

Jest pak
F,=6KK?* ~+3K*K,, —2*H,*> —2*HH,
F,,=6KK,* +43K*'K,, —2*H,” —2"*HH,, (14)
F,, =6KK, K, 4 3K* K,, — 2*H, H, —2c* HH,,.
PrihliZejice k tomu, Ze soufadnice priisekd rovnicim (12)
vyhovéti musi, tu piejdou rovnice (14) ve
Fiy = —2¢* 1,7
Fy, = —2¢* H,?,
Fy, = —2¢*H, Hy;
tim je pak zdrovei
Fll E?- Hl H2
Fy By Hl H,
¢im tvrzeni naSe dokdzanym se byti jevi.
Ze prisseky 74dné zvlastnibody vyssitho Fadu predstavovati
nemohou, vysvitd z toho, Ze krivka Sestého stupné nejvyse 10

o

dvojnych bodd miti miZe a Ze trojny bod tii dvojné body za-

= 4¢*H H, =0,

*) Viz Studnitke ,0 pottu differencialnim® II. vydini, pag. 192.
12*
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stupuje, tak Ze by ctyfi trojné body zastupovaly 12 dvojnych bodd,
coZ zde nemize byti.

Ze misto geometrické pouze v tom p¥ipadu imaginirnimi

. body kruhovymi v nekonecnu prochdzi, kdyz zakladni kuZelo-
seCka K =0 je kruh, jiZ z tvaru rovnice je patrno.

Sméry asymptot geometrického mista se shoduji se sméry
asymptot dané kuzelosecky K —0; a jelikoz K tiikrite se vy-
skytuje, shleddvime, Ze geometrické misto md v nekonecnosti
dva body obratu, v nichZ se ho dotykd piimka dbéznd.

IL

_ Jiz v prvoim ¢lanku vyznacili jsme trojihelnik tecen bodu
a(xy) a jeho polary auw,u, — 4. Tézisko tohoto trojihelniku
budiz ¢ a jeho soufadnice & #. Kazdému bodu a pfislusi urcity
bod ¢. PoloZme si nyni za tlohu nalézti rovnice pfibuznosti -
mezi soufadnicemi bodd « i ¢, ¢im stane se patrnym, jakou
ktivku bod « popsati musi, kdyZ bod ¢ se po urCité drize
pohybuje.

Za soufadnice téZiska obdrZime
1 1
3§—$+2P{u12_q + u22~—-q}’
Uy

‘ Uo
M=y+2p{——— +
Uy

(15)

7 uwt—q
anebo po malé transformaci
(ul + uz)z - 2(“1“2 + (1)
3t =ux{ 2
. 2% (uy uy + @) — 29 (uy +u,)
(u, + u,) (wyuy — q)
3n = 2, E 2 .
n=y 2 (uyuy + @)* — 29 (u, - uy)
Zavedeme-li nyni za w,u, i (v, }u,) hodnoty z rovnice
(6), ¢imz uvedeme podminku, Ze w, i w, jsou parametry bodf
styku teCen, jez jsme z bodu @ na kuZelosecku vedli, obdrZime

2 2px — qx®

S¢=u—gp L 71
P ey — (o T 0"
3n=y-+2 2
1=Y+ 2 9xy — (92 +-p)*

co hledané rovnice priibuznosti. OpiSe-li bod ¢ kiivku n-tého
stupné,
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S (& n)=0,

opie prisludny pol « k¥ivku 3n-tého stupné

f (@, y)=0.
Upotiebice dfivéjsi zkraceniny, miZeme psati
== _ 2pK
3 3H
.y
n=d 4 2 o)
Popisuje-li ve zvlastnim piipadu bod ¢ p¥imku, jejiZ rov-

nice jest
af+by-+ec=0,
tu odpovida ji pomoci rovnic ptibuznosti (16) k¥ivka tretiho stupné
(ax + by +3¢) H—2p (aK — bpy) = 0
majief tii realni asymptoty. Ktivka tato rozpadne se v parabolu
a pifmku ab€Znou, je-li zdkladn{ kuZelosetka parabola.

Fysikalni prispévek k nauce o veli¢indch imagi-
narnich.
Pise

Dr. J. Plasil v Litomysli.

- Plvodn{ pojem velicin pomyslnych ¢i imaginarnich jest, Ze
jakoZto sudd odmocnina z negativnich Cisel nebo v posledni
instanci V' — 1 znaéi, kdykoli se v podtu objevi, nemoZnost nebo
nesmyslnost dané tdlohy asi v tom smyslu, jako nelze sobé mysliti
lichy pocet bodt rozdéleny ve dvé poloviny. Mnohostrannym
badanim sezndno vSak, Ze veliiny ty mejsou naprosto bez real-
niho vyznamu a sice ani v mathematice ani ve fysice. Méjme
na zieteli tuto posledni, nebof v mathematice jest vyznam ten
obecné znidm, z ného pochizi také ndzev veliCin lateralnich.

Realni vyznam vyrazu V —1 ve fysice ustanovil poprvé
Fresnel. Zndmo, Ze chvéni smérem x naznaciti lze vzorcem
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