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trouvent dans une affinité orthogonale. La plus simple des surfaces
de révolution, dont les ombres propres soient situées sur des
cylindres du 2¢ ordre, est celle dont la courbe méridienne est

M=yr=ax?+ bx'+cx+4d. ,
Si 'on détermine cette surface de maniére qu’elle soit surosculatrice
d’une surface de révolution donnée le long dune paraliéle, sov

ombre propre et celui de la surface donnée auront le méme cercle
osculateur.

L’auteur traite des surfaces spéciales du 4°¢ ordre, et surtout
de leurs singularités. Ces surfaces sont dérivées de deux surfaces
du 2¢ ordre au moyen d’une addition de coordonées

Poznamka k praci ,Charakter kmiti ve dvou
spifaZenych kruzich“.®)
B. Kladivo.

V pojednani ,Charakter kmiti ve dvou spfaZenych kruzich
bylo ukdzdno: Abychom vyS3etrili, md-li bikvadratickd rovnice

t4a Bta, 2+a,l+a,=0 (1

kofeny redlné-komplexni, stejné-riizné, sta&i uvaXovati dva parametry

ot s 3 ., a. . a, aqa, a
x“'ﬂ’y—?é’(kde’“‘ 6T S=T Ty
_ 3a2* | a%a, aa )
f==%s6T 16 4 T %)

i znameni veli¢iny r, je-li r 4= 0, a parametry £, s, je-li r=0.

Doplnim uvedené pojedndni nasledujici pozndmkou, vyS3etfujic
. nutné a postaCujici padminky pro to, aby kofeny bikvadratické rovnice
(1) mély stejné q) redlné, b) imagindrni ¢dsti (a% na znamenf).**)

A.r 0. 1. Predpokldddme, Ze vSechny kofeny rovnice (1)
.jsou komplexni: Z uvedené prace plyne, e v tom pfipadé musi
byti bod (x,y) bud uvnitt dsekt I, VIII, VII (obr. 1), nebo nz
spoletné hranici tsekdt 1 a VII, VIII a VII, nebo pfi r>0 na ose
y=0 mezi A a C (bod A je vyloulen).

*) Rozpravy &es. Akad., tf. I, ro¢. 1916 (XXV), &is. 52.

**) Uvaha fe3{ tpIné otdzku, jaké jsou podminky, aby kmity ve dvou
induktivné spfaZenych oscilujicich kruzich mély stejny utlum nebo stejne
kmitolty. Srov. A. Kaldhne: Einwellige gekoppelte Schwingungssysteme. Ang.
d. Phys. 1913 (42), str. 1001—1030, B. Macki: Uber das Entstehen einwellige:
Oszillatioren in gekoppelten Oszillationskreisen. Jahrb. d. drahtl. Teleg:.
u. Telef. 1915 (10), str. 105—121. :
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Nutné a postalujici podminky, aby v tomto pfipad® reéiné
&4sti kofenti byly stejné (aby imagindrni tdsti kofenfi byly stejné
al na znameni, aby dva a dva komplexni kofeny byly stejné), jsou:

asz%(az——g‘;—),‘ a4-—l(ar,—— > <O(>0 =0). (2)
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Obr 1.

Ze jsou to podminky nutné, plyne srovndnim koeficienti rovnic
(I—a—if) (—a+iB) (—a—iB) ((—a+tif) =0,
(e, —if) (—e+if) (—ea,—if) (I—ea.+if) =0,

(—a—if)* (—atif)=0,
s koeficienty .rovnice (1) a dosazenim pfisluSnych vyrazii za al. ay
a;, a,, do padminek (2).

Ze. podmmky (2) ]sou postaéu;lci plyne takto : Srovnéme-h
koeficienty rovnice (1) a rovnice
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U—a,—if) (I—a,+ip) (l—ay,—ifs) (| —a—+if,)=0,

plyne: a,=—2 (a,+ @), a,= (@, + @)*+ 2 a, a, 2 + 2%,

ay=—2[a, (a® + %) +a, (a2, + %)), a,= (a* + %) (@% %),
Dosadime-li za a,, a,, a,, a, do podminek (2) plyne

: , : 1 ERY

(@, — @) (% — £%)=0, a,— 4 (02 - 041) = | 8

(1321 - ‘1322)2
4

=(a, — @) (a, 3% — a, ﬂgl‘) - <0(>0,=0). s

Z prvni podminky plyne e, == a,, nebo $2, = 3%, nebo oboji sou-
Casné. Z druhé podminky plyne, Ze

, 1 .
E(a2 21 ) < 0 pfi splnéné podmince

a, | ki .o Lo 1 a%)\?
a, = »é‘— (a2 — T‘),Jen ]e-h a, =@, §% + (2, 04—2((12 — —4~‘)>0,

a,—

je'“ ﬂzl : 1622’ @, :*: a'z: aa — }T(a2 - %)2 =0, ’je'li @, = a:_h
p2, = f8%,. Tedy: m4-li rovnice (1) vSechny kofeny komplexm‘a
jsou-li spln&ny podminky (2), jsou redlné Tasti kofenli stejné (jsou

imagindrni Casti- kofenft aZz’' na znameni ste]né jsou dva a dva
kofeny stejné).

Pomoc1 zkratek r, s, , se dap podminky (2) vyjadfiti jednoduse
s_O t—r:<<0(>0,=0) nebo y=0, x<<1 (>1,=1) (2).

Nutné a postatujici podminky, aby viechny kofeny
rovnice (1) byly komplexni, a aby redIné ¢4sti kofent
byly stejné, jsou: r >0, abod (x,y) musi byti na ose
y=0mezi-body A a(C.— Nutnd a postaéu;w: podminka,
aby v§echny kofeny rovnice (1) byly komplexni, a aby
imagindrni ¢dsti kofent byly aZ na znameni stejné,
jest: bod (x, y) musi byti na osey=0,0d bodu Cvprayo.
— Nutné a postalujici podminky, aby vSechny kofeny
rovnice (1) byly.komplexni, aaby dva a dva bylystejné,
jsou: r>0, a bod (x,y) musi splynouti s bodem C. _
- - 2. Ptedpokldddme, Ze rovmice' (1) ma dva kofeny - reélné
Z uvedeného pojedndni plyne, Ze’' v tomto ‘pfipadé musi byti bod
(x, y) bud uynitf vseka 1I, 11I, V, VI, (obr. 1.), nebo na hranicich
aseku I, vyjma body B, C, nebo na hramcich useku VI (v bodé&
Ap"f>0) AT I S

¢ . i ‘o

r
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Nutné a postaujici podminky, aby v tomto pfipadé redlné
Zasti kofenlt byly stejné, jsou

_ o aky a4/ day
aa— 2(02 4)’ a&"" 16 (a‘l ]6) (3)
Ze jsou to podminky nutné plyne srovnanim koeficienti rovnice

(I—a) (I—a) (I —a-if) (1 a+ i 8) =0, s koeficienty rovnice
(1) a dosazenim pfislusnych vyrazi za a,, a,, a5, a,, do podminek (3)

Ze podminky (3) jsou postacujici, plyne takto: Srovndme-li
koeficienty rovnice (1) a rovnice
(l—a) (| —a) (l—a—ip) (I—a-+iB) =0, plyne
a=—2a—(q,+a), a,=2¢ (e, }a) + e a+ a2
@ =— (a,+ ay) (a4 f?) — 2aa, a, a,=0a, a, (a>+32).

Dosadime-li za a,, a,, a;, do prvni z podminek (3), jest po tpravé

(e = “F) (@7 ) =0
@ +a

Protoze 8 £+ 0, musi«=———2. Dosadime-li za @, a,, a, do

2 “te

druhé z podminek (3) a klademe-li pfi tom ¢ =
82 (@, — a,)* =0, tedy a, — a, —«.
Pomoci zkratek s, ¢ se daji podminky (3) vyjddfiti jednoduse
§=0, t=0, nebo x=0, y =0. 3)
Tedy: nutne a postaéuuci podminky, aby dva kofeny
sovnice (1) byly redlné a pfi tom redlné &4sti viech
kofeni byly stejné, jsou: r>0, bod (x,y) musi splynouti
s bodem A.

3. Piedpoklddame, Ze rovnice (1) md ¢&tyfi kofeny rediné.
£ uvedeného pojedndni plyne, Ze v tomto pfipad® musi byti bod
(x,y) bud uvnitt dseku IV (obr. 1), nebo na jeho hranicich (na
asefce A C pfi r <0, body A, C, vletné).

Nutné a postatujici podminky, aby v tomto pfipadé v3echny
kofeny byly stejné, jseu

=, plyne

3 al at
G =g 0%, 6 =g 0 = . @)

Ze jsou to podminky nutné, plyne srovndnim-Kkoeficientl rovnice
{ — @)t = 0 s koeficienty rovnice (1) a dosazenim pfisludnych
vyrazli za.a,, &, a;, a, do podminek (4).

‘ ]sou-h podmmky 4) splnény, 1ze -rovnici (1) pséti
a\
I, +a,1 +8a B T2 z+256 (1+ ) =0,
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. md tedy v3echny kofeny redlné, podminky (4) jsou postatujici. Po-

moci zkratek r, s, { se daji .podminky (4) vyjadriti:
r=0,s=0,t=0. “)

Je patrno, Ze rovnice (1) nemfiZe miti viechny kofeny
redlné, stejné, pri r £ 0.

B.r =0. 1. Predpoklddame, Ze rovnice (1) ma vSechny kbreny
komplexni. Z uvedeného pojedndni plyne, Ze v tom phpadé musi -
byn bod (f,s) uvnitf Giseku I (obr. 2).

Obr. 2.

Nutné a postatujici podminky, aby pfi tom rediné &isti kofenti
byly stejné (aby imagindrni &4sti kofenii byly stejné aZ na znameni,
aby dvaa dva komplexni kofeny byly stejné), jsou zase podminky
(2), tedy s=0, t<<0 (>0,=0).

ProtoZie pro s =0, f =< O nemd rovnice (1) Ctyfi komplexni
kofeny, plyne: Pfi r=20 "nemiiZze miti rovnice (1) Styfi
komplexni kofeny, jejichZ reidlné Cdasti jsou stejné,
ani dva a dva komplexni kofeny stejné, — Nutnd a
postalujici podminka, aby rovnice (1) méla pfi r=20
‘Etyfi komplexni kofeny, jejichZ imagindrni E4sti jsou
al naznameni stejné, jest: bod (¢4, s) musi byti na ose
$=20 od bodu A v pravo.
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2. Predpokldddme, Ze rovnice (1) md dva kofeny rediné.
Z uvedeného pojedndni plyne, Ze v tomto piipadé musi byti bod
(t,s) uvnitf daseku II (obr. 2.), nebo na hranicich usekit I all vyjma
bod A.

Nutné a postalujici podminky, aby pfi tom redlné &asti vSech
kofenli byly stejné, jsou zase podminky (3), tedy s=0, =0,

" Ale protoze pfi r =0 md rovnice (1) pro s=0, £=0 &tyfi
redlné kofeny, je patrno, e pfi r—=0 nemfiZe miti rovnice
(1) dva kofeny redlné a dva komplexni, jejichZ redlné
C¢dsti jsou stejné. -

3. Pfedpoklddame, Ze rovnice (1) md v3echny kofeny redlné.

Nutné a postaCujici podminky, aby byly v8echny
stejné, jsou r=0, s=0. t=0, tedy bod (f,s) musi sply-
nouti s bodem A (obr. 2.).

*

_ Remargue..
(Extrait de Particle précédent.)

La ,Remarque“ compléte le mémoire de auteur ,Le caractere
des vibrations dans deux circuits ainduction mutuelle“ (Rozpravy
Ces. Akademie, t. XXV, 1916, n° 52). Ce mémoire a donné une
réponse sommaire a la question concernant la nature des racines
de l'équation biquadratique caractéristique (racines réelles ou
imaginaires, égales ou inégales). Cette solution sommaire conduit
(dans la ,Remarque“ actuelle) ‘a une résolution simple d’uneautre
question: quand est-ce que les racines de I’équation biquadratique
possédent des parties réelles ou des parties imaginaires (celles-ci
au signe prés) égales. (Ce qui veut dire, au point de vue physique:
le méme amortissement ou la méme fréquence des vibrations.)

o) ii_sté jednodvojzna&né kvadrafické reciproké
pifbuznosti v roviné. - :
- Dr. Klima fosef. :

\Y né:sledu'jicim,chci uk4zati na jednoduchou cestu, jak dospéjémfé
k zvld3tni kvadratické jednodvojzna&né reciproké ptibuznosti a na
n&kterd jeji uZiti.r) o : '

1) Obecné vySetfeni jednodvojznatné pfibuznosti dvou bodovych poli
podal R. ‘de Paolis v pojedndni- ,Le trasformazioni piane doppie“ v Atti
della Accademia Reale del Lincei Roma-r. 1877. Pfiklad jisté jednodvojznadné
pti‘ibléit_}osti stupné 12ho podal p. prof. dr. BydZovsky v t. Easopise rot. XLVIL
str. . . : . :
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