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*

~de n—1 ne sert qu’a leur contrdle, je déduis de cet accord relati-
vement bon un fort appui pourla validité du grand nombre trouvé
par moi pour 3, avec toutes ses conséquences. Cette conclusion
est d’autant plus raisonnée -que lincertitude dans ma valeur de
n—1 provient, pour la plupart, de la calibration de mon manométre
spécial,. tandis que la valeur de §en est tout a fait indépendante.

§ 3. Larticle de M. C. Chéneveau *) apporte a la validité de
mes résultats un appui beaucoup plus directe et plus intéressant.

Jai cherché a faire comprendre la grande valeur de 3 et ses
conséquences par des idées sur la structure électronique de la
matieére. L’analogie étroite qm existe entre I'état gazeux et la solu-
tion diluée de la matiere m’a fait remarquer le parallélisme de la
marche du pouvoir fluorescent des corps dissous et de la réfraction
spécifique des gaz. En admettant une relation plus intirge de ces
deux phénoménes j'étais amené a supposer que la vari tion de la
réfraction spécifique, prouvée par moi pour les gaz, doit se re-
trouver dans le cas des solutions diluées. M. Chéneveau guidé par
la méme idée a' montré qu’on trouve, en réalité, dans le cas des
solutions les mémes courbes que j’ai données pour les gaz. (Voir
fig. 1. et 2.). Mais il a obtenu une troisitme courbe de marche
contraire: la réfraction spécifique y baisse avec la pression. M. Ch.
prévoit le méme résultat, dans le domaine des gaz, pour I’hydrogéne.
Les mesures qui ont été effectuées, avec mes appareils, par
MM. Safrdnek et Schacherl sur oxygene et Phydrogene et qui féront,
de ma part, ’objet d’un article spécial, confirment cette prévision
de M. Chéneveau. -

Oskulaéni hyperbolicky paraboloid dle vrcholové
piimky Frézierova cylindroidu.
Nagsal prof. Bedfich Prochdzka.

Cylindroid Fréziertiv budiZ urfen kruZnici A, leici v ndrysné,
a ellipsou B, nalézzjici se v rovin€ svislé g8, svirajici s ndrysnou
tthel 45° a promita]ici se do této primétny v kruZnici B, ™ A (viz
obraz 1.), jejiz stfed s, lezi se stfedem s, ve pfimce svisk. Rovina
fidici ¢ této sborcené plochy bude tudiZ kolma k ose X, a jeji
piimka povrchovd P, prochdzejici nejvy33imi body a, & obou kfivek
fidicich, jiz budeme Zvati vreh olovou, bude — jeZto vzddlenost
prﬁmétﬁ s,4, 8,8, jakoZ i bodl s4 5,8 utinéna zde rovnou 2-ndsobnému
- polomé&ru kruZnice A, — s ob&ma priimé&tnami svirati thel 45°.

1. Abychom sestrojili hlavn{ teEnu G, cylindroidu v bod&
a, sestrolime*) v bodech q, b kuZeloselek A,B teény T, Ts. Pred-

*) “Bedfich Prochdzka: ,PFispévek ke stro;em skulaénich hyperbolozdd

‘ku plochdm sborcenym*; uvéfejnéno v ,Rozpravach Ceské Akademie“,tfida II.,
_roén!k VL, &is. 15., na str. 23.
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poklddajice, Ze se pfimka F nekonetn& mdlo posine bo kruZnici
A a tend T zhstdvajic rovnob&zna srovinou fidici ¢ L x,zvolme

rychlost aa’ bodu a v ten& T, na pf.rovnou polom&ru r kruZnice

Obr. 1.

Obr. 1.

A a stanovme rychlost 55’ bodu b v tetn& Ty, jakokto dse¥ku,
kterou rovina g, prochdzejici bodem a’ a rovnobéind s rovinou g,
na nf odetind. Hyperbolicky paraboloid, ureny kinematicky kruZnici,
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A a tenou T, pFi rychlostech aa’, bb’ bodii a, b v te¥nich Tg, T,
dotyka se cylindroidu dle pfimky P a oskuluje v bod& a: md tudiZ
s nim vtomto bodé stejnou kfivost a jeho povrchovd pfimka druhé
soustavy jestdruhou hlavni te&nou G, cylindroidu v bod& a.*)

Abychom tuto pfimku G, dotyného paraboloidu stanovili,
poulijeme ndslednf kinematické konstrukce.**) Ze zvolené rychlosti
aa’ stanovime rychlost o’,'d, s kterou se bod @' pohybuje pfi
ot4eni te¢ny T, kol bodu a jakoZto polovinu tsedky a,’a’ | T,=r,
omezené kolmici a%a’ spusténou s bodu a ku spojnici s,a’.***) Mimo
10 meznym bodem &’ sestrojené rychlosti &6’ vedeme rovinu o,
rovnobéZnou s rovinou tednou 7, = (7,P), v bod& a se cylindroidu
dotykajici, a stanovime jeji priisetik b’ s pfimkou b,b’, rovnob&Znou
s normdlou N, sestrojenou v bodé a kruZnice A.}) Za tim tCelem
sestrojime (viz obr. 2)) priise¥ik b” pfimky R=b'b", rovnob&Zné
s ptimkou P a bod b’ obsahujici s rovinou »p, prochdzejici bodem
b a rovnobé&Zinou srovinou ndrysnou. JeZto pfimka R — dle*dfivejsi
volby pfimky vrcholové P — s ob&ma priimétnami tihel 45° svirg,
obdrz'me priim&t b”,, pfeneseme-li isedku b',6", = r (b”; = (R, »,%))
v pfisludném sméru od bodu &’; na primét R, tak, aby téZ GiseCka
b',b", =r (viz znézorfiujici obraz 2.). Potom pfimka b",b' || T,
protind pHmku b,b'{| N. v Z24daném bod& b’ (o0'y = b,, ob’, =s,5).
Bodem 12’ vedend rovnob&zka o'a’a'V s piimkou a,b’ protind pfimku
P’, bodem a' prochizejici a rovnob&Znou s poulkou P, v bodé&
"V, urtujicim s bodem a hledanou hlavni te¢nu G, cylindroidu
v bod€ a.

Jetto tsetka a’,'a’ je rovna polovin& tsefky bob’, je tisetka

a'a’!, vzhledem ku podobnosti vzniknuvsich trojahelnikit ab &',

ala' \a’, rovna ;— abatudi? a', a,'"V = a0,V = 5 @by= % ab,=r,
z &ehoZ plyne, Ze praméty G, G4, jsou spolu rovnob&Zny svirajice
S X;., lhel 45°. '

1'.. Ze konstrukce tato je sprévnd, zfejmo z toho, Ze i jiné
konstrukce hlavni te€ny G, dospivaji k témuZ vysledku. Provedeme
nejjednodussi z nich, totiZ konstrukci Rohn-Papperitzovu.1t) Uzivajice

*) TamtéZ odstavec 7., na str. 16.

: »¥) Bedfich Prochdzka: ,Vybrané stalé z deskriptivni geometrie;.
nakiadem Ceské Matice technické, Praha 1918, svazek VI, odst. 335, pFipad
b, na str. 146.

*+k) Tamtéi,.odstaveé 335., pfipad Ia, na str. 125.
+) TamtéZ, edstavec 335, pfipad 1llb, na str. 146.

+1) Dr.Karl Rohn a Dr. Ervin Papperitz: ,Lehrbuch der darstellenden
Beometrie*, 3. vyd., lIl. svazek, na str. 217. . .
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této pfihliZime k tomu, 2e svazek rovin tenych ¢, 75 7., .. 0 Ose
P je projektivny s fadou bodt doty&nych a,b,¢,... na pfimce P¥)
a tudiz také k fad€ bodh a, ba, ca,..., v nichZ protind svazek na-
rysnych stop Niq, Ny, Nic,... onoho svazku rovin te€nych kruZnici
A. V kaZdé zrovin tohoto sva.ku, na pf. 74 dotykajiclse plochy
v bodé d pifimky P (v obraze neni vyznalen) a protinajici kruZnici
A v bod@& djy, leZici spojnice dd,, dotykd se plochy sborcené v bodé
pitvém a protind kruZnici A v bodé druhém. Ot4li-li se tato rovina
74 kolem pfimky P, aZ dospéje do roviny tecné z,, splynou soufasné

body dads sbodem a a pfimka dd, v této poloze se stane tudiZ hlavni

teEnou G, cylindrofdu. Promitneme-li v8ak fadu bodii @,b4,¢a ... na
kruZnici A leZici, v nichZ svazek stop N.q, Nu, Ne, ... tuto kfivku
protind, s libovolného bodu jejiho na teénu 7, (v obraze s bodu

-k diametrél_ného k bodu @) vznikne na této fada a,*b,*c,*. .. kterd

*) Bod c zvolen tak, aby ac = — aba pomoci hyperbolického paraboloidu
dot§kajiciho se cylindroidu dle pfimky P a.uréeného te€nami Tq, Ty a fidici
rovinou @ | X stanovena stopa N, roviny tené 7c nasledovné: Mezi pfimkami

2. soustavy tohoto paraboloidu bude téz ptimka S |_ 7, jejiZ prumét S, = (7,aT,s).
PFimku soustavy prvé csc bodem ¢ prochdzejici, jeZto FHdici rovinou prvni

~ jest pramétna 7, jest rovnob&Zna s touto rovinou (tudiz ;s,¢ || Xi,) a protina

pfimka S v bodé& sc. Spojnice dsc jest stopou Nicroviny tetné 7. a svird s P
uihel 450, Mimo tojest N:a=Ta a Nz6== ass, kde sb je narysnou stopou te¢ny 7.
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je téZ projektivnou s fadou a, b,¢,... na prlmce P. Je%to viak bodu
a pfisludny bod a* se sm@-zmtoznme, jsou tyto fady zdroveit
perspektwnyml a spojnice bb,* cc,*... homologickych bodfi té&chto
fad protinaji se tudiZ v témZe bodu u — stfedu perspektivném, —
i hlavni tena G, bude prochazeti.

JeZto jsou tyto spojnice bb* cc,* — jak z konstrukce vyplyvaji
(viz obraz), — spolu rovnobéiny, a tudiZ jejich priise¢ik bodem
ub&Znym wuoo, jest pfimka G, s t€mito spojnicemi rovnobéZna.
Zaroveil zfejmo z obrazu, Ze priméty touto konstrukci G,7, G,°
docilené jsou téZ spolu rovnobéZny a sviraji s X, ., tihel 45, jak
bylo dfive konstrukci kinematickou odvozeno.

2 Abychom stanovili hlavni te€nu G,, pfisluSdoti bodu & vrcho-
lové povr3ky F uvaZovaného cylmdrOIdu geometrii kinematickou,

zvolime opét jistou rychlost 60’ bodu & v teén& T, (viz obraz 1)
tfeba onu z konstrukce predchozi vyplyvajici, a stanovime stejnym

zplisobem pfisludnou rychlost aa’ bodu a v te¥n& T rovné% s diivéjsi
rychlosti aa’ se shodujici (odstavec 1.). Potom sestrojime na zdkladé
stfedu kfivosti ellipsy B v jejim vrcholu b rychlost 6,16’ bodu &’
pfi otdZeni telny T, kol bodu b touZe konstrukei jako rychlost az'\a
bodu a’ teCny 7, v odstavci 1. Shleddme, Ze rychlost tato b6’
vzhledem k tomu, %e poloosa hlavni ellipsy B obnsi r {2, rovna ;

Abychom stanovili pfislu¥nou rychlost a,a’ bodu a v normale-
o«No rovnobéZné s normdélou N, ellipsy B a totoZné s normdlou

N, kruZnice A, sestrojime bodem a’ rovinu ¢ rovnobéZnou s rovinotr
te€nour, = (PT}), kterdZz normélu N, v bodé& ,a’ protind (viz obr 2.).
Za tim (elem sestrojend rovina 34 | 8p protind rovinu tpvphmce a”oa',
prochdzejici priseikem a” pfimky P’ =a'a” | P (a,'a," =a,’a,"=r)

(obr. 1.) s rovinou 3, a rovnobé&Zné€ s teénou Ty (a5’ || Top)
Potom piimka 0'6'0'V || b,a’*) protind pfimku F,"= R proché-

zejici bodem b a rovnob&Znou s povrikou F, v bod& b1V (b'b1V :;jdii'

atudiz 8,6,V =15',6,1V = ;al ,=r). P¥imka bb!V jest potom hlavni -

teCnou G, cylindroidu v bod& b.

2'. Sestrojujice tuto piimku G, konstrukci Rohn-Papperitzovou,.
pfihlizZime opé&t ku svazku rovig teénych Ta, Tp,Tc.. - 0 0Se P a ku
svazku ]e]lch stop Mug, Mep, M, . .. v rOVing ,63 (viz obr.1 ) Prﬁseénky

*) Z obrazu 2 2. zfejmo, Ze spojnice b’ je rovnob&Zna se Sp0]mc1 ‘@b,
 tudiZ téZ 1661V || o'a’a’!V a vzhledem k tomu, Ze Ab’ob’bWNAa 19°gIV také:
brbw =a'alV.
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.ap, b, cp,... t&hto stop s ellipsou B promitneme s bodu kp, dia-
metrdlného & bodu b této ellipsy, na teCnu T, do bodii *a,*b,*c, ...
‘Spojnice té&chto bodit s homologickymi body a,b,c,... projektivné
fady P se protinaji, jsouce rovnobéZny v bod€ v, ktery s bodem
.b urluje hlavoi teénu Gy, totoZnou s onou prvou konstrukei docilenou.

3. Z konstrukce obou hlavnich teten G, a G, je zfejmo, Ze
pramé&t G°, je rovnob&iny s primétem G2, a tudiZ lze ndrysné
promitajici rovinu né&které z t&chto pfimek pokladati za Fidici rovinu
pfimek jedné soustavy oskulainiho hyperbolického paraboloidu.
Jezto rovina ¢ | X jest fidici rovinou pfimek druhé soustavy této
plochy, jest priisedik ptimek G¢%, a G°, primétem piadorysnym
jedné z téchto pfimek H | =z. Vzhledem k tomu budou piéido-
rysné prtiméty vSech hlavnich tefen sestrojenych
v bodech vrcholové pfimky Pcylindroidu prochdzeti
bodem H, (a,H,=b,a’;) a ndrysné priméty jejich budou
Tovnobé&Zny s ndrysnym primé&tem G9 svirajice s X,.,
tihel 45°, :

*

Le paraboloide hyperboligue osculateur du cylindroide
’ de Frézier.

(Extrait de Particle précédent,)

Du probléme qui demande de construire ’hyperboloide oscu-
fateur d’'une surface gauche, des géométres éminents se sont occupés:
Ed. Weyr, J Solin, J. Sobotka,*) A Mannheim et K. Rohn, qui ont
‘résolu ce probleme & fond. La construction donnée dans cet article,
et appliquée au cylindroide “de Frézier, repose sur les principes
de la géométrie cinématique (exposés au VI tome de l'oeuvre de
Tauteur: ,Vybrané stati z deskriptivni geometrie“ p. 224) et résout .
1e probléme d’une maniére simple, qui s’accorde, d’ailleurs, au point
de vue graphique, parfaitement avec la construction de Rohn**)
reposant sur les principes de la géométrie projective.

O dhlu dvou rovin v prostoru &tyrrozmérném.
' Napsal Dr. Lad. Seifert v Brné.

Nazyvejme, jak je zvykem, linedrni prostor trojrozm&rny
obsaZeny ve prostoru &tyrrozmérném prosté prostorem, linedrni
prostor dvourozm&rny-rovinou. Body spole¢né dvéma prostor{im-

%) J. Sobotka: ,Zur Konstruktion der Oskulationshyperboloide wind-
gchiefer Flichen“ (Rapports de la société royale tchéque des sciences, 1893).
»Zur Konstruktion -von Oskulationshyperboloiden an windschiefen Flichen“ "
(1. c. 1903). ,Zur Konstruktion der Oskulationshyperboloide. von Regelfld-

~ «hen® (l. c. 1:07).

**) Rohn-Papperitz: ,Lehrbuch der darstellenden Geometrie“, t. lIL, p. 227.
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