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o SPOLOCNOM RIESENÍ DVOCH DIOFANTICKYCH ROVNIC 

PAVEL BARTOŠ, Bratislava 

J e známe (pozři [1]), že diofantická rovnica 

1 1 1 
(1) - + - + . . . + - = 1 

Xi X2 Xn 

má pre každé prirodzené číslo n konečné mnoho (aspoň jedno) riesení v pri-
rodzených číslach. Pre n = 1 a 2 sú ďalšie úvahy triviálně, preto budeme 
předpokládat n __i 3. 

Extrémnym riešením rovnice (1) nazýváme nasledujúce riešenie: 

Xi = OCÍ, i = 1, 2, ..., n —- 1, xn = ocn —- 1 , 

kde čísla OCÍ sú dané rekurentným vzťahom 

(2) ocí = 2 , oci+i = 0C10C2 ... OCÍ + 1 , i = 1, 2, ..., n 

.Riešenie (2) sa nazývá extrémnym vzhladom na jeho dve nasledujúce 
vlastnosti: 

a) xi < X2 < ... < xn ; 

b) ak x_ < x_ < . . . < xn je iným riešením rovnice (1), potom xn < xn (pozři [1], 
veta 3). 

Veta. Extrémně riešenie rovnice (l) je riešením aj diofantickej rovnice 

(3) 2 + x\ + x\x\ + ...+ x\x\ ... xl__ = xi^2 . . . xn-i(xn + 1) 

D o k a ž . Podlá (2) máme dokázat, že 

(4) 2 + 0c\ + Oc\oc\ + . . . + Oc\oc\ . . . u\__ = OC1OC2 ... ocn 

Budeme to dokazovat indukciou. Eahko sa možno přesvědčit, že (4) platí 
pre n = 3. Nech (4) je splněné pre určité n, potom 

2 + oc\ + oc\ocl + ... + oc\oc\ ... ocl__ + oc\oc\ ... ocl__al = ocioc2 . . . ocn + 

3 0 5 



+ (X\QL\ ... a2_-a£ = a xa 2 . . . aw(aia 2 . . . a» + 1) = aia 2 . . . a^a^+i, 

čiže (4) je splněné aj pre n + 1. Tým je dókaz ukončený. 

P o z n á m k a . Zrejme nie každé riešenie rovnice (1) je súčasne riešením 
rovnice (3). Například 

1 1 1 1 
- + - + - + — = 1 , 
2 4 5 20 

ale Tahko sa možno presvedčiť, že štvorica (2, 4, 5, 20) nie je riešením rovnice (3) 
pri n = 4. 
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ON A COMMON SOLUTION OF TWO DIOPHANTINE EQUATIONS 

Pavel B a r t o s 

S u m m a r y 

In the paper it is proved that the so called solution of the lens equation is also a solution 
of another special Diophantine equation. 
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