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Predhovor

Mili mladi priatelia,

dostavate do rik spravu o priebehu a vysledkoch
uz 27. roénfka matematickej olympiady. V knizke néjde-
te pripravné i sifazné ulohy jednotlivych kategérii
i s rieSeniami. Po stranke obsahu a narodénosti tloh sme
sa usilovali zvlast v kategérii Z reagovat na skutoénost,
ze tazisko poétu udastnikov tejto kategdrie sa postupne
prestiva do 8. roénika ZDS v stvislosti s uskutoéio-
vanim Projektu dalsieho rozvoja deskoslovenskej vy-
chovnovzdelavacej ststavy.

Ukonéenym 27. roénikom patri nasa MO k najstar-
8im Ziackym sttaziam v rieSeni matematickych tloh
na svete. Ak nepoditame stifaze organizované redakciami
Ziackych Gasopisov (a aj medzi tymi sifaz v Rozhledoch
méa tuctyhodnd tradiciu), vyjde nam, Ze starSie nez
nasa MO su len stifaze v Madarsku (od r. 1894), mate-
matické olympidady v mniektorych oblastiach ZSSR
(Moskva, Leningrad — od r. 1934), v Polsku (od r. 1949),
v Bulharsku (od r. 1950) a v uréitom zmysle v USA
(sataz Mathematical Association of America sa kona
od r. 1949). Matematické olympisddy v ostatnych kraji-
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nach vznikali postupne takto: 1953 — Rumunsko,
1960 — RSFSR, 1961 — NDR, Svédsko, 1962 — Ho-
landsko, Lucembursko, Juhoslivia, Kuba, 1964 — Spa-
nielsko, 1965 — Velkd Britdnia, 1966 — Taliansko,
Juhoafricka republika, 1967 — vSezvazova MO v ZSSR,
1969 — Kanada, 1970 — Rakisko, 1971 — NSR,
1972 — TUSA, 1976 — Belgicko. Franclizska sifa%
»,Concours général®, ktora mé taktieZ mnohorodéni
tradiciu, je sttazou odlisného charakteru.

Takmer vSetky krajiny, ktoré sme tu spomenuli,
vysielaji v poslednych rokoch svoje druzstvd na medzi-
narodni matematickd olympiddu. Jubilejnd — dvadsia-
ta — sa konala v jili 1978 v zemi, ktord sa stala pred
20 rokmi inicidtorom tohto uslachtilého medzindrod-
ného zapolenia matematickych talentov — v Rumun-
sku. V knizke néjdete okrem podrobnej spravy o sttazi
XX. MMO a zvlast o Gdasti ¢eskoslovenského druzstva
zlozeného z vitazov 27. roénika MO aj ulohy tejto stfaze
a ich rieSenia. Osmitka nasich reprezentantov patrila
tentoraz medzi najispesnejsich nielen v sttazi jednot-
livcov, ale 5. miestom velmi prijemne prekvapila tak-
tiez v neoficidlnej sutazi 17 druZstiev. Je to vysledok
systematickej préce v rieSenf uloh v ramei krizkov MO,
sustredeni i koreSpondenéného semindra, ktory za Styri
roky svojej existencie aj napriek niektorym nedostatkom
preukazal svoju Zivotnost.

Verime, Ze na tento uspech budi nadvézovat nase
druZstva aj na buddcich MMO, najméd ak budeme na-
dalej intenzivne rozvijat osvedéené formy price s ma-
tematicky nadanymi Ziakmi a raciondlne vyuzivat
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zahraniéné skiisenosti. Uastnikom nasledujtcich rodni-
kov MO doporudujeme siahnutf nielen po doteraz vy-
danych rodenkidch a zbierkach rieSenych tloh MO,
po zviizkoch edicie Skola mladych matematikov, ale aj
po zbierkach tGloh z MMO a vyberoch najkrajsich a naj-
zaujimavejsich tdloh z narodnych MO, ktoré zadali
systematicky vydavat v ZSSR a ktoré sa prostrednict-
vom Sovietskej knihy dostavaji aj ku ndm. Tak sa
najlepsie pripravia nielen na tdspesnd udast v MO,
popripade v MMO, ale predovietkym na uspesné vy-
sokoskolské studium matematiky, fyziky a technickych
vied, v ktorych potreba kvalifikovanych odbornikov
v obdobi intenzivneho vedecko-technického rozvoja
neustale rastie.

Aby ste mali predstavu o tlohach riesenych v zahra-
niénych MO, ponikame vim na ukézku niekolko dloh
z MO v zemi, ktord bola organizitorom XX. MMO:
1. Je mozné, aby dva pravouhlé trojuholniky, ktoré ma-

jurovnakych 5 prvkov (strany, uhly), neboli zhodné ?
2. a) Je dany S§tvorec so stranou dlzky 1. Ukaite, e

medzi jeho Iubovolnymi 5 vndtornymi bodmi
existuji aspon dva také, ktorych vzdialenost je
Ve
5
b) Plat{ analogickd vlastnost pre pravidelny Sest-
uholnik so stranou jednotkovej dizky ?
1+ im m 4+ i

Ty Rg = T
1—1im m—1

mensia nez

3. St dané komplexné ¢isla 2; =

m € R.



a) Ukézte, Ze obrazy &isel z,, 2, lezia na tej istej krui-
nici so stredom v zadiatku stradnicovej sistavy.

b) Oznadte z,, z, &isla komplexne zdruZend k z,, 2,.
Dokazte, ze pre kazdé celé n platf:

e A
4. Ukazte, ze x = 3 je jedinym realnym korefiom rovnice
3% 4% 4 5° = 67,

5. Nech Q[«] je mnozina vSetkych mnohoélenov s ra-
cionadlnymi koeficientami a g € Q[z]. Ukdite, Ze ak
g(1 + 22) je mnohodlen identicky nulovy, potom
rovnakd vlastnost ma aj mnohoélen g(x).

Skuste tieto tlohy vyriesit, a ak sa vam to podari,
pokiste sa aj o tspech pri tlohach korespondenéného
seminara, ktoré st v knizke publikované a boli vybrané
védsinou taktiez zo zahraniénych pramenov.

Budeme radi, ak nam napiSete o svojich tspechoch
i nezdaroch pri rieSen{ tychto tloh i o svojich pripomien-
kach k obsahu a spracovaniu tejto knizky.
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