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I1. Pripravné tlohy I. kola

KATEGORIA A
A—P—1

Sadin n po sebe iddcich kladnych neparnych &isel
nasobeny 2771 je delitelny éislom n!. Dokazte.

Rie¥enie. Nech k je neparne kladné &islo a n je pri-
rodzené é&slo, Oznadime

k(b +2). ... .[k+ 2(n—1)].2071

n!

Chymn =

Mame dokazat, Ze ¢, , je celé &islo.
Pre & = 1 Jahkym vypodtom dostavame

1.3. ... .(2n —1).2772 B (2n — 1)! B
n! T oaln—1)

Cion =
2n—1
o O
2n —1
Vieme, Ze ¢islo ( " 1) je celé.
n__
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Dalej dokazujeme matematickou indukciou podla k.
Predpokladame, Ze plati indukény predpoklad Py:
,pre kazdé prirodzené =, &islo ¢, , je celé”. Chceme
dokazat Py.,, t.j. Ze ¢,y . je celé pre IubovoIné pri-
rodzené ¢islo n.

Tvrdenie P,,, dokidzeme matematickou indukciou
podla n. Pre n =1 je ¢&islo

k42
Ck+2'1: 1' .20=k+2

celé.
Predpokladajme, Ze c;,, , je celé. Ukizeme, Ze aj
¢islo ¢pyo, 441 je celé. Vyuzijeme k tomu takito dpravu:

(k+2). ... .[b+2+2(n—1)]. (k+2+2n).2 _

Cr+2, n+1= n + 1)
(k+2). ... .[k+ 2+ 2(n—1)].k.2*
N (n + 1) =
+(k+2). coo [k+242(n—1)].(2+2n).2*
(n + 1)! a

= Cpp+1 + 4. Criom -

Kedze predpokladame, ze ¢, , je celé ¢islo, podla P, je
Crnse1 Celé, tak aj cpip,4q je celé dislo. To sme cheeli
dokazat.

Iné rieSemie. DokiZzeme matematickou indukciou
podla m = n + k, Ze &islo ¢, , je celé. Pre m =1 + 1
je tvrdenie zrejmé. Predpokladdme, Ze ¢, , je celé pre
kazda dvojicu &isel k, n taku, ze k 4 n < m. DokaZeme,
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Ze ¢, , je celé pre I, p také, ze I + p =m. Pre p =1
" je tvrdenie trividlne, lebo

6,1 =1.

Podobne pre I = 1 je tvrdenie trividlne, lebo

2p —1
cl.zl:( )-
p—1

Pre p > 1, 1 > 1 rovnakou tpravou ako vyssie dosta-
vame

Clip = Cig,p T+ 40y 51 -

Kedie | —2 +p<m, Il + p—1 < m, tak podla in-
dukéného predpokladu &isla ¢;_, , a ¢, s celé.
Odtial vyplyva, Ze aj &fslo ¢ , je celé.

A—P—2

Ak ¢,, ¢y, ..., C, 80 redlne &isla, potom

G R S T (A N i s

Dokazte!
RieSenie. RieSenie bezprostredne vyplyva z identity

(ert+ ... +c)=
=n( 4+ ... F ) —(ci—c)— (e, —Cg)2— ...
oo — (g —cCp)2—(cg—cg)2— ... —(cp—¢C,)2 —
— (Camr —Ca)?.
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Uveden4 nerovnost je &pecidlnym pripadom tzv. Ceby-
sevovej nerovnosti, pozri knizku A. Kufner: Nerovnosti
a odhady, str. 31 (39. zvizok SMM).

A—P-—-3

Ak p a g st nezaporné &isla, tak plati
P = 50 + 9% 1)

rovnost nastane prave vtedy, ked p = 2¢. Dokézte.
Riefenie. Pre ¢ = 0 tvrdenie plati.
Ak g > 0, tak nerovnost (1) je ekvivalentna nerovnosti

2 < Az + 1), (2)
kde =z =§. Nerovnost (2) je zase ekvivalentna ne-

rovnosti
2722 < 4(x + 1)3.

Tiato mozno jednoduchym vypoétom upravit na tvar
0= (x—22. (4o +1). (3)

Této nerovnost platf pre kazdé x nezaporné, a teda
(1) plati pre kazdé p, ¢ nezaporné. Rovnost v (3) nastiva
prave vtedy, ked xz = 2. Teda v (1) nastdva rovnost
prave vtedy, ked p = 2q.

A—P_—4

Trojuholnik mé obsah 32 cm?, sudet velkosti jeho
dvoch stran je 16 cm. Urdte velkost tretej strany.
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RieSenie. Pretoze o trojuholniku st uvedené len dva
udaje, nie je zdanlivo velkost tretej strany uréena
jednoznac¢ne. Pokisme sa urcit aky méze byt obsah P
trojuholnika ABC s velkostami stran @ = BC, ¢ = AB,
ak je @ + ¢ = 16 cm. Dostaneme

1
P = 3ac,

pricom rovnost nastava prave ked AB | BC. Z Cau-
chyho nerovnosti Vac < 3(a + ¢) madme dalej

tac < (@ + ¢)? = 5(16 cm)? = 32 cm?,

priéom rovnost nastdva prave ked ¢ = ¢. Zistili sme
teda, Ze podmienkdm vlohy vyhovuje jediny trojuhol-
nik, a to pravouhly s odvesnami dlzky 8 cm. Dizka jeho
prepony je uréena jednoznadne, a to b = 81/:‘2—

KATEGORIE B
B—P —1

Funkce  — sign « je definovana na mnoziné R vSech
redlnych &isel takto: Je-li « > 0, je signz =1, je-li
z =0, je signa = 0, je-li x <0, je signa = —1.

Naleznéte vSechny dvojice realnych &fsel 2, y, pro néz
plati:

sign ( + y) = signx 4 signy .

Pro ktera z, y nastane rovnost ?
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Re¥eni. Je-li # = 0, je nerovnost ziejmé splnéna se
znaménkem rovnosti; je-li y = 0, rovnéz,a je-lix + y =
= 0, také.

V dal§im proto budeme predpokladat, ze x # 0,
y #0ixz + y # 0. Utvoime tabulku moznosti (4 zna-
mend kladny, — zaporny; L — P je rozdil levé a pravé
strany nerovnosti :

x y z+y | L—P
+ | + + —
+ [ = T +

+ | + — nelze
N — —
=1 =+ +
— | — + nelze
— | — —
== | = — +

Dostaneme, Ze fesenim je (viz vySrafované oblasti
v obr. 1) sjednoceni tif mnozin {[z,y] € R x R; 2 <
<0Ay=0U{=yle R xR 0 = —a =y} U
U{lz,¥] € R X R; —z < y =< 0}. Jejich grafem vroviné
x,y jsou tii duté dhly se spoleénym vrcholem (podat-
kem). Rovnost nastane, pravé kdyz x = 0 nebo y = 0
nebo z + y = 0, tj. lezi-li odpovidajici body na né-
kterém ramenu uhld, popt. ve spoleéném vrcholu.

B—P —2

Plechovy kryt ma tvar kuZela s polomerom zdkladne r
a vyskou ». Bolo by mozné z toho istého mnozstva rov-
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nakého plechu zhotovit iny kryt kuZelového tvaru s rov-
nakym objemom ? Ak éno, kolko ?
ReSenf. Plechovy kryt uvedeny v tloze necht ma

¥
o
0 X
7 /
72
7
“
Obr. 1

rozméry r = a, v = b. Jeho objem je tedy V = ¢rna%
a obsah jeho plastd je P = mal/a? 4 b2 Necht jiny kryt
o objemu V a s obsahem plasté P mé rozméry r = x,
v = y. Potom plati

1naty = yna®h , -
wxv.t” + 92 = naVcﬁ - b,
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Po tpravé dostivime soustavu rovnic pro nezndmé

z,y:
2% = a%,

x4 | 2%y? = at 4 a%?. (1)

Dosadfme-li z rovnice (1) do rovnice (2) za y, bude pro
neznamou z platit rovnice

28 — z%(at 4 a?b?) 4 ath? = 0.
Levou stranu snadno upravime na tvar
(z? — a?) (z* + a%® —a2b?) = 0.

Refeni z = a zndme, Yefenf z = —a nemé vyznam.
Resme tedy rovnici

z! -+ a%? —a?®*=0.

Pro 22, kterou oznadime ¢, dostdvdme kvadratickou
rovnici
2 + a% — a?? = 0

Protoze zaporné ani imaginarnf kofeny nepfichdzejf
v tvahu, zbyvé jediné Fesen{

z = V——-%az + Lallar 4+ 4.
Z rovnice (1) vypodteme
- 2ab
—a + Vm

Zkouskou se pfesvédéime, %e pro takto vypodtené hod-
noty mé kryt objem V a jeho plast obsah P. Nynf je

= =—2‘fb—(a+]/a=+4b=).
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tieba jesté zjistit, zda takto vypodtend dvojice z, y je
jind neZ pivodni dvojice a, b. Ptredpokladejme tedy, Ze

a =V—%a2 + %aym.
Odtud vsak snadno dostaneme, %e b = a.l/a, a obrécené
z rovnosti b = al/_2— plyne uvedend rovnost a a = z.
Zavér. Ma-li zhotoveny kryt rozméry, pro néz plati
v =r]/2, pak Zidny dal¥ kryt o objemu V z téhox
mnozstvi plechu nelze vyrobit. Neplati-li v = rVE, pak
lze zhotovit praveé jeden dalsi takovy kryt.

B—P -3

Je-li trojihelnik T, cely obsaZen v trojuhelniku T,,
pak plati:

1. délka nejvétsi strany trojuhelnika T; je mensi nebo
rovna délce nejvétsi strany trojihelnika T,;

2. délka nejmensi vysky trojihelnika T, je mensi nebo
rovna délce nejmensi vysky trojuhelnika T,.
Re¥eni. 1. Necht XY je nejvétsi strana trojihelnika

T,. Lezi-li X, Y v jedné strané trojuhelnika T,, je

|[XY| < m, kde m oznaduje délku nejvétsi strany troj-

thelnika T,. Nejsou-li body X, Y v jedné strané (obr. 2)

trojtihelnika T, s vrcholy 4, B, C, necht P,  jsou body,

v nichZz pfimka XY protind hranici. Necht nap¥. P

je na strané AC, @ na strané BC. Alesponi jeden z tGhla

CPQ, CQP je ostry; necht pro uréitost <t CPQ << /2.

Pak |PQ| < |AQ|. Protoze plati < AQC = =/2 nebo

X AQB < w/2, je v prvnim pifpadd [4Q| < |AC,
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v druhém |4Q| < |AB|, tedy vidy |AQ| = m. Celkem
proto |[XY| < |PQ| = |AQ| = m, jak jsme méli dokazat.

2. Nejprve ukiZeme, ze délka nejmensi vysky troj-
dhelnika T je rovna minimélni §ifce pasu mezi dvéma
rovnobézkami, ktery trojuhelnfk T obsahuje. Necht p, ¢
jsou (obr. 3) rovnobéiné pimky ve vzdalenosti d,
necht trojihelnik T = ABC s nejmensi vyskou velikosti
v, je cely obsazen v pasu mezi p a q. Oznadéme p, rovno-

c
P
Q
A B
Obr. 2
q
qo
Po
P

Obr. 3
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bézku s p tim vrcholem trojihelnika T, ktery je k p,
nejblize, napifklad bodem 4. Obdobné necht ¢, je rov-
nobézka s g, tim vrcholem, ktery je ke g nejbliZe (tento
vrchol je jiny nez 4 ; proé ?). Necht je to napiiklad vrchol
B. Ozna¢me jesté n* (popt. »*) poloroviny s hranici p,
(popt. g,) obsahujici g, (popt. p,). Vzdalenost d, rov-
nobézek py, g, spliuje d, < d. Ta polorovina s hranici
AB, ktera obsahuje bod C, ma jako prinik alespon
8 jednou z polorovin z*, »* duty thel, o jehoZ velikosti @
plati @ < w/2. Je-li vrchol tohoto dhlu bod A, plati
o uhlu « trojihelnika T pfi vrcholu A4, Ze « =< @. Je
proto d, = |AB|sin @, v, = [AB|sin «, kde v, je veli-
kost vysky trojahelnika T z vrcholu B. Celkem tedy

d =dy,=|AB|sin ® = |AB|sinx = v, = v,.

Pritom vsak existuje pas obsahujici trojuhelnik T,
jehoz sifka je rovna v,. Je-li v, velikost vysky z vrcholu
C, hraniéni ptimky pasu jsou piimky AB a rovnobézka
s ni bodem C.

Viastnt fedeni. Existuje pas mezi rovnobézkami, jehoz
sfika je rovna nejmensi vysce trojihelnika T, a ktery
T, obsahuje. ProtoZe tento pas obsahuje i trojahelnik T,.
plyne vysledek z piedchozi véty.

B—P—4
Sestrojte pravouhly trojGhelnik, je-li dana délka
prepony a délka téZnice k jedné odvésné. Uvedte pod-
minky FeSitelnosti.

ReSeni. Hledany trojihelnik oznadme ABC; necht
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jsou dény délka ¢ piepony AB a délka ¢, téZnice vycha-
zejici z vrcholu 4. Oznadme (obr. 4) D stied pfepony,
T t&2st8. Plati |[DC| = Lte, a déle [AT| =%,
|DT| = ¢, |AD| = %¢. Z danych délek ¢ a ¢, lze
tedy sestrojit trojihelnik A DT, pokud oviem je splnéna

Obr. 4

trojihelnikovd mnerovnost 4¢— ic < 3, < tc 4 <,
coz lze upravit na ¢ < 2¢, < 2c.

K trojihelniku ADT pak sestrojime body C a B.
Bude [DC| = 3|DT| = |AD| = |DB|, takie podle Tha-
letovy véty je vysledny trojihelnik skuteéné pravoihly.

Zavér. Az na shodnost existuje pravé jedno Feeni,
je-li ¢ < 2t, < 2¢; jinak Teseni neexistuje.
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KATEGORIE C
C—P 1

Kolika zptsoby je mozné dislo 78 rozlozit na soudet
t¥f prirozenych ¢isel ? Piitom dva rozklady lisici se pouze
pofadim séitanct, tedy napiiklad rozklady 10 + 10 4
+ 58, 10 + 58 4+ 10, 58 4 10 + 10, povazujeme za
stejné.

ReSeni. Viechny uspotadané trojice ptirozenych &isel,
jejichz soudet je 78, dostaneme timto zptsobem: Prvni
¢islo p zvolime libovolné mezi 1 a 76, druhé ¢&islo ¢
miiZzeme zvolit libovolné mezi 1 a &slem 78 — p — 1,
tieti ¢islo je pak uréeno jednoznaéné, rovna se 78 — p —
—gq. Pii pevné zvoleném p dostaneme 78 —p—1
takovych trojic, a protoze p probihd piirozena &fsla 1, 2,
..., 76, mame celkem 76 + 75 - ... + 1 = (76 4 1)+
+ (75 4+ 2) 4+ ... + (39 + 38) = 38.77 = 2 926 uspo-
fadanych trojic pfirozenych ¢isel, jejichz soudet je vidy
78. Kazdy rozklad v tfi navzdjem razné séitance se vy-
skytuje mezi témito trojicemi Sestkrat, napiiklad roz-
klad 7 + 9 + 62 se vyskytuje jako trojice (7, 9, 62),
(7, 62, 9), (9,77, 62), (9, 62, 7), (62, 7, 9), (62, 9, 7).
Rozkladti, ve kterych jsou pravé dva sditance stejné,
je celkem 37. Jsou to rozklady 1 4 1 + 76, 2 4+ 2 + 74,
..., 38 4+ 38 + 2 s vyjimkou rozkladu 26 4 26 + 26.
Kazdy takovy rozklad se vyskytuje mezi nasimi troji-
cemi ttikrdt, v§imnéme si tieba piikladu ze zadani
tlohy. Pouze v rozkladu 26 + 26 4 26 jsou vsechny
tii séftance stejné. Oznadime-li x podet rozkladu ¢&fsla 78
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v tfi navzajem ruzné séitance, je 6x + 3.37 4+ 1 =
= 2926, odkud plyne 2 = 469 a hledany podet rozkladu
je  + 37 + 1 = 507.

C—P 2

Je-li pfirozené é&islo n > 10 druhou mocninou lichého
tisla, pak je predposledni cifra dekadického zépisu éisla n
¢islo sudé. Dokazte.

ReSeni. Cislo, jehoz druhou mocninou je &slo #,
napiseme ve tvaru 106 + ¢, kde b je ¢islo celé a ¢islo ¢
je liché prirozené ¢islo mensi nez 10. Pak je n = 10052 +
+ 10.2bc + c2. Predposledni cifru tohoto ¢isla dosta-
neme tak, Ze k podtu desitek éisla ¢? pricteme podet
jednotek &isla 2bc a z obdrzeného souétu vezmeme po-
sledni cifru. ProtoZe ¢islo ¢ muzZe nabyt pouze hodnot
1, 3, 5, 7, 9, je polet desitek &isla ¢? vidy ¢islo sudé,
¢islo 2bc je rovnéz sudé, a proto je i jejich soudet a tim
také jeho posledn{ cifra éislo sudé.

C—P-—-3

Je dana kruznice k = (S;r) a piimka p ve vzdale-
nosti v = 2r od bodu S. Sestrojte &tverec ABCD
opsany kruznici k, jehoz vrchol A4 lezi na piimce p.
Dokazte, ze tloha méa pravé dvé feseni.

Re¥eni. Piedpokladejme, Ze jsme tlohu vyfesili.
SA| e rVE, bod A musi tedy nutné lezet na
kruznici &' = (S; TVE)’ Kruznice k' protina pifmku p

Potom je

45



pravé ve dvou bodech, tim dostavame dvé feseni. Kazdy
z obdrZzenych prisecikit mizeme totiz doplnit na &tve-
rec opsany kruznici k. Kdyby tato dvé feSeni splynula,
mél by ¢tverec opsany kruznicik dva vrcholy na piimee p.
Ta by tedy musela byt bud jeho stranou, nebo jeho thlo-
piickou. Stranou nemiize byt, protoze se kruZnice k
nedotyka, a uhloptitkou také nemiize byt, protoze ne-
prochézi stiedem kruznice k. Tim je dokazano, Ze obdr-
Zena TeSeni jsou ruzna,

C—P—4

Je dana krychle ABCDA'B'C'D’ s hranou délky a = 3
a body E a F uréené podminkami:

1. E je bodem tsetky DD’ a |ED’| = -X|DD’|,

2. bod F je pruseéikem uhloptitek stény DCC'D'.
Vypodtéte obsah P &asti roviny AEF ohranidené pra-
nikem této roviny se sténami krychle.

ReSeni. C4st roviny, jejiz obsah mame urdit, je licho-
béinik EAHG (obr. 5), protoze p¥imky HG a AE
jsou priseénice téze roviny s rovnobéinymi sténami
krychle. Ze stejného diavodu jsou trojtihelniky ADE,
HCG podobné, piitemz |GC| = |ED'| = 3. Z podob-
nosti zminénych trojihelnikt plyne |[HC| = 1. Pomoci
Pythagorovy véty mizeme jiz vypodist vSechny strany
lichobéinika EAHQG. Dostaneme |[AH|? = 32 4 22,
[BG =8+ (32 =%, |EA| =%, |HG| = 3. Vedme
body @, H vysky lichobéinika. Ty protinaji za-
kladnu AE ve vnitinich bodech M, N, protoZe thly
AEG, HAE jsou ostré. Oznadme |[EM| =z, |[AN| =y
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a vysku lichobéinika v. Je x +y + |[MN| =2 + y +
+ |HG| = |AE|, tj. = +y =4 Dile je 2+ 0?
= |BQ?, y®+ v* = |AH[?. Odelteme-li posledni dvé
rovnice, mizeme vypolist z, y, protoZe zname jejich

DI

CI
[
E
A ./!\\\B’
Nél — \‘xF
/ \\\:\
| —~~
v | b
~ T~
/ /5L TS
//// /’//// H
——""
A B
Obr. 5

+ a pro vysku licho-

béznika pak v = %V2_9- Odtud pak snadno vypodteme

obsah lichobéinika: P = %V%, protoZe aritmeticky
primér obou zikladen je -

soudet. Dostaneme z =5, y =

5
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KATEGORIE Z
Z—P—1

Napiste za sebou bez mezer vSechna sudéd ptirozend
¢isla. Dostanete tak sled éislic

24681012 ... .

Kterd &slice stoji v tomto sledu na 1977, misté ?

Re¥eni. Rozdélime &isla daného sledu na skupiny &sel
jednocifernych, dvojcifernych atd. Jednocifernd suda
¢isla jsou &tyii: 2, 4, 6, 8. Dvojeiferna suda &sla jsou
z intervalu (10, 99). V tomto intervalu je 99 — 9 = 90
¢isel, z toho je polovina, tj. 45, sudych. Dale pfikrodime
k intervalu (100, 999), ktery obsahuje (999 — 99) =
= 450 sudych trojcifernych &isel. Dosavadni vysledek
se da struéné a piehlednd zapsat tabulkou:

Interval su d?gﬁegis ol Zaujmou mist
( 2, 9) 4 4
(10, 99) 45 2.45 = 90
(100, 999) 450 3.450 = 1350
Celkem (2, 999) 499 1444

Do podtu 1977 zbyva jesté 1977 — 1444 = 533 mist,
tj. 133 uplnych é&tytcifernych sudych é&isel, ktera podi-
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naji ¢islem 1000 a kondf éislem 1264. Tato ¢isla obsadf
celkem 1444 + 532 = 1976 mist. Na nasledujicim mfs-
t6, v pofadi 1977. zadind sudé ¢islo 1266, a to cifrou 1.

Z—P—-2

Aritmeticky pramér dvou kladnych d&isel je jejich
poloviéni soudet. Harmonicky prumér dvou kladnych
tisel je prevracené &éislo k aritmetickému prameéru pfe-
vracenych ¢isel k obéma danym éislam.

a) Zvolte kladnd &isla z, y (napf. z = 80, y = 20),
vypodtéte jejich aritmeticky primér a, harmonicky
pramér kb a ovéite si, Ze plati '

ah = xy .

b) Pokuste se dokazat tento vzorec obecné.

¢) Nakladni vz projel dvakrit tutéz trasu: poprvé
rychlosti 40 km/h, po druhé rychlosti 60 km/h. Jaka je
pramérnéd rychlost obou jizd: aritmeticky primér obou
rychlosti, nebo jejich harmonicky prumér ?

ReSeni. Slovni definice aritmetického priméru a
a harmonického praméru % dvou kladnych &isel z, y
zapiSeme nejprve vzorci

- 1 1 1(1 1 1
“—?(x'*‘y), 7= ;‘F‘y‘ . (1)
Vypocet se zlomky dé postupné tyto vztahy:

1 I y+2 x4y

h 2 xy 2xy
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a tedy
2wy

-ty

Znasobenim obou vzorcu pro a, b dostaneme

h = (2)

ah =xy.

Numerické FeSeni predchazi algebraickému vypodtu;
je tieba dosadit téz x = y.

c) Za pramérnou rychlost pokladame tu stalou rych-
lost, kterou by ¥idié¢ musel jet tam i zpét, aby celou
cestu vykonal za stejnou dobu, jako ji vykonal p¥i ruz-
nych rychlostech.

Oznadf-li se rychlosti jizdy v km/h x (tam) a y (zpét),
d délka trati v km, p pramérnd rychlost, je

2d d d

p z Yy

1 1(1 n 1

p 2\lz y
Priamérnd rychlost je tedy harmonicky prumér obou
rychlost{ z, y. V numerickém piikladé

1 1 1+1 1 5 1
p 2|40 60) 2 120 48

¢ili

’

p = 48 (km/h). Aritmeticky primér obou rychlosti je
a = 5(40 + 60) = 50 (km/h).
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Z P13

Je dan pravothly trojihelnik ABC. Bod D je st¥e-
dem jeho piepony AB a bod S je stiedem jemu vepsané
kruznice.

Obr. 6

Dokaizte: Jestlize <t BAC = 30°, potom plati |CS| =
= |DS|.

ReSeni (obr. 6). Protoze je |AB| = 2 |BC|je |BD| =
= |BC|, a protoze ¥t CBD = 60°, je A BCD rovnostran-
ny. Osa o thlu < OBD je také osou usetky CD. Proto
pro kaidy bod X osy o plati |CX| = [DX|. Jednfm
z téchto bodi X je i stfed S kruZnice vepsané A ABC.

Z—-P—14
Je dan pravidelny Sestithelnik A BCDEF. Sestrojte
obdélnik KLMN tak, Ze tsetka AB je &astf tisecky KL,
usetka ED je dasti Gsetky MN a body C, F lezf po Fadé
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uvnité dseéek LM a KN. Vypoététe pomér obsahd
obdélnika KLMN a daného Sestiihelnfka.

ReSeni (obr. 7). Sestithelnik se skladé ze Sesti shod-
nych rovnostrannych trojihelnfkd, z nichz zadné dva
se nepiekryvaji; jeden z nich je A CDS (S je stfed

N E D M

F c

K A 8 L
Obr. 7

kruznice opsané Sestitihelniku ABCDEF). Obdélnik
KLMN vznikne ze Sestithelnfka piipojenim éty¥ pravo-
dhlych trojihelnikit AFK, BCL, CDM a EFN; z nich
vidy dva sklddaji rovnostranny trojuhelnik shodny
s A ODS. Shodnost &tyi pripojenych trojihelnfka se do-
kaZe pomoci osovych symetrii (neni t¥eba vét o shod-
nosti trojihelniki).

Sestitihelnfk ABODEF se sklid4 z 2.6 = 12 pravo-
Ghlych trojuhelnikd shodnych s ACDM, obdélnik
KLMN se sklada z 12 + 4 = 16 takovych trojahelni-
kd. Pomér obsahi je tedy 16 :12 = 4 : 3.
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