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Kategoria Z5

ULOHY 1. KOLA

(RieSenia na str, 107 az 124)

Z5-1-1

V zdpise
965
67 4
866
797

1111

nahradte niektoré &islice jednotkou tak, aby sucet bol spravny.
(Rovnaké &islice nemusia byt nahradené rovnako.)

Z5-1-2

Kolko pravouholnikov je na obrazku 43? Kolko z nich
obsahuje pole C2? Ktorych je viac, tych ¢o obsahuji pole C2,
alebo tych, ¢o obsahuju pole B3?
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Obr. 43

Z5-1-3

Maidme 100 kociek 1 cm X 1 cm X 1 cm. Kolko roéznych
kvddrov z nich moZno poskladat, ak musime vidy pouZzit
vietky kocky?

Z5-1-4

Na istom ostrove je 7 miest. Spojari mali pospdjat dvojice
miest telefénnymi kdblami tak, aby sa z kazdého mesta dalo
telefonovat do vsetkych ostatnych. (Ak sa dd telefonovat
z A do B, z B do C, mozno telefonovat aj z A do C.) Spojari
polozili 15 kdblov. Po nejakom case prisla reklamadcia, Ze ilohu
nesplnili. Isté dve mestd nemdZzu nadviazat spojenie. Je to
mozné? Svoju odpoved zddvodnite.

Z5-1-5

Strodenci Adam, Betka, Cyril a Dana zdedili zdhradu
tvaru Stvorca 100 m x 100 m. V zdhrade je studiia. Zdhradu
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st rozdelili $tyrmi priamymi plotmi, ktoré viedli vZdy z rohu
zdhrady po studnu. Adam pritom dostal 4-krdt vdcSiu Cast
ako Dana, Betka 3-krdt vd¢Siu ako Dana a Cyril 2-krdt vacSiu
ako Dana. Nakreslite polohu studne v Stvorcovej zdhrade.
Svoje tvrdenie zddvodnite.

Z5-1-6
Napiste ¢isla 1, 2, ..., 9 do kruhu tak, aby Ziadne dve
susedné nemali sucet delitelny 3, 5, 7 (v Ceskej verzii 3, 4, 7).
Nidjdite jedno rieSenie (obr. 44).

Obr. 44
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ULOHY II. KOLA

(Rie$enia na str, 125 az 128)

Z5-11-1

V zépise
665
754
786
498

2222

nahradte niektoré islice &islicou 2 tak, aby bol zdpis stuctu
spravny. Ndjdite vSetky rieSenia.

Z5-11-2
Traja surodenci Janka, Marienka a Anicka zdedili zahradu
tvaru Stvorca o strane dlhej 90 m. V zdhrade je studia.

Zihradu si rozdelili tromi priamymi plotmi, ktoré viedli

D C

Obr. 45

105



z troch rohov zdhrady priamo ku studni (obr. 45). Vsetky
tri dostali rovnako velké zdhrady. Zistite, kolko metrov
je studiia vzdialend od jednotlivych strdn $tvorca.

Z5-11-3
Vo vyraze 128 — 64 + 32 — 16 + 8 dopliite zatvorky

tak, aby ste po vypocitani dostali a) najvacsi vysledok,
b) najmensi vysledok.
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RIESENIA ULOH 1. KOLA

Riesenie Glohy Z5-1-1 (str. 102)

Najskor uvazujme Cislice na mieste jednotiek. Ich suctom
musi byt Cislo, ktoré md na mieste jednotiek Cislicu 1. Teda
1, 11, 21, 31, ... Suacet Cisel na mieste jednotiek je 5 + 4 +
+ 6 + 7 = 22, teda musime niektoré z nich nahradit jed-
notkou tak, aby sme dostali sucet bud 21, alebo 11. Sucet
1, 31 a viac nemdZeme samozrejme dostat, pretoze najmensi
mozny sucet je 4 (pri nahradeni vSetkych Cislic jednotkou)
a najvacsi 22 (ak nenahradime Ziadnu <¢islicu jednotkou).
Ak nahradime jednotkou ¢&islo 5, stcet sa zmens$i o 4, ak &islo 4,
sucet sa zmen$i o 3, nahradenim d&isla 6 sa sudet zmensi o 5
a nahradenim ¢&isla 7 sa sucet zmensi o 6. TakZe su¢et moZeme
zmensit o 4, 3, 5, 6, alebo Iubovolni kombindciu siétu
tychto Cisel.

Aby na mieste jednotiek bol sicet 21, museli by sme pévod-
ny sacet 22 zmensit o 1. To, ako vidime, nejde. Zostdva ndm
len uprava na sucet 11. To viak musime povodny stucet 22
zmenSit o 11. Sucet 11 z Cisel 4, 3, 5, 6, o ktoré mdZeme
zmens$ovat, méZeme dosiahnut len jedinym spdésobom 5 + 6.
Teda na mieste jednotiek musime &islicou 1 nahradit &islice
6, 7. Zapis suCtu potom bude vyzerat takto:
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965
674
861
791

« 1 a »jedna zostala«.

Prejdime na miesto desiatok. Do stctu desiatok nesmieme
zabudnut na 1 desiatku z miesta jednotiek. Stucet na mieste
desiatok je teda 6 + 7 + 6 + 9 + 1 = 29. Musime ho zni-
zit na 21, pripadne na 11. To moéZeme urobit len zdmenou
Cisel 6, 7, 6, 9 na Cislo 1, teda mdéZeme zmenSovat o 5, 6, 5, 8,
pripadne o IubovoInti kombindciu stuctu tychto Cisel.

Ak chceme Cislo 29 zniZit na 21, musime ho zniZit o 8.
To sa da jedine ndhradou Cislice 9 na &islicu 1. Ak by sme
cheeli ¢islo 29 znizit na 11, museli by sme ho znizit o 18
a to sa dd jedine ndhradou Cislic 6, 6, 9 za Cislice 1. Sua teda
zatial dve mozZnosti: |

965
674
861
711

. 11 a»dve zostali«

~ 0 & O

el e e ]
L R N S G ) |

a »jedna zostala«

Uvdzme teraz prvu z tychto moZnosti a uvazujme Cisla
na mieste stoviek. Ich sucet, pri ktorom nezabudame na
2 stovky z miesta desiatok, je 9 + 6 + 8 + 7 + 2 = 32,
Tento stcet 32 mdzeme zmensit o 8,5, 7, 6, pripadne o Tubo-
volni kombindciu suctu tychto d&isel. Podla podmienky
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tlohy musime ho zniZit na 11, teda musime &islo 32 znizit
o &islo 21. Cislo 21 dostaneme z nasich moZnosti jedine ako
sulet 8 + 7 + 6. Teda musime nahradit Cislice 9, 8, 7 Cisli-
cou 1.

Uvdzme druhtd z moZnosti. UvaZujeme Cislice na mieste
stoviek. Ich stcet s prirdtanim jednej stovky z miesta desiatok
jie 9+ 6+ 8+ 7+ 1 =31 Vysledny sucet musi byt 11.
Teda ¢&islo 31 musime zmensit o 20. Mdme mozZnost zniZzit
08,5, 7, 6, pripadne o TubovoIni kombindciu stuctu tychto
Cisel. Jedind mozZnost je 8 + 5 + 7. Teda musime nahradit
Cislice 9, 6, 8 &islicou 1.

Zhrnutim predchddzajtcich uvah dochddzame k odpovedi:
Uloha md prive dve rieSenia:

165 115
674 174
161 111
111 711
1111 1111

Riesenie alohy Z5-1- 2 (str, 102)

1. spdsob - hladanim vsetkych mozZnosti. Hladdme najskor,
kolko pravouholnikov je v obrazku 43 (str, 103). UvazZujme
vsetky typy pravouholnikov, ktoré mozeme ndjst v obrédzku.
Typ 1 X 1 (Stvorcek). Takych Stvorcekov je tam 4.6 = 24.
Typ 2 X 1. Mdzeme ho umiestnit »nastojato« alebo »naleza-

to«. UvaZujme najskor »nastojato«. Horné poli¢ko
modze potom byt len na miestach oznacenych
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na obrdzku 46a krizikom. To je 3.6 = 18 moz-
nosti.

UvaZujme teraz »nalezato«. Potom Iavé poli¢ko
modZze byt len na miestach oznaCenych kriZzikom
(obr. 46b). To je 4.5 = 20 moZnosti.

Spolu pre tento typ mdme 18 + 20 = 38 moz-

nosti.
1 2 3 4 5 6
AlX X [X|X[X]X XPX X XX
Bl XX |[X|X[X|X XXX [X]|X
CIX[X|X|[X]|X]IX X|X|X|X|X
D XXX |X}|X
Obr. 46a Obr. 46b

Typ 3 x 1. Podobnou uvahou ako pre typ 2 x 1.
»Nastojato« je 2.6 = 12 moZnosti.
»Nalezato« je 4.4 — 16 moZnosti.
Spolu 12 + 16 = 28 moZnosti.

Typ 4 x 1. »Nastojato« je 1.6 = 6 moZnosti.
»Nalezato« je 4.3 = 12 moZnosti.
Spolu 6 + 12 = 18 mozZnosti.

Typ 5 x 1. »Nastojato« sa uZ nezmesti.
»NaleZato« je 4.2 = 8 moznosti.

Typ 6 X 1. »Nalezato« st 4.1 = 4 moZnosti.

Typ 7 X 1 sauz nijako nezmesti.

Uvazujme teraz pravouholniky »$irky« 2. Typ 1 X 2 sme uz

uvaZovali.
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Typ 2 x 2. Uvazujme Iavé horné poli¢ko. To méze byt
len na miestach vyznacenych krizikom (obr. 47).
To je 3.5 = 15 moZnosti.

XIX[|X|X]|X

XXX |X]|X

XX | X|[X}X
Obr. 47

Typ 3 X 2.»Nastojato«: Ak oznatime krizikom miesta, kde
moZe byt favé horné poli¢ko, tak vidime (obr. 48a),
Ze je 2.5 = 10 moznosti.
»Nalezato«: Ak oznalime kriZzikom miesta, kde
méze byt Iavé horné poli¢ko (obr. 48b), tak vidime,
Ze je 3.4 = 12 mozZnosti.

X[X|X|X]|X X[ X|X}X
XXX |X]|x XX |Xx]|X
X|X[xX]|x

i
Obr. 48a Obr. 48b

Spolu pre tento typ teda je 10 + 12 = 22 moz-
nosti.
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Dalsie vysledky dostivame podobnou tvahou.

Typ 4 x 2.»Nastojato« je 1.5 = 5 moZnosti.
»NaleZato« je 3.3 = 9 moZnosti.
Spolu 5 + 9 = 14 moZnosti.

Typ 5 x 2. »Nastojato« sa nezmesti.
»NaleZato« je 3.2 = 6 moZnosti.

Typ 6 X 2.»Nalezato« st 3.1 = 3 moZnosti.

Podobne pre pravouholniky »Sirky« 3.

Typ 3 X 3 md 2.4 = 8 moZnosti.

Typ 4 X 3. »Nastojato« st 1.4 = 4 moznosti.
»NaleZato« je 2.3 = 6 moznosti.
Spolu je 4 + 6 = 10 moZnosti.

Typ 5 X 3. »Nastojato« sa uZ nezmesti.
»NaleZato« st 2.2 = 4 mozZnosti.

Typ 6 < 3.»NaleZato« sti 2.1 = 2 moZnosti.

Pre »Sirku« 3 sme vylerpali vSetky moznosti. UvaZujme
posledni »3irku« 4. »SirSie« typy uZ nevyhovuju.

Typ 4 X 4 md 1.3 = 3 moZnosti.

Typ 5 X 4 md 1.2 = 2 mozZnosti.

Typ 6 X 4 md 1.1 = 1 moZnost.

Na obrdzku 43 (str, 103)je teda spolu 24 + 38 + 28 + 18 +
+8+44+15+224+14+6+-3+8+10+4+ 2+
+ 3 + 2 + 1 = 210 pravouholnikov.

Podobne, podla typov, mbzeme zistit, kolko pravouholnikov
daného typu obsahuje policko B3, pripadne C2. Vysledky

su v tabulke.
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\ Typ !Obsl';\;mie Obsgémje Typ ObsBa;mje Obgélguje
| 1x1 | 1 1 2%5 4 4
l><2l 4 4 2X%X6 2 2
1x3 5 4 3% 3 6 4 !
| 1x4 4 3 3% 4 9 6
C1xs 2 | 2 3x5 4 s
l1x6 I | 3x6 | 2 2 ‘
izxz 4 4 4x4 3 2
| 2 x 08 4x5 2 2
!2><4 8 ‘ 6 4><6! 1 1

Pravouholnikov obsahujucich pole C2 je 60, pravouholni-
kov obsahujucich pole B3 je 72. Viac je pravouholnikov,
ktoré obsahuju pole B3.

I1. spdsob - kombinatorickou vvahou. Kazdy pravouholnik

je jednoznalne ureny dvojicou zvislych a dvojicou vodo-
rovnych priamok, ktoré vznikni prediZenim strin pravo-

uholnikov. Vodorovnych dvojic priamok je (;) =10, zvislych

.. (7
dvojic je (2) = 21. (Obr. 49.) Teda vSetkych pravouholnikov
5\ (7)
je (2) . (2) — 10.21 — 210.
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(3 ) takovych dvojic
/—A‘ﬂ

(3 ) takovych dvojic

Obr. 49

Teraz uréime pravouholniky, ktoré neobsahuju pole C2.
Lavu zvisld stranu mdZeme zvolit na 2 priamkach, pravu
na 5 priamkach (obr, 50). To je spolu 2.5 = 10 moZnosti. Hor-
nu vodorovnu stranu moéZeme zvolit na 3 priamkach, dolnd
na 2 priamkach (obr, 50), tj. spolu 3.2 = 6 moZnosti. Preto
pocet pravouholnikov, ktoré obsahuju pole C2, je rovny
10.6 = 60.

1 2 3 4 5 6

A
B 3 pfimky
C
D

>2 primky
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Podobne uréime pocet pravouholnikov, ktoré obsahuju
role B3. Ten je rovny (3.4).(2.3) = 72.

Pozndmka. Pocet pravouholnikov, ktoré obsahuju pole C2
alebo B3, m6zeme zistit aj takto: Kazdy pravouholnik je ureny
TubovoInou dvojicou protilahlych (t.j. nesusednych) vrcholov.
Budeme uvaZovat Iavy dolny a pravy horny vrchol. Moznosti
pre Tavy dolny vrchol st vyznacené na obrdzkoch 51a52 plny-
mi kruzkami, pravé horné vrcholy prazdnymi kruzkami.
Z obrdzku 51 je vidiet, Ze je prdve 4.15 = 60 pravouholni-
kov, ktoré obsahujt pole C2. Podobne z obrdzku 52 je vidiet,
Ze je prave 9.8 = 72 pravouholnikov, ktoré obsahuju pole B3.

1 2 3 & 5 6 1 2 3 4 5 6

OO0 w P
.0 W P

Obr. 51 Obr. 52

Teda pravouholnikov, ktoré obsahuju politko B3, je viac
ako pravouholnikov, ktoré obsahuju politko C2.

RieSenie ulohy Z5-1- 3 (str, 103)

Pocet kociek kvadra je uréeny su¢inom poctu kociek roz-
merov kvddra. Teda pre pocet kociek na hrandch kvddra musi
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platit, Ze ich sucin je 100. Su tieto moznosti rozkladu Cisla
100 na sucin troch ¢initelov (nezabudame samozrejme na
jednotku):

100 =1.1.100 100 =1.10.10
=1.2.50 =2.2.25
=1.4.25 =2.5.10
=1.5.20 =4.5.5

Ind moznost rozkladu &isla 100 na sudin troch Cisel nie
je. Ak sa dohodneme, Ze kviadre, napriklad 1 x 2 x 50,
50 x 1 x 2,2 x 1 x50 atd., st rovnaké, tak zo 100 kociek
mozno poskladat 8 réznych kvidrov.

Pozndmka. Pri hladani rozkladov ¢isla 100 na sucin troch
Cinitefov ndm moZe pomoct rozklad ¢isla 100 na prvodinitele:
100 = 2.2.5.5.

RieSenie Glohy Z5-I - 4 (str, 103)

I. sposob. Medzi 7 mestami je mozné polozit 21 kablov,
pretoZe mesto A mozZno spojit so 6 mestami,
potom mesto B uZ len s 5 nespojenymi mestami,
potom mesto C uZ len so 4 nespojenymi mestami,
potom mesto D uz len s 3 nespojenymi mestami,
potom mesto E uZ len's 2 nespojenymi mestami,
potom mesto F uZlens 1 nespojenym mestom,
potom mesto G uZ je spojené so vSetkymi.
(Komu nie je tdto dvaha celkom jasnd, nech si nakresli 7 bo-
dov — miest a tieto v poradi, podla naSej uvahy, spdja s ostat-
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nymi mestami.) Takze spoluje6 + 5 +4 + 3 + 2 4+ 1=21
kdblov. Ak spojdri polozili 15 kéblov, to znamena, Ze z moz-
nych 21 nepolozili 6. Kazdé mesto je so vSetkymi ostatnymi
pospdjané 6 kdblami, teda je mozné, Ze jedno mesto nebolo
pripojené.

I1. spésob. 6 miest mozno pospdjat kazdé s kazdym 15 kdb-
lami (1 + 2 + 3 + 4 + 5 = 15), obrazok 53. TakZe (pri
stroche« nepozornosti) spojdri mohli zabudnut na posledné
7. mesto, ked predtym pospdjali 15 kdblami ostatnych 6 miest,

kazdé s kazdym.
/ . D

A 2\ //ZC
B G
Obr. 53

Riesenie Glohy Z5-1- 5 (str, 103)

I. spésob. Oznalme velkost Daninej zdhrady d. Potom
Adamova zdhrada m4 velkost 4d, Betkina zdhrada md velkost
3d, Cyrilova zdhrada md velkost 2d. Velkost celej zdhrady
je sultom velkosti zdhrad Adama, Betky, Cyrila a Dany.
Takze velkost celej zdhrady méZeme vyjadrit ako 4d + 3d +
+ 2d + d = 10d. Av$ak zdhrada m4a velkost 100.100 m? =
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= 10000 m2 Z toho zrejme Dana md zdhradu velkosti
1000 m2, Cyril zdhradu velkosti 2000 m2, Betka zdhradu
velkosti 3 000 m? a Adam zdhradu velkosti 4 000 m2. Potom
vyska trojuholnika Daninej zahrady (k strane AB, obr, 54)
musi byt 20 m, nakolko obsah tohto trojuholnika je

20 m . 100 m

1000 m? = - Podobne vyska trojuholnika Cy-

rilovej zdhrady je 40 m, Betkinej je 60 m a Adamovej je 80 m.

D C D Z c

N

\‘- A

y

E2. 3N C. B

T =
A B A kX ( B

Obr. 54 Obr. 55

II. sposob. Rovnakym spdsobom vySrafované trojuholniky
su rovnaké (obr. 54). To znamend, Ze 1. a 4. zdhrada (podla
oznadenia v obrdzku 54) majt spolu rovnaku velkost ako 2. a 3.
zahrada spolu. Ozna¢me zdhrady 1, 4 a zahrady 2, 3 ako
zahrady proti sebe. Dalej oznaéme velkost Daninej zihrady d.
Potom Adamova zihrada md velkost 4d, Betkina zdhrada
md velkost 3d a Cyrilova zdhrada md velkost 2d. Takze
zihrady Adama a Dany maji spolu velkost 5d, takisto ako
zdhrady Betky a Cyrila spolu. Teda zdhrady proti sebe musia
mat Adam s Danou a Betka s Cyrilom. (Obr. 55.)
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Dana md zdhradu, ktorej obsah je polovica obsahu obdizni-
ka ABYT; jeho obsah je 100.x m2. Adam m4 zdhradu, ktorej
obsah je polovica obsahu obdiZnika DCYT; jeho obsah je
100.y m?2. Zrejme pre x, y plati (podIa obr. 55): x + y = 100
a x:y je v pomere 1:4, nakolko Adam m4 Styrikrat vicSiu
zahradu ako Dana. Z toho x =20 m a y = 80 m. Podobne
pre k, I plati: & + [ =100, 2:] =2 :3, takZe £ = 40 m,
[ = 60 m.

Ak vrchol A4 S§tvorca ABCD je najbliZsie k studni, potom
studia je od strany 4B vzdialend 20 m a od strany 4D
40 m (pripadne naopak). RieSenia pre studnu bliZSie k bo-
du B (resp. C, D) st obdobné. Su len osovo, pripadne stre-
dovo stimerné a povaZujeme ich za rovnaké.

RieSenie dlohy Z5 - I - 6 (str, 104)

I. sposob. Najskor si vypiSeme, ktoré Cisla mdZu byt vedla
seba. K tomu ndm pomdZe, ked si uvedomime, Ze moZné
sticty dvoch cisel vedla seba méZu byt len: 4, 8, 11, 13, 16,
17. Potom ku kazdému &islu od 1 do 9 ndjdeme moZnych suse-
dov jednoducho ako doplnky k moZnym stiétom (samozrejme,
Ze aj tie musia byt od 1 do 9). Takze

vedla 1 mdzu byt 3, 7,

vedla 2 mézu byt 6, 9,

vedla 3 mézu byt 1, 5
vedla 4 mézu byt 7, 9,
vedla 5 m6zZu byt 3, 6
vedla 6 mozu byt 2, 5
vedla 7 mdzZu byt 1, 4,
vedla 8 m6zu byt 3, 5,
vedla 9 mdZu byt 2, 4, 7, 8.

8,

o

-
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Zatnime Cislom, ktoré md len dvoch susedov. Vyberme si
napriklad 2. Pre ¢&islo 2 je len jedna moznost (aZ na symetriu):
9—-2—6

Budeme pokracovat &islom 6, Cislo 9 nechdme tak. K &islu
6 mozu byt (podla ndSho prehladu mozZnosti) uz len susedia
Cisla 5 alebo 7, pretoZe &islo 2 uz tam je. Budeme to zapisovat
prehladne do tzv. stromu vSetkych moZnosti.

s
9 VARN
7 5

Takto postupujeme dalej, staic ddvame pozor na disla,
ktoré sme uz pouzili, aZz dostaneme strom vsetkych mozZnosti.
(n znamend, Ze sme uz vycCerpali vietky Cisla, ktoré mézu byt
susedom predchddzajuceho ¢isla.)

AN\
6
7/

7\

“\

5t
S~
/w__—‘
D3
N
>—ul—o—

JS—uU—o
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Teda existuje jediné rieSenie (obr. 56) aZ na orientdciu
a otoCenie obrdzku.

® ®

Obr. 56

RieSenie Ceskej verzie (zmena vznikla pravdepodobne
prepisom): Vyhovujice sucty dvoch susednych Cisel su:
5, 10, 11, 13, 17, Takze

vedla 1 mdzu byt 4, 9,

vedla 2 mdzZu byt 3, 8, 9,

vedla 3 mézu byt 2, 7, 8,

vedla 4 m6zu byt 1,6, 7, 9,
vedla 5 mdzu byt 6, 8,
vedla 6 mdzu byt 4, 5, 7,
vedla 7 mézu byt 3, 4, 6,
vedla 8 méZu byt 2, 3, 5, 9
vedla 9 mézu byt 1, 2, 4, 8

> 7>

Zatnime napriklad ¢islom 5. Podobnym postupom ako pre
slovensku verziu zostavime strom vSetkych moZnosti:
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F—=—w0— N—-w——\:\\‘
T—N—W—N

T—N—W— N—O— =

Uloha m4 jediné riesenie (v zmysle odpovede v slovenskej
verzii) na obrdzku 57.

Obr. 57
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II. spésob. Naznatime len rieSenie slovenskej verzie ulohy.
ZapiSeme ¢isla do pomocnej schémy v Tubovolnom poradi,
napriklad podla velkosti. Spojime usetkou tie dvojice &isel,
ktoré modZu byt vedla seba (obr. 58a).

Obr. 58a

Potom v obrdzku vyhladdme uzavretd lomenu Ciaru, aby pre-
chéddzala vSetkymi ¢islami. Hladand lomend Ciara musi obsa-
hovat spojnice 7 — 1 — 3,9 —2 — 6,9 — 4 — 7 (obr. 58b),
vysvetlite sami preco. Tym dostaneme lomenu Ciaru 3 — 1 —
—7—4—9—2 —6. Potom ju uz lahko jedinym spdso-
bom doplnime na lomenu ¢iaru3 —1 —7 —4 —9 —2 —
— 6 —5 — 8 — 3 (obr. 58¢c). Teraz uz len ¢isla prekreslime
do kruhu v tomto poradi; dostaneme znovu rieSenie zndzor-
nené na obr. 56.

Pozndmka. RieSenie sme mohli hladat aj postupnym ndhod-
nym vpisovanim do koliesok v obrdzku tak, Ze by sme pri-

pisovali vZdy len vyhovujuce susedné &isla a v pripade netspe-
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Obr. 58b Obr. 58¢

chu by sme sa vracali spit. Takym spdsobom by sme viak
neukdzali, Ze tloha m4d prdve jedno rieenie.
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RIESENIA ULOH II. KOLA

Riesenie ulohy Z5 - II - 1 (str, 105)

Uvazujme Cisla na miestach jednotiek. Ich sucetje 5 + 4 +
+ 6 + 8 = 23. Nahradenim ¢&islic 5, 4, 6, 8 Cislicou 2 sa
vysledny sucet zmensi o 3, 2, 4, 6, pripadne o Iubovolnd
kombindciu suctu tychto Cisel. Novy stcet musi byt 12,
pripadne 22. Sdlet 22 mdZeme dostat zmensSenim o 1 a to sa
v naSom pripade nedd. Sucet 12 dostaneme zmenSenim po-
vodného sucétu o 11 a to mdzeme dostat len ako 3 + 2 + 6,
teda nahradenim ¢&islic 5, 4, 8 &islicou 2.

TakZe medzivysledok je

66 2
752
786
492

. 2 a»rjedna zostala«.

UvaZujme teraz Cisla na miestach desiatok. Z miesta jed-
notiek zostala 1 desiatka, teda stfet na mieste desiatok je
6+ 5+ 8+ 9+ 1=29. Musime dosiahnut sacet 22, pri-
padne 12. Stcet 22 dosiahneme zniZenim o 7, ¢o moZno
urobit nahradenim cifier 6 a 5 cifrou 2, pripadne nahradenim
cifry 9 cifrou 2.
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Stcet 12 modzeme dosiahnut zniZzenim o 17, ¢o moZno
urobit nahradenim ¢islic 6, 8, 9 &islicou 2.
TakZe médme tri moZnosti dalSieho medzivysledku:

622 66 2 622

722 752 752

786 786 726

492 422 422

.22 a»dve .. 22 a»rdve ... 22 an»rjedna
zostali« zostali« zostala«

V prvych dvoch pripadoch zostdvaji 2 stovky z miesta
desiatok, teda spolu sucet je 6 + 7 + 7 + 4 + 2 = 26.
Musime zniZit na 22. Jedind moZnost je zamenit cifru 6
na cifru 2.

V tretom pripade zostiva 1 stovka z miesta desiatok,
teda sulet na mieste stoviek je 25. Mdme ho zniZit na 22,
teda o 3 a to sa v naSoin pripade neda.

Uloha md prave dve rieSenia:

222 262
722 752
786 786
492 422
2222 2222

RieSenie alohy Z5 - II - 2 (str, 105)

Obsah zdhrady je 90 m . 90 m = 8 100 m?2 (obr. 59). KedZe
kazdy méd rovnako velkd zdhradu, jedna z nich m4d obsah
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8100 m®> : 3 = 2700 m2 Obsahy trojuholnikov ASB

a BSC st rovnaké, preto plati v; = vs. Ale obsah 2 700 =
90.7; 5

= takze v; = 90 = 60 (m). Z toho (pozri obr. 59)

potom v3 = 93 = 90 — 60 = 30 (m). Teda studiia je od

dvoch susednych stran Stvorca vzdialend o 60 m a od dru-

hych dvoch susednych stran o 30 m.

Dr— c
si%3
V4 } V2 30
A8
Obr. 59

RieSenie Glohy Z5 - II - 3 (str, 106)

Maiéme vo vyraze 128 — 64 + 32 — 16 + 8 umiestnit zi-
tvorky tak, aby vysledok bol ¢o najmensi (pripadne ¢o naj-
vadsi). Zmenu vysledku dosiahneme len zdtvorkovanim, pri
ktorom aspofi jedna zatvorka je »za minuskou«.

Najmens$i vysledok dostaneme, ak od¢itame Co najviac.
To dosiahneme, ak vSetky znamienka »zmenime zdtvorko-
vanim na minus«. Tak je tomu v pripade:

128 — (64 + 32) — (16 + 8) =8
Najvicsi sacet je bez zdtvoriek
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128 — 64 + 32 — 16 + 8 = 88,

teda ak musime dat zdtvorky, urobime to tak, aby sa vysledok
nezmenil. Napriklad:

128 — 64 + (32 — 16 + 8) =88
Najmensi vysledok, aky modZeme zdtvorkovanim dostat, je 8,

najvacsi je 88.

Pozndmka. Ulohu bolo moZné riesit i vypisanim vietkych
moznosti zdtvorkovania (pozri rieSenie ulohy Z4-1-6)

.....

vietkych moznych vysledkov.
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