
Čech, Eduard: Scholarly works

Eduard Čech
Sulle omografie e correlazioni che conservano l'elemento del
terzo ordine di una superficie in S3

Atti Accad. Naz. Lincei. Rend. Cl. Sci. Fis. Mat. Natur. (5) 31_1 (1922),
496-498

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/500866

Terms of use:
© Accademia Nazionale dei Lincei, Roma, Italy, 1922

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic
provides access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of
any part of this document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic
delivery and stamped with digital signature within the
project DML-CZ: The Czech Digital Mathematics Library
http://project.dml.cz

http://dml.cz/dmlcz/500866
http://project.dml.cz


- 496 

Geometria. — Sulle omografie e correlazioni che conservano 
ľelemento del terzo ordine di una superficгe in S 3 . Nota di ED-

WARD CECH, preseдtata dal Corrisp. G. Fuвiш. 

1. Ľequazione di una superfieie P nelľintorno ďun suo punto 0 , dove 
le due tangenti asintotich ax, aг (x) sono distinte e nessuna di ess ha 

con F un contatto di ordin superiore al secondo (*) si può scrivere 

Xi x4 xA *~ 6 x\ 
Le rette 

x% = Xi + Xt = 0 ,; #3 — xx + *.r* = 0 , x* — #i + «* #* == 0 , « === # 3 

che indicherô con tx , tt, t3, sono le tangenti di Darboux. Le tangenti co-

niugate ^ , ? t , t s , sono le tangenti di Segre. Con w indico il piano tan

gente xz — 0 . Ogni quadrica del fascio 

X\ Xt ~~~ 3?3 «£4 ~y~ « #3 •—"-- U 

ha in 0 con F un contatto del terzo ordine, e tx tt h sono le tangenti in 
0 alTintersezione délia quadrica con F ; la quadrica A di Lie appartiene 
al fascio. 

2. Ecco le equazioni délie omografie che conservano Telemento del terzo 
ordine di F : 

(A) (xx + ai% xs) Si + (xt + 4̂i #3) & + 

+ 2*3 £ i+ (04 . xx + 041 *t + «-s £3 + # 4 ) f i ; 

(B) e(Xi + <z4t #3) fî + **(*% + «4i .T8) & + 

+ 3̂ & + 0*41 #1 + «42 2̂ + 043 #3 + #4) £i ; 

(B') «*(̂  + fl4t a?t) « + *(*, + aA i*) fi + 
+ »8 f i + ( t f 4 i ' « l + «48^8 + ^48^8 + « 4 ) -fi? 

(C) , , ^ t + a4ia?8)fï + ( a 5 i , + t f l 4 8 ^ ) l t + > 8 f 8 + : 

+ («4i ^i + «43 # 3 + aiZ #3 + #4) fi ; 

( l) Precisamente indico con ctt {aÈ) la tangente a", = xx -= 0 (#f £=- a;t = 0) • -
(*) Sicchè le rigate sono escluse» , / ;-: : : = ̂  ' v 
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<C) є(x, -f att x9) £ -f el(a?, -f в4» aгз) fí -f 

-f æ\ ťъ-f («« aзi -f attx% -f в, s гc, -f ж«) fíï 

(G") s*(xt+atìxì)Š[ + Axy+attx3)ťt + 

, ' -f a-sřз-f ,(««-fi;-f ß « # t - f a.зз-s ' - f " ^ ) ^ . 
Si hanno, dunque, sei sist mi lineari oo3 di tali omografie, il primo 

-dei quali è un gruppo continuo. Questi sistemi possiamo dístingiťer secondo 
;il modo come permutano le tx , tt ,h • 

Poзsiamo fare una suddivisione s condo i divisori elem ntari dełl 
omografi : 

(ka) a4i=*a4Ш=*á49=*0-: (1 —Q)(1 — Q)(1 - Q) (1 ~ Q) . 

(kb) a4l = «4І — 0 , Л4в * 0 ; (1 - Q)г (1 — ç) (1 - Q) \ 

(kc) a4x + 0 \a4t — 0 ; 
(A<?) ^1 = 0,048 + 0 ; 

(kd) a4la4t + 0; ( i _ e ) Ҷ l _ e ) . - < 

(Ba) Ö43 = Ä4І ^ o ; (1 — ç ) ( l — ?) (« — Q) *2 — ç ) . 

(Bb) a4Ъ + a4la4t; (1 - ø ) Ҷ * — Q) (*» — ç). 

(Cл) я<i+>4« = 0 , ^ i +^4з = 0; (i - : (?) (1 — ?) (1 ~ P ) ( 1 + Q) . 

(Gb) a4ì + a4t^0,aЪ + a43 + Q; (1 - Ç)Ҷ1 ™ß) (1 + Q) . . 

(C*) в ц + a 4 , * 0 ; ( 1 — ç ) Ҷ l + e ) . . 

È inutil occuparsi dei sistemi (Br) e (C), (Cf/) ch si riducono a (B) 
ô (C) scamtìiando le denominazioni delle tx, t%, tз • 

3. Per ciascuno dei tipi enumeratit iudico il simbolo di Pr della l 
proprietà geometrich caratterütiche: 

(Aд).[8]. Identità. 
(kb). [(20)]. Omologia speciale, col centro 0 piano co ďomologia. 
(AČ). [(11)]. L rette nnite delľomografia formano una congruenza . li-

near special đi cui ax è la retta direttrice. Esist una quadrica ch tocca 
tUtte l rette della congru nza ed ha con F in 0 un contatto del sccondo 
ordine. . 

(kć) nasc da (kc) sostituendo ax con at. 
(AÖ?)»[(100)]. La retta /) dei punti unití la retta pf dei pîani uniti 

sono tangenti coniugate di F . Ľomografia subordînata in nn piano unito 
qualunque, possieđe d łle conich unite che hanno irø contatto cîel secondo 
ordine con F . 

È notevol che, per caratterizzare il gruppo (À), occorr conoscere sol-
tanto ľelemento del $econdo oүåìne di F . 

(Ba)v[100]v C'è un punto unito Pi soprá *-.«-/, un punto unito P t sopra 
>ut1 e inoltre una retta dipunti uniti la polar đi P, P f rapporto À. La 
omografia è cícłica vďordin tr . \ , * { 
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(Ьb), [(00) 0 0 ] . 0 è un puntô unito doppio, inoltr e*è un punto unito-
P^ ( un altro P Î ) sopra <*- (sopra щ), La retta polar di P^ 14 rapporto-
Л è pure unita. Ľomogratìa subordínata nellą stella 0 è ciclíca ďordin tre. 

, (Ga). [ 2 0 ] . Omologia involutoria; ii centro ďomologia giace sopra th 

iì piano d^omologia ne è ü píano polare rapporto Л. Ciò si potrebbe ancbe 
prèhd r com definizione delle tangenti di Darboux. 

(Gb) % [(10) 0] . Tuttí i punti di гt e tutti i piam.per tt, ínoltre un 
puttto di ti ii sno piano polare rapportô Л sono uniti. Lá próiettíviťà 
зübordinata n l fascio delie iangenti di F e invohítoпa. 

(Gc) . [(000)0] . II punto unito tripio P sta s i п n il punío uníto sem-
plice Q sta su tx.• La retta tx il piano polare di Q rapporto Л sono 
uћiti: La proiettività subordinata n l fascio dell tahgenti di F è inүolutoria. 

4. Ecco l equazioni delle correlazioni ehe conservano ľelemento del 
terzo ordin di P : 

(A) (xг + (h\ r%) x[ + (xt + (hгXs) x'г + 

+ (^зi ^i + au x% + an x3 + x4) Ą + rr3 x\ ~ 0 ,. 

(B) ф't + au Xз) x[ + t"(xt + aгг xz) x[ + 

+ (Ч\ %ì + (hг '•>'* + (hз X3'+ X4) Xг + X% x\ = i) ,. 

(B') €*(x3 + an .rs) >rî + 4 r i ' + Яз* #з) x'г + 

+ (öзi #i + "З Î 00г + ((zъ #з + U) x[ + XZ x\~ІJ , 

(C) (XІ + йъг Xs) x[ + (xг + aЪÌ xz) x[ + 

+ ІЙÍU #1 + йзt X% + tìfgз ̂ з + x4) Xъ + Xг x\ == 0 т 

(Gf) ь*(rx + aг*тз)xi + *(rг + a<nxz)xt + 

+ (aziXx + a$гxt + a3 3 xг + x4) x'г + T3 x[~Qт 

(G,f) e(xx + aггXz) Ą + ^{xt + aSiX9)x't + 

+ (a$l xx + aъ% x% + aзз ^з + x4) Ą + xъ x\ = 0 . 

Com sopra, non occorre occuparsi đei sistemi (B f ). ( C ) . (C ř ř). 
5. Indichiamo ora le pгoprietà geometrìch carattenstiehe delle corrè-

lazioni dei tipi (A) . (B) , (C) : 
(A). Polarità rìsp tto ad una quadrica che )ia in 0 nn coatatto del 

seconđó ordìne ćolla simmetrica di F rispetto ad ш\ 
(B). DivisoH eiementari ( 1 — Q ) (Г — o) (e~ Q) (e* — ç). G'è un 

punto fondamentale Qi sopra a^ e un altro O ř sopra aг; inoltre sono fon-
damenťaîi tutťi i punti di una réttä 0 P , passante per 0 . Lè rette Q̂  Q t 

e 0 P sono polari rapporto Л . La qiiådrìca g>x deí pnnti ďiricidcnza e lá qua-
đrica y t " đ í piåní dlncidenzä/sҶntèrsecaho ń iìe rett OQ^; ÖQ t ,PQl ; PQ«. 
Siano k,ìcïiłcг î 'cuгvaťur jГ neí pùntó 0 ;* dèlľintørsezionë dì F Г9i e' g>t 
mediant un piano scelto n lia stella 0 ; síЧm йk '^Чk^J»Ljfct

:î
#"'íł:';: ^-'í:'-' 
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