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GEONMETRIE. —  Déformation projectice des réseaux plans.

v
Note de M. Eptvarp Crcn.

1. Le point A (u, ¢) déerivant un réscau plan (\), appelons élément
linéaire projectif de (\\) la forme différenticlle fractionnaire
(A NA ) A= TANN ] de?) o [ AN N ducde = (Bdub - g‘r/r") sodu de.

Si le réseau (A) est la projection des lignes asymptotiques d'une surface S,
alors élément linéatre projectif de (A est égal i celut de S.

2. Soit (B) un autre réseau plan en correspondance avec (A). A chaque
instant (u, v), on peut trouver x* homographies H réalisant un contact ana-
Iytique du premier ordre des plans des deux réseaux. Je parlerai de dé forma-
tion projective si H réalise un contact du second ordre des deux courbes du
réseau (A) passant parlepointenvisagé A (u, ) avecles courbes correspondan-
tes de (B); cecine dépend pas du choix de H; mais on peut alors lixer X univo-
quementde fagon quele contactdusecond ordre soit aussianalytique. Dansce
qui suit, la lettre I signifie toujours 'homographie ainst déterminée. I étant
une figure intrinséquement liée 4 un point A (u, v) du réseau (A). je dirai,
pour abréger, que H conserve 10 si I apporte I dans la figure ¥

'

avant la
méme relation avee (B) que 17 avec (A).

3. La condition nécessaire et suffisante pour la dé formation projective gt

U'tnecarvance de Uélément linéatre projectif.

h. Une forme différentielle ‘3(/11“4— 10" o dudye :::gfz ctant donnee, les
réseawr plans desquels U'élément linéaire projecti [ est égal b existent tou-
jours et dépendent de quatre fonctions arbitraires d’un argument.

!

5. Considérons, pour un moment, une correspondance quelconque
entre deux plans A (u, o), B(u, ¢). Appelons, avec M. Boruvka, directions
caractéristiques celles dans lesquelles la correspondance conserve les in-
flexions; ces directions définissent, dans les deux plans, les (courbes) carac-
térestiques de la correspondance. On peuat toujours choisir les facteurs des
coordonnées ||<;nmg(-,nes demaniére que lonait [ VA, N\ | =[BB,B.]; alors
Péquation différentielle des caractéristiques prend la forme sunple

INAN AT = BB,



(2)
ce quirend évidenl qu'on a, en général, trois familles oc' de caractéristiques.
Rappelons encore que les caractéristiques ne sont indéterminées que pour
une correspondance homographique.

6. Une correspondance entre deuzx réseaux plans (\) et (B) est une dé for-
mation projective alors et alors seulement st les courbes des réseaux sont des
caractéristiques de la-correspondance. Les courbes de la troisieme famille des
caracléristiques soit appelées courbes principales de la déformation pro-
jective; leurs tangentes sont les directions principales de la déformation,
elles sont bien déterminées si la déformation ne se réduit pas a une simple
homographie.

7. Soient (A)), (\,) les deux transformées de Laplace du résean (A);
soient (B3,), (B,) les transformées correspondantes du réseau (B) déformé pro-
jectif de (). Les droites principales de la dé formation projectice contiennent
Uintersection des drottes | A\ B |, [ A, B ], B, B, étant les points transportés
de By, B, moyennant I'homographie H. On voit en, particulier que H
conserve (voir 2) la transformce de Laplace (A ) lorsque et seulement alors la
droite principale se réduit i | AA ], Ce résultal est un cas particulier d’une
proposition plus générale. Par chaque point A menons une droite p; par B,
menons la droite ¢ correspondant a4 p dans 'homographie H. Le point de
conlact de p avec son enveloppe est consercé par H, en général, lorsque et
seulement lorsque 'on-se déplace suivant Ja direction de p ou suivant la
direction conjuguée par rapport au réseau. Hn’y a exception que si p est la
droite principale de la déformation s dans ce cas, le point de contact de p se
conserve pour chaque déplacement.

8. J'ai aussi trouveé quand il arvive que la trans formation de Laplace d’un
réseau plan sott une dé formation projectice. Partons d’une surface non déve-
loppable S d’un espace affine a trois dimensions. Soit ¢ la forme différen-
tielle quadratique fondamentale de MM. Pick et Blaschke de la surface S;
supposons que la courbure de o soit nulle (c’est une équation aux dérivées
particlles du quatriéme ordre pour o). Les intersections des tangentes asymp-
totiques de' S acee le plan a Urnfint décricent un couple de réscaurx qui donne
la solution plus générale du probléme. 1.¢lément hincéaire projectif de ces
réseaux coincide d’ailleurs ayec 1'¢lément linc¢aive projectif de S.

(Extrait des Comptes rendus des séances de ' Académie des Sciences,
L. 188, p. 291, séance du 21 janvier 192¢.)
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