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O KO VIE HUE. — Déformation projectile des réseaux plans. 
T 

Note de M. EDCARD CECH. 

.1. Le point A ( / l , v) décrivant un réseau plan (A), appelons élément 

linéaire projectif àe (A) la forme différentielle fractionnaire 

([A \uAuli] dtr + [AAt.At,.] dv'*) : .>, [AA M A,. ] du dr = (fidir ! Iv/r:!) : i du dv. 

Si le réseau (A) est la projection des lignes asymptotiques d 'une surface S, 
alors l'élément linéaire projectif de ( A) est égal à celui de S. 

2 . Soit (B) un autre réseau plan en corresj>ondance avec (A). A chaque 
instant (//, c), on peut t rouver oc2 homographies H réalisant un contact ana­
lytique du premier ordre des plans des deux réseaux. Je parlerai de déforma­

tion projectile si H réalise un contact du second ordre des deux courbes du 
réseau (A) passan t par le point envisagé A (//, c) avec les courbes correspondan­
tes de (B); ceci ne dépend pas du choix de H, mais on peut alors lixer^V^uiiivo- H 
quement de façon que le contact du second ordre soit aussi analyt ique. Dans ce 
qui suit, la lettre H signifie toujours l 'homographie ainsi déterminée. F ê t a n t 
une ligure intr insèquement liée à un jioinl A (//, r) du réseau (A), je dirai , 
pour abréger, que H conserve F si H apporte F dans la figure F ' avant la 
même relation avec (B) que F avec (A). 

II. La condition nécessaire et suffisante pour la dé'formation projectilej 0 &t 
l'invariance de lélément linéaire projectif. 

\ . Une forme différentielle fi du* + Jr/c:{ : \i dudv = d» étant donnée, les 

réseaux plans desquels l'élément linéaire projectif est égal à <b existent tou­

jours et dépendent de quatre fonctions arbitraires d'un argument. 

5. (Considérons, jiour un moment , une correspondance quelconque 

entre deux [dans A(/ l , c), B(l/, c) . Appelons, avec M. Boruvka, directions 
caractéristiques celles dans lesquelles la correspondance conserve les in­
flexions; ces directions définissent, dans les deux j)lans, les ( courbes ) carac­
téristiques de l'a correspondance. On peut toujours choisir les fadeurs des 
coordonnées homogènes de manière que Ton ait [ A A„ A.. | = [ B B„ B,.] ; alors 
l 'équation diilerentielle des caractéristiques prend la forme simple 

[ \d\d-\]z\\\dnd-\\}, 



( 2 ) 

ce qui rend évident qu'on a, en général, trois familles oc1 de caractéristiques. 
Rappelons encore que les caractéristiques ne sont indéterminées que pour 
une correspondance homographique. 

G. Une correspondance entre deux réseaux plans ( A ) et ( B ) est une de for­

mation projectile alors et alors seulement si les courbes des réseaux sont des 

caractéristiques de la-correspondance. Les courhes de la troisième famille des 
caractéristiques soit appelées courbes principales de la déformation pro-
ject ive; leurs tangentes sont les directions principales de la déformation, 
elles sont bien déterminées si la déformation ne se réduit pas à une simple 
homographie . 

7. Soient ( A , ) , ( A 2 ) l e s deux transformées de Laplace du réseau ( A ) ; 
soient (B, ), (B2) les transformées correspondantes du réseau (B)déformé pro-
jectif de ( A ). Les droites principales de la déformation projectile contiennent 

h intersection des droites j A , B', ], [ A2 B, ], B',, B'., étant les points transportés 
de B, , B2 moyennant l 'homographie H . On voit en, (particulier que H 
conserve (voir 2) la transformée de Laplace (A, ) lorsque et seulement alors la 
droite principale se réduit à [ AA, ] . Ce résultat est un cas particulier d 'une 
proposition plus générale. Par chaque point A menons une d r o i t e p ; par B, 
menons la droite q correspondant h p dans l 'homographie H. Le point de 
contact de p avec son enveloppe est conservé par I I , en général, lorsque et 
seulement lorsque l 'on-se déplace suivant la direction de p ou suivant la 
direction conjuguée par rapport au réseau. Il n 'y a exception que s ip est la 
droite principale de la déformation ; dans ce cas, le point de contact de p se 
conserve pour chaque déplacement. 

8. J'ai aussi trouvé quand il arrive que la transformation de Laplace dJun 

réseau plan soit une déformation projective. Par tons d 'une surface non dé\ e-
loppahle S d'un espace affine à trois dimensions. Soit o la forme différen­
tielle quadrat ique fondamentale de MM. Pick et Blaschke de la surface S ; 
supposons que la courbure de o soit nulle (c 'est une équation aux dérivées 
partielles du quatr ième ordre pour o ) . Les intersections des tangentes asymp-

totiques de S avec le plan et Vin fini décrivent un couple de réseaux qui donne 

la solution plus générale du problème. L'élément linéaire projectif de ces 
réseaux coïncide d'ailleurs avec l 'élément linéaire projeclif de S. 

(Extrait des Comptes rendus des séances de VAcadémie des Sciences, 
t. 188, p . 291, séance du 21 janvier 1929.) 
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