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SUR UNE INTÉGRALE DÉFINIE QUI REPRÉ-
SENTE LA FONCTION £ (s) DE RIEMANN. 

PAR 

M . L E R C H À P R A G U E - V I N O H R A D Y . 

LA série infinie 
w x 1 1 1 
r ( s ) = l + 2 i + 3 > + 4 g +  

convergente lorsque la partie réelle de $ est supérieure à un, est 
l'élément d'une fonction uniforme Ç(s) qui existe dans tout le plan 
de la variable s. Pour l'obtenir sous la forme d'une intégrale 
toujours convergente observons d'abord que l'on a 

+ ^ + ^ + +  

ou bien 

où l'on a posé, pour abréger, 

(6) \(s) = 1 + 1 + 1 + ^ + 1 + 

Cela étant, il suffit évidemment d'exprimer la fonction \(s) 
sous la forme voulue pour parvenir à notre but ; on y parvient à 
laide de la formule 

» ^ 1 r e-** (z - WTri)-dz 
g—Jiiri—WXni 

'w-ièti-„=0 tw + n)* v ' ' 2 7 7 - i ; . « 1 
que nous avons donnée dans un mémoire tchèque publié dans les 
Mémoires de l'académie tchèque 1892. En y prenant x = 0 et 
w = le premier membre devient 2 8 \(s ) et l'on a, par consé-
quent, 

(c) \ (s) = — e~l8witt*. . 
Zm 

f m 

( * " T 
—g 

dz 

l+ie~z 

La convergence de l'intégrale exige que la partie réelle de s 
soit supérieure à un, mais il est aisé d'en tirer une intégrale 
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toujours convergente. Décomposons en effet l'intervalle de l'inté-
gration (— 00. . .00) en deux autres (—00.. .O) et ( O . . . 0 0 ) et 
observons que l'on a 

10 

- t ) 
1+ie ,—z 

Wt 

* ' 7ri y * 7 
z + Y ) dz 

0 

1 -f ie~z 

( 7ri —g 
dz — 

1 + iez 

/ iri 

1 - i e 
i—« 

s — 1 

m 
2 ~ y ) d z 

l - i e 2 

—8 

En substituant la somme de ces deux intégrales dans la 
formule (c) il vient 

M«) = 
- r e " { » t r î n 

s — 1 2 7 r i J o V 1 + i e 8 l - i e * / 

ZTT 
ou en changeant z en : 

(á) X (s) = 2*~2 
, [ 1 . [*> /à** (z + i)~* e-*Sni (z - i)~s\ ) 

[ /« V 1 1 - « ? 2 / } 

Or l'intégrale I qui figure au second membre pouvant s'écrire 
J 0 

r co a / pisarctgz ¿—imrctgz / + 7w 

J 0 \ l + i e 2 1 - i e 2 

f3 0 ( ^ + 1 ) 2 ( s i n ( s a r c t g z ) — einZ c o s ( s a r c t g z ) ) 

J 0 1+e" " 
ou de même, après la substitution z = tgtf>, 

ir 

_ . /"* sin sd> - cos sé „_„ , 7 , 

l'équation (d) deviendra 
7T 

(«) x ( . ) - j - j - î - J o cos <j>d<t> 
ce qui est la formule à laquelle nous voulions parvenir. 

dz, 


		webmaster@dml.cz
	2019-09-18T16:47:46+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




